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ILLVSTRI DOMINO v «, 

D- JOSEPHO BONET 

CAMPO DAR VE. 

Vplici iurc , Amplifsime Vir, 
Analyfis mea Te Patronum 
quaerit , a fuá cnim officiofa 
gratitudineirtjpulfa, &áftu- 
dioh nobilitate tua eorrepu 
i ad Te confugit. Nondum em- 
fcryon titillabat in mente, & iam favores Do»- 
minationis.tux pradibabat,concitabatur fetus 
& partus tándem in luccm editur , vt ü quid 
cmoJumentiOrbisMathematidvsexinde haur 
jriat, liberalitati tuae patius > quam ftudio meo 
debitum fateatur.Iure ergo hacdcvin&a oblir- 
gatione, quod beneficium recipit, obfequium 
red di t. Nil minus , quam Solía , & Múrices 
omni tempore Mathefi fuere patrocinium-; 
non vt tam alta protectione ab invidia mur 
niatur,cum íibi praecipuum vendicet alfcrtas 
.veritatesrAtionepotius , quam authoritate* 
-propugnare; fed vt in centro quiefcat,& pros- 
pria explendefcat fede, cum nihil magis Priiir 
^cipibus, & Magnatibus hoc ftudij genere anar 
logicum videatur. Iure igitur hoc attrafli 
magnete fub aufpieij$ tuis Analyfij mea * & 

'"Tr 




quiefccre,& expléndefcere intcndit.Tu enim 
antonomaftice El Contador vocaris , & , quos 
natura fortitus es, fplendoribus fulges. Quid 
de Te> quid de tuis Maioribus dicamPModef- 
tice txxx inftítutis arceor , obfervantiae meac 
íHmulis vrgeor; fed dum vtrifque cogor , me 
cu&is fatisfecifle arbitror,íí ea dumtaxat,quae 
de Te ómnibus fatis nota íufpiciuntur , & de 
Tuis apud alios íxxst fcríptalcgütur, breviter 
cxpoíuero. 

Ex Csefar-Auguíta Aragonum Capital i 
Csefarea Cmitate, qua natus,Matritum te pe- 
rte pubentem contulifti,vt ardentem fpiritum 
ín Kcgali fervitio, quaeftoris munere,fi poíTes* ^ 
exerceres; fiquidem inter esteras humanas 
Iítteras, quibus operam navafti , Mathemati- 
cus genius in Arithmetica Te ita praftice dt~ 
tinuit , vt nova compendia círca mihutias, 
príus quam duodecimum annum ageres in 
publicam vtilítatem ederes; ea tamen, qus ad 
ratíonun\ libro sducendos pertinebanr, tibi 
metipíi fervans, quod quibufdam , qui Regia 
conventione, & authoritate Galeonum Cla£ 
fes inftruendas fufeeperant, anfam tribuit , vt 
tanti mometi negotium dexteritati tuae comK 
mendarent, Te , Iicet ínvitum > Gades attra- 
hendi,vbi magís in hac dire&ione mirandum, 
quamExterifr, quorum ex ómnibus nationK 
bus plurimi cxtant,imitandum príeffafti.Noñ 
tíbi proprix negotiationey ex voto fuccefle- 

runt, 
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*unt,quod rurfus óccaíío fuit, xt Te>& quxfc 
torem haecRegalisVe&igalium arx,& Ciuem 
hoc Illuftrifsimum totius Orbis Emporium 
obtineírent.Nec meritis tuis debiti defuerunt 
íionores. Indiarum Comerá j Regio rirulo 
Quxftor condecoraras, & acterarum expcdi- 
tionum primus tot folus amplefteris y quot 
pluribus indigebant Quaeftoribus.Nil fítquin 
diredione tua difpoíirum ^ & integríratí tux 
commiííüm ínRegalis ¿Erari] ccdat increme- 
tum, & in mirabilisdexterírarís tuse laudem, 
& aeftimationem refultct: Quid ad vtrumque 
non contribuifti labóris > Adnegotiorum 
exitus novas fubminiítrafti formulan r & ad 
calculi facilitatem novas inveriifti praxes, 
itavtíiíífeantane^ operationes in quantitati- 
bus majgnis , eis , quas logarkhmi exhi- 
bent i longe prsftantiores videantur. No- 
vi tamen tabularum canonis clavem tibi re- 
fervas , doñee publicam facías , quod , ni af- 
íidufc oceupationes praepedirent y iam efles 
executus. Quidmirum , fíTe Natura: habi- 
lem, & paternas habilitatís haeredem fecerit. 
Sumptuofifsimi pro Antíqua,Augu{ta,& Re- 
gia fundatione r atqucccleberrimípro pio^ 
próvido, & prudentí iludió IIluíMísin^nurt' 
Senatorum y Xenodochij,quodC«íár-AuguA 
tac decus, &rtoti orbi miraculum eft , Katio- 
iialis fuit D. Orontíu^FonetDom. Tuae dig- 
nifsimus Parens, ¡ta pra caeteris in hac facul- 
ta^ 
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fate expeditus^ vt fi aliquid arHuum occurre- 
rct computandum,quod adMagiítratum fpec- 
taret, ftatum illi commiíTum eííct , inquibus 
¿nfignem peritiam fuam , qucmadmodum ta 
cxteris ih ipfo Gonfiftorio eximij confilij fui 
fententiam vltro contribuebat. íoíI r j;u Q 
Non tui Gadibus degentis oblita eíl Ara* 
gonia,Te potius littcris fub Regis nomine ci-r 
tatorijs ad gencraliaRegniCommitia,pro ip- 
fius coronatione celebranda, & iterum , ite- 
rumque ad ea deinccps celebrata , convoca* 
yit> vt 'm htfajtúommfi Amento ipfe intcrcfíes, 
-quemadiDoJiiTn Patertiiusin muñera in gu- 
fcernationc Civitatis, & Regni Quiritibus fo- 
Jis obtinenda, conferiptus aftiterat. 
. Hxc quidem in tcftimqnium nobilitatis tux 
jdi^afurficerentsnQn tame ideo gloriofa cogr 
nomina tua filentio rélinquam. Floret in Vi- 
te Jacca primorumRegum fede antiquifsima 
Domus Bonct, qux in duas divifa Dóminos 
^gnofeit, vnius D. Antonium BernardumBo- 
ñet,& alteriüs D.Petrttm Paulum Bonct,quo- 
jrum hic nepos ille coníbbrinus eíl Dom. 
Tux. Coronátur clarifsimo íanguine de La- 
Sala,& Abarca nodo ita ftri¿lo,vt vtraque fa- 
milia La-Sala,& Bonct Capcllae S.Michaelis 
in CathedraliEcclefia ñtx , atque á Joanne de 
La-Sála,& Joanna Bonct confortibus funda- 
tx,vfu, dominio, & Patronatu xque funganr 
tur,quemadraodum Capelk ia foro vulgo de 
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ei Campo ere&e ad oftenfioném, xpi* quotáiii 
nis fitcorporis S. Oroíi* Pyreiieonim moa* 
íium Patrono, dominfofruanrar , & coucur- 
t entia cum Capiculo Ecclefiafticcr,& .Sscularr 
Senatu éo die, qui in perpctuarii memoriam 
Sacri Corporis traditionis, anno 759 , IudicC 
Ciuitaíds Martino de La-Sala faéte; feftus ce- 
kbraturV'i • ir; *\'::.W -: A ~ i . r. k ■ 

f Arduum equidem foret , nec hsec epiftclst 
capere polTet, fi clarifsimas ftirpes La-Sala, & 
Abarca,quibus praetér aü&s, tua fplendet iHa- 
qúeáta,feoríim deícribendas fufeiperenr. De 
ftri&a tamen vnione ambanim aliquíd falten* 
referam.DominusDomusAbarca,Axcis01im; 
in qua íj^ius progenitor D. Sancius Abarca, 
feuius nomínis £¿imus,coronatus fuitR ex,Pa-- 
latij hodic Comitis de La+Roía , tríumquas 
habebat filiarum vnam Dtaci GandiíE , alte- 
ramDuciVilkformof»,: & fccrtíam Domi- 
no Domus La-Sála vxorés tradidit. Confan- 
guinitatem alia conne&arunt connúbia D; 
Francifcus de La-Sala vxorem duxit D.Fran- 
cifeam Abarca , cui parentes fuere IX Phi- 
íipus Abarca Dominus eiufdem Domus y St 
D. Francifcsr Iñigüez seque Regio fanguíns 
D.Garciae Iñiguéz íecundi Regis Suprarbisi 
prími Garci-Ximenez , & Regina JD* Impt 
. primogénita pr ocreata. B. Jofephuá dé La? 
SalaDotíiinúsSa manes in Domo Abarca Cum 
filia Doipiui Gauini matrimonium contraxit. 

D.Pe- 
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D.Pctrus de La-Sala,& AbarcaDorauiXime- 
nez pariter a Regibus defeendenti nuper So- 
rorcm dedit in matrimonium cum filio eiufc 
dem Domus , cui mater erat D. Hyeronima 
Bonet,coníbbrina tua, & D. Michaelis Hye- 
ronimi Bonet in Cathcdrali Jaccenfi Ecclefia 
Canonici, Viri ingenio, prudentia, & littera- 
tura Celeberrimi dignifsima Sóror. Nec vlte- 
rius pergam quin priuspradi&iD.Petri,quem 
hofpitem tibi carifsimum cognovi , mortem 
tecum condolcam. Quid non expeetandum 
eratanobililuvene, qui Regis fervitio dedi- 
tus, dux iam faclus , & Ssptam profcSfcas ita 
accenfum fpiritum contra Mauros exercuit, 
vt magis quam hoítibus proprio ardori fuecu- 
buerit.fiftam tameivcümtibiD.Jofephus An- 
tonius Torre jon La-Sala , & Abarca confo- 
brinus tuus tibí folamim fuerit, qui morte D. 
Petri fucceílbr Domus , & fpiritus hieres ip- 
fius memoriamfufcitare, & Maiorum fuorum 
veftigia infequi aggreditur , cui fi arma pla- 
cent, ipfius Pater D. Jofephus Torrejon La- 
Sala, & Abarca, qui pro fervitijs, & Regi , & 
Patrias fa&is CaftelliSpeluncae Caftellanus ef- 
fici tándem meruit, exemplar prsclarum eft. 
Si vero litteris incumbere lubeat , quid non 
imitandum praeftat Doftifsimus avunculus 
eius D. D. Blafius Torrejon La-Sala & Abar- 
ca,in Cathedrali Jaccenfi Ecclefia Archidia^ 
conus Gorgx, Olim Ecclefix, Iudex, & Vica>- 

rius 
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rius Generalís Archicpifc^patus Hiípatenfis, 
nunc tándem in S.TribunaliAragoniac Apo£ 
tolicus InquiíitoiS qui ita eruditus,& prudens 
eminet, vt omnes, qui eum noverint, tam vo- 
ce, quam fcriptis íuaviter in ftuporem rapiat. 
Non folum JaccceDomus Bonet florefcit,hu- 
iuscnim cognominis viris illuftribus ditata; 
plures extant in Orbe, quarum illa origo. Ita 
earum, qux per totam Aragoniám difpcrfe, 
nobilifsimar íufpiciuntur, tua illi propinquif- 
fima fatetur; licct non deík alia qux fibi prin- 
cipium omnium adiudicet,Sed quamvis prop 
ter immemórialem antiquitatem anccps (it 
origo, ftat pro te monumentura, Vulgo Salva 
de Infangoma, quod in Barcinonenfi archivo 
cuftoditur, vnde conftat Regem Alphonfum 
in CommitijsOppido Alagon, anno 1 289 Ge- 
lebratis, Joanncra Bonet ciVcm Oppidi Alfa- 
jarin claro fanguinc huius cognominis pro- 
crcatum , & Oppido Granen oriundim) de- 
claraífe, ex quo «des extant in oppidis ipfis, 
necnon Sallen, & La-Freíheda. 

Ex prxdido Oppido Alagon Matritum 
profe£his illuítris Vir D. Ioannes Paulus Bo- 
net Monaílerij ClariíTarum Virginum Pafro- 
ñus, Ordinis S. Jaeobi Eques > Regis Philippi 
IV. Dapifer, atque in Sacro,& Supremo Ara- 
goniae Confilio íu# Maieftatis a fecretis, ingc- 
niofifsimum librum n\uto$ lóqui doeentem in 
lucen* cdidit) atque mirabües dotes > quibus 

ffl prx- 
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f rsdituV erar, ad Galliam, Itáliam , & Mauri- 
taniam Legatus oíteiidit. * 
; r fti Valentía DJacobus Pallas Regio ían^ 
guiñe crctus dé Domo Pallas in CattfclomaXi* 
ta, Coiíiitum de Sinarcas progenitor , D. Efc 
fábetham Bonet vxorem duxit , & tattti Viri 
vi'rtuteV & fplendoré non paruftl condeeo- 

rarisí r -'" : ' • i. 

Nec deeft qui ex hoc Principatu Catralo* 
rúx Bonetes originarios faciat> aflerens exin- 
de-fe itiAfagoiiiam conrulifTe,quando fubvio 
toriQfis Regís 0. Jacobi vulgo el Conqui fiador 
véxillis hi fortifsimi viri contraMauros belfo 
gerantes ita virtute, & ftrenuitate praclarue- 
runt, vt recuperara Valentia,& fubrugatis Ba- 
Icaribüs tantum in Maiorica territorij Nico- 
laus Bonet na&us fuerir, quantum Oppidum 
Santani niandatoRegisD.JacobiII.anno 1 300 
fundatum> & ulia piara oceupare videntur. 

Nec tantee gloriar exors rfcmanfit Nauarra: 
Extat enim exináe Cafíellum j cui infignia 
funt argéntea Aquila expanfís alis , qu# inge- 
nij , & audacia íymbolum heroicum cogno- 
tnen Bonet pofteritati commemorar. 

NccGaliiahacgíoriacaruit ¿ abfque alil 
cnim origirte^uin immemoriali huius clarif- 
fimi cognominis pofleisionevViris: omní tem- 
pore illuftribus vigentia, in oppidis Póy ton, ; 
& Nivernoispalatia eminent. 

Italia taindeiti quot, quantofquc Viros lit- 

teris, 
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tcris, & armis, immo, & fan&itate celebérri- 
mos, hoc nobilifsüno cognomine intígnitos, 
fortita fuerit, quis reccnfebit? Pro rae íoqua- 
tur Joannes Petrus Crecenfis , qui dum Am- 
phiteatrum Rdmanum feriberet , iam a 1200 
retro annisBonetes floruiííe alíent, eorumque 
glorix anguítos totius Orbis términos exifti- 
mat. Inter plurimos v quorum gefta refert, 
magnum illum SenatorcmBoncte,quoMedio- 
lanum confcriptoParrc honorabatur,commc- 
morat,iíc Crcmonam,quia tantiViri patricia- 
ter alia,felice reputat. VenerabilemComínum 
BonetjinteraliosmartyresícquitesS.AfrxBri- 
xkc annumeratum,comminifc¡tur,qui pro de- 
fenfionc S.Romanx Eccleíiac, dum ipíi contra 
Henricum Germanorum Rcgem, ob fchiíma, 
quod in Italia proter uus fufeítaverat, bella ge- 
rebat,fanguinem cífudit.EufebiumBonetc for- 
tifsimum Chrifti militem in eodem bello cala* 
mo>& eníe dimicantem defcribit.San&um tan-* 
dem Eufebium (ne omnes repetam)qoiem fan- 
guiñe, & virtutibus ipíius Magiítcr S. Hyero- 
nimus nobilifsimum extollit, nec ipfius nemu- 
lus Rufinus perficiari audet., immo S. Eccleíia 
in eiufdem lc&ionibus approbat, hac illuftrif- 
fima ftirpe prócrcatum affirmat. 
- Pneter Caftellum, pileum , íive Virretum 
(quodltaH Bonete proferunt, nos vero fi mo- 
*c Jacceníi vthmir > aut Cattaloriico dicimus 
Bonet) catione huius Incly ti cognominis , vt 

pote 
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pote fortitüdinis,&ingenij cxprefsio propria, 
nobilitatis tux iure iníignia confervas. Sunt 
qui litteris principium tribuunt, alij vero,qui 
patius quam Minerva?, Marris hxredes cífe 
gloriantur, pileum Regís, quadam traditionc, 
fuiffe afíerunt , quem perditum expugnato 
Caftello , e hoftium manibus extorfit Vir ille 
illuflris, Se fortis, qui própterea Caftello , & 
pileo infignitus,& Bonet cognominatus ftirps 
creditur omnium. Litteris nigrum Virretum 
favet in aliquibus Scutis depichim;in alijs ve- 
ro purpureus pileus arma refonar , vtrumque 
profe&oeis,quitotf£culis, litteris, & armis 
pares fulferunt convenire videtur. 

Quod autem ad aliud attinet cognomen 
Campodarve brevius me expediam , fed non 
minora dicam. lili fortifsimi Viri , qui iEterni 
Regis Vexillum, dum Mauros tanto tempore 
HifpanasProuináas infeftantes in Campis Ja- 
cetanis profligabant , fuper arbore afpicere 
meruerüt,Incly ti íunt progenitores tui.Quod 
quidem miraculum campum , qui paleftra, 
montem,qurteftís,Regem , quiduxtantx 
viftoriíE fuerant, hoc gloriofo cognominc ho- 
noravit. Rex enim Suprarbis diótus fuit , pri- 
mus feiliect Aragoniae, Progenitor vero tuus 
Gampodarbe , íive Campodarve cognomina- 
tus, an quia in ipíb pneHo ftrenuus miles prx 
CíEteris excelluerit , vti& ipfe Campus ety- 
moa íumpferit, an vero ab ipíb Regio faiigui- 

ne 
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ne óriginem tráxáít, apud Crlbn6Iogicqífion 
iavenitur. Hoc quidem poftremu^ iiobur & 
Cru^,qu* in miraculi teftimonium^rimi Re- 
gis infignia funt , & Scutum venuítanr tuum 
fuadere vidcntur. Verum quomodocumque 
íit antiquifsimam huius cognominis nobilita- 
tem Gaftella , quorum alterum in Oppida 
Campodarve in pnedi&o Campo, eodem no- 
mine ifundato, alterum in Oppido Boltaña,ae- 
que teftantur. lftius Dominus,Prafentis avus, 
fororem habuit D.Catharinam Campodarve, 
quam paternam aviam obtinere , & tam pre- 
cian fanguinis particeps fierí mcruifti. 

Te igitur beneficum, Mathemaricum , & 
generofumAnalyfis meaMíecenatem rure mé- 
rito exquiávit. Officia gratitudinis mese be- 
nignas recipe , & amicitiam erga me iam pri~. 
dem habitam profequitor , atque in publicum 
emolumentum fub diuina prote&ione fedix 
viue r diu viue. 1 v 

• . • • 
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DominationisTuae 
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Obfequentifsimus Servitor 
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DAntonius HugodeOmmqut. 
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R A.P.JACOBI KRESA, 

Socictatis Jefu in Collcgio Imperiali Matri- 
tenfi Mathcmatum ProfeíToris Regij 

CENSARA ' l 

POTENTISSIME DOMINE, : f f 

T¡* X mandato Celfitud. V. legi librum , cui titu- 
lus: Analyfis Geométrica, Auftore D. An~ 
t onio Hugone de Omerique cive Gaditano , quein 
in hcempublicam edere dejiderat. Per legi opus 
injigne^nec mtle mfawchnn,ncc quafttonihm^quas 
fiertraffat peregrinumfect novitatc,ac facilita- 
temetbodirarttm , & vniverja lítate rejo hendí 
problemata fingulare^quaenim ab alijsper varios 
gyrosy & labyrinthos deprehenfa tándem fuere* 
vno eodemque tramite per 'currit,& invenit , & 
multafoloproponendimodo Re/oluta iam often^ 
dit, & demóftrat\OEdipum dicerem in multis^qm 
Problema vno verfii, non in médium , fed in vni- 
verfum orbemcunere cómpellatMulti Analyfim 
Jpectofam tentar unt? & injignia monumenta Rei- 
publica literaria reliquerunt, multi refblutiouem 
GeometñcQx» traftar#nt,& dgregiamMathema- 
tís operam in eo locar unt, fed hac AnalyfisGeome- 
tricg vtrúmqueantykxafttlicioremfortem nafta 
mibi vídeturin fertíli filo Bostica, & celebérrimo 
portu Gaditano, vt etus Refolutiones vel poma 
He/peridum áurea, vel ledas America opes non 
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injuria diccrc pojfemjt conferantur cum Antho- 
ribus,quos ad marginen* citat dum eademProble- 
mataproponit. Selegit rara Quafita AntcceJJb- 
rtmyj&quos faitees reperit quia temporeprtecef- 
ferunt ift proponendo, faltcius anteceditin rejo/- 
vendó+aperto latiflimo philomatbis campa percur- 
rendi T&tcra,qut¡e Antiquis ve/ invia, ve/ pr¿erup- 
tafuerunt.Quare typis dignifúmum opas cenfeo, 
futurum gratifsimum ómnibus, & Reipublic<e li- 
teraria pcrutile. Sic cenfeo,falvo,£rc. InCollegio 
Imperiali Matritcnfi SocictatisJESV» 13. De~ 
cembris 1697. 

Jácobus Krefa. 

svmma! privilegij. 

€Arolus II. Dei Gratia Hifpaniarum Rex> 
&cDiplomate íuo fanxit,nequi$ libr<attt 
cui tituIuS eft: Artaly/is Geométrica > Authore 
D. Antón. Hugone de Omeriquc citra ipfius 
authoris voluntatem proxímis decem annis 
imprimat,aut alibi terrarum imprefíum ínCaf- 
tcllaeRegni ditioiies importet, venalemque ha- 
beat:qui fecus faxít confiícatione librorum, 
& alia gravi pcena multabitur. Vti latius pa- 
tet in eodem diplómate dato Matrití 2 1 . De- 
cembris 1697. a D.Francifco Daza Regio Se- 
cretario referendato r & apud D. Raphaelcm 
Saenz de Maza regiítrato. 



• LICENTIA ORDINARIL 

% • » # ; •* ..•-.». • - o. . . v • . • » 

T\ D.Antonius Portillo, & Cardos Inqui-* 
fitor Ordinarius , Vicarius Generalis 
Matritenfis ad imprefsionem huius libri,cui ti- 
tulus eft: Analyfis Geométrica, Authore D. An* 
tonio Hugone de Omerique , licentiam con-* 
cefsk, vt latius ex ipfa licentia conftat. Data 
Matriti die y. Decembris i 69 7. 

T A X A. 

HP A xatum eft folium fex marauitinis ^vt 
* patet ex certificationeQ.Raphaelis Saen|& 
Maza. Pata Matritiiie 27 jfanuarij 1698, 
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R.A.P JOSEPHI DE CAñAS 

Societatis Icfu in CoIIcgio Gadiceníi Olim 
Mathcfcos Profeilbris Regij,de Analyfi Geo- 
métrica D. Antonij Hugonis de Omc- 

rique 

I V D I C I V M. 

QViprimusferriex afriftu Herculei lapidís 
verticitatem, atque ímmobtlem in vtrñm* 
quepolum converfionem fagaci obfervatióne no- " 
tavitj is profefto ingentium vtilitatum y & emolu- 
mentortmfegetehimanumditauitgenus^^rfibi 

tam preciar i inuenti gloria novten mmorfale. 
quafiuit. Nota erat fatis fupcrquevetetibm Mi 
pbihfophis huius lapidis raptrix ferrivis : tamen 
maximam Mam, & nobilifsimam vírtutem , qu* 
filie et ferro tlltius* (¡r afri0m.il/udBoream ver~ 
fus afsiduo JpeSare faciat eorum obfervationes 
fie verbo quidem attigere. Hinc Mam veterum 
nam gandí Occeanum folertiamin notitia fie lia- 
rum Promontoriorum,terrarum, littorpmque di± 
verfitate pojitam ; quifi in alto mar i vbi pr¡eter 
calum, é*vndamnihiipateret y tempefiatis feui- 
tia depulfi aprehender etur, nauis dirigend* dif- 
ciplinam nullam tenuerunt aliam^quam qud Af 
trorupiy SoftSj& Luna fitu^motuque^eprnmonftra^ 
batur\ Ji tamen cafa non wfreqttenucvlumiwbi- 
Ium } autobfeurum Aftrorum htjpttfioneprabibe- 
retj tum imaginaria qmdamhcQrpm % ad qu* 
undebant) comeptime * *út vifis fortk pmrhris 
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avibns, áut demum vcntqrum irñpetü ¿ttyua- 
rum curfut pro it'tneris ducc vú cogebantur. Quo 
faftum eíl vt immenfa telluris Jpatia no jira ata- 
té detecla, ér toto interjefto occeano diuulfa ni/i 
tam diiihú inventi beneficio,vt antiquis ignorata 
ita nobis perpetua obüvione fepulta manji/jent. 
Haud abjimik quidcm EucliSánh ekmenüs acci- 
chjje neminem mihi inficiari exiflimem , qui Hu~ 
. goñianamifiamAtíatylim fe cinta meditationepcfZ 
pender it. Emmvero Geometricam Anatyfim huc- 
v/que in caffttm plnrimi e nobilifúmis huius ¿etatis 
ingenijs i^vt veteres omittarn) tcntavcre, in qui- 
buspalmam fibiprarripere a fifi fuitt Vieta, Dej 1 
caHes,Schootéñ fymbo/is qutbufdam mfiuti laten- 
tis quantitatis, & obuotut¿e fpectem y & imaginan 
fubobfcure reprafentantibus. Mis tamen fape Ion- 
gisitiheribnsportim íenucve,jk>pin$ vuc difficuf- . 
tate, quaji vi tempe jlatis depúffi, retro acfi íunt\ . 
numquám tamen Geométrica demonjlratione (//- 
cet de ijseoncinnandis ernditum ediderit trattatít 
Schóoten) viam j quam mouftrarrmt vtcmnque 
jicmcre potuéfe. Inerat ea visEuclidianis ciernen- 
tis: abdita tamen, & incomt)erta , vt in magneto* 
verticitasy quam non cajú afiquo, vti de magnetc 
perhi'betur,fed acri &p&ne di ubi o ingenio , m& 
tninus mdefejfo fin dio primitas deteffam novo ijlo 
connatu a lucidifsimo, & eximio Viro D. Antonia 
Hugonede Omerique ferio pronunciare non ab- 
nuam.Cwhaec afjcram? Inpromptu e(l Arialyjis 
ipfardumfeuera, Jcd at teína meditationepercur* 

Irir? ra- 
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ratur.mawa prafiat qua/pondet. llikvfque/a- 
tora^é 'promontorio, inGeemtricanavigatione le* 
gcbantur: nuntQcccanum totittsGcomctri¿,quan~ 
tus quantus eft, certis itimribus adir i poffe pronít- 
c'matque adeotantamhuicfacultati noftra átate, 
& vno opere i fio accefsionemfaclaintfuantam re- 
tro aclis quindecim f a culis fiéis in eruditis ciernen- 
torü commentationibus Arabes, Gr¿eci, Latinique 
non fecere quidem,féd fafturos fe receperanu Si 
quis etiam nunc ingenio fiw confifus iuqui/itionem 
de integro fufcipcre affeñct, mihi Ajfenfitrum non 
>defpero,niji ec >pv ¿indicio agatnr , quo máxima 
p.irs hominum pr<sfentibus noh <équa in autiquita^ 
tempropendet,ér credit nos antiquorum penfa, & 
inventa longo mtervall&cequare non poffe ; & fi 
pona alicuius fcienüa acu'fiio tentetur^ hmc bu- 
iufice reí euentum fore, vtaut in ipfia incidat,qu¿e 
ab antiquitate libatafunt, día Jane in alia , (/// <t 
ab antiquitate iam pridem mdicata, & reieffa in 
oblivwnem iam mérito cefferc\aut fprct agente,^ 
facúltate humana vtriufque temporis , ¡he anti- 
qui, fivc novi , auH'wre feicntiarum ftatu plañe 
defperato, qua obftetricdnk'fih, xurfuortm la- 
bore non parturiunt, fien fnum falladas , ériudicij 
infirmitatcm reputare non dubitaut.At ea eft hu- 
tus feientia maieft as, qiufibi filis palcuüs authn- 
ramentum conciliet; & ea effbmusiwii operis /o- 
lidarum dernonftrationum cwftanúa , & aCoku- 
thia,vt quemlibet qumtumvis renuentem , tv/ 
mdatantum elementorum notitia injbutum fací- 



Ji ne.gotio infentetiam trahat. Qu* máxima auc- 
tori amicifsimogratia h alenda funt y qui Rempu- 
ilicam litterariam ¿etate y & fzculo adeo eruditis 
ta/i honorario auxit, qtib mtllus profeño aut ex- 
cogitare folertius, aut capejfere fortius, aut exe- 
^uifubtilius^aut perficere folicius potuiffet: Et 
ii quoy vt a máximo huius atatis ingenio y mtln Ion- 
ga confiietudine noto , maiora (per are augur on 
faxit Deusy U/i vita /upef-Jit: a/tiorem jt \fuperefl* 
ftatum Geometría, quamhucvfque obtmuit , e 
Bostica noftra Hifpania nancifeetur. Sic opto , é*~ 
D. O. M. pracor.In Domo Profeffa Hifpalen/iSo- 
¿et.IefuKatend.Fcbruar. A. M.DC.XCVIIL 

■ 

, Joíephüs de Cañase 

— — — — — ^ — ! — ' 3 

R-A.P. Caroli Povvel 

Sorierarajéfu ín Colfegio. Gadicenfi Mather 
feosProfeflbrísRcgij in Anaiyfí Geométrica 
, D. Antonij Hugonis de Omerique 

I V DI G I V AL i 

*^ OtMe>vrfrtátír r finár metallüm argentum 
+- v**w*m/gp 

cffet fifbtiütes* nam pondera auro y colore argento 
affinisyprmipwmque agnofciturvntverfate ont* 
nium r Jed potws hit ómnibus, rennneiat r íeuefyut 
tvanefiitw auras t quam mtdip qmhufiumque 

táfoliditatKfamptrducat^ de 

* 
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mconftjlentt boc terr£ dono profero\ habttMatht* 
4*1 ática, qu*c*teroqui foñdas confert fcicmiau 
-tttafuum mercurium, Analiticdmwquam pati- 
ta virtute aquilibrantem potentias , Árithmeticst 
Jpeciepollentem,princípiumque vniverfalis Ma* 
tbejeos; fedvfque nunc foüditatis geométrica irm- 
patientem£um efjet M fia tu puré numerofo\qua*> 
lem eam nouerat Diophantus , v/que adeo infor- 
wisjrat, vt confufis quantit atibus primitivis 9 nil 
nijtrem difcretam, hancque in particular i tántu* 
cuderety doñee FrancifcusVieta pradiftas quan- 
tit ates contra violentiam concufsionum itajymbó- 
iis involuit vt etiam rem continuam>& in imiver- 
faliproderetVerum qu*fymbolisinclufi,tam va* 
Jide imaginatknipraclufit, vi fumino Framifci a 
■Schoóten nixu, vix a/iqua improbe&edum in con* 
tinnemdeexcludipotuerint. Nunc tándem Exi* 
fnius Vhr D.AntoniusHugo de Omerique, Analy- 
fim olma Platone ideatam,ad Geometricam con- 
fifientiam , quodvnice defiderabatur >perduxit 9 
< atbegoriamqne nobilhm feientiarum hocmercu* 
rio inprethfum metallum conjolidato avxit, Rem 
vert magttaml Non tamen y vt in magnís fieríf jfo* 
•kt, auget proptereaapparatum r mediaue quibus 
tantumfinem ajfequitur, quinpotiusmifas facit 
Vietejperiesvt expeditiusy materiam ful * pro* 
prijscoloribuscontemplatur vt clarius , rerum 
propenjtonibus attendit y vt connaturalius,incognU 
ta a que omnia in communi eorum cauja infequi~ 
tur vt compendhJius % in fmplicioribuí quantit a- 
■ i ti* 
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tibus verfatur y vt faáliuSsprofpicit greffusfaci^ 
fios> vt fecurius, fcopum expandí t vt certius y Geo- 
mc trice licet argumentado Arith ?netica complec* 
titur vt vnivcrfdlius,vcrbis cooperatur vt effica- 
cius^riie conchmata adhibet elementa vt ciegan- 
tius,difer entes aperit vias vt iucundius , & ex 
certa feientia pr¿eeligit commodiores vt vtilius 
problema fimul fbl vat, conflruat, & demonflret. 
Elementa inquam rite concinnata adhibet , nam 
qua fexcenti alij Interpretes commentati fiinty 
ideo formidine cuiufque légentis animum inquie- 
Jarunt^quodlaborarent ignorantia huiufee finis^ 
./¡ve , vt ita dicam, obicffi attributionis vnice do- 
cenús qua & qualia effe debeant elemc7ita ad fe 
conducentia ; vnde affer ere audeayn plus cmolu- 
menú ex huius analyfeos introduBimem elemen- 
ta redundare , quam ex fexcentorum huzvfque 
Interpretan lucubrationibus. Hanc nndampo- 
Jius deferiptionem, qua?n exquifitam laudem ex- 
pediuit complacentia mea quadriennis , quam in 
Mies augerenon definitjugis huius analyfeos exer- 
¿itath, Deo de re tam vtili dentur gratia , Av* 
thori congratulatio, mihi detentionis in limine veh 
nia. In CollegioGadicenJi Societatis Jefa 20 Ja- 
iiuarij 1698. 

CaroIusPovvel. 
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EArum, quas ínter vit* varictates digcrere \ 
potui, has lucubrationes Geométricas ti- 
, bi Leflor aniice fmcero impertior animo. 
Vnum rogo,propoíitiones,tam quas cum Au-/ ' 
thoribus in margine citatis comerre poteris, - 
quamreliquas a me excogitatas,ante omnia . 
' difeutere velis^methodumquefihabuerispo- ~ 
tiorem,Orbi Mathematico,qui tot fxculis an- 
xiuseaminquifiuit, deeludere digneris , pri- 
mus ero, qui tibí grates referam; fin vero ve-. , 
ram viam analy ticam in hac prima parte ape-; 
ruiirevidear, gratus incede,benignus corrige, ! 
felix promove, & reliqua , qux fuperfunt, i 
cxpe&a. Vale, i 
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20. 



ERRORES COR RIGEN DI 

Lin. Error. Corrige. 

i. concefsit conceísi 

17. media mediam 

8. quorum quarum. 

20. vc\ & 

33* 1 8c 15 dimiando dimidiando- 

38. 7. 4- f 

47. 6. iit fi 

15. permant pcrm.ant. 

16, vtc\¿.¿.& vtc.h. & 
49. 2. Societati Socictatis 

2g.mult?iplicator multiplica- I 
vcldivifor fac~hjs tionem,Vcl I 77. 

diviiioncm f: ctam j 84. ^r. 
ic. fubtraéHo fubtrahendo 
3^' deprchentur deprchen- 

detur 

36. imprimam impropriam 
23. extremaa extremos 
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JO. 



51- 
55- 



y 

24. mu tu mutua 
25- . produ&ioni produ&ionc 
57. 25-. E 'Er 
60-. 2. fubtra&ionem. íubtraétíorií 
ratione ratiónum 
30. Joannis ' fjoannes 
14. argumenta- argumenta, 
tur 

4. ídem 
6. j^bxa 

if. conelúdetem cóncluífe 

, rem 

eadem 
cadet 

Ct 
e 
rec 



6*. 
68. 

69. 
70. 

7* 



14, 



r8. 
88. 6. 



89. 



11. 



nmr 
idem 
4&*jr 



cíamdenn 
cadat 

fi 
& 

recios 



ómnibus cumcmnibu 
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pcnúk. 
14. 



7" altitudínem altitudinum 
¡ 14. fufficerc fufhccrct 
11 . vnam vna 

7. „ linea linea: 

1*9. animadrcr- aniraaduer- 
tiífo tiflct 

iníig^. M.lt.x.a.q, a.b.x.c f. 

14 *¿ te 

10Y *iadfc Yt^ad^r 

10. invcaiatur inveniantur 

21. *4í 2 4Í 

I. numeras números 
8. quodíi íl 

ac ad 

fit fi 
xe 

xa. différentíse aggregata 

11. >ft & 

II. íit íitíi 

8. * 
x. triangufx triangula 
7. n¿ *4¿ 

I . manifeftum manifefla * 
\ J. fueri fuerít 

f* *xd bxd 

II. díj ¿by 

I I • Jf^4T 

ifig. dceftaliarc&aA* 
nmarginc 17. xr. 
JT. ■ : ' ergo crgo recrangu- 

1 5. Ct íi 

l8. AJÍ Mjc 



2$ i. tj% icqualcs rqualia 

293. II. b¿ix *ix 

303. 20 ¿taque rc&angulum^^qua- 
draco /» cric sequale. Dele 
totum. 

305'. 16. vrfupandx vfu/pandae 
318. 11&13. 7l íl 
323. f bcidbx éd*dbx y &divid. 

\tdx. adxcitAxdadíx. 
326. 14. -¥il*b -Hijxi 
333. ¿ntig. ^ x ' 

335. 10. ^4 ¿&* 
¿bidem . , íjs ea 

347- 16. Ij * 3i 

360. 8. elyílm ellipílm 

361. 28. xj vj 
364. 10. íi ilt 
392. 8 be éte 
405. 18. quartam quartum 

ai. ii fie 

32. íntegru inijiíegns 

408. 9. nuns numera 

409. 11. ex cíl 

412. penulc. 7. 17 

413. 9. fit fie 

414. 13. rfj* — 216 474—219 

410. 16. minime minimsc 

417. 8. emergí emergeré 

418. 9. ja -+-q j** 
427. J. 22 42 

6. 41 a 1 

429. 2. ibas . fu os 

430. 11. radiecs radices femiísium 
432. 1. binomi binomij 
434. f . diflerenoa dinerentiíe 
437. 30. cumioC2 cum3&2 
44p.antepen. quadratum quadratunt 

finus. 
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QVID SIT ANALYSIS. 




im elementis Geome- 
trías iníhuclus fuerit , qui 
Geómetra vocari ciipit»fru- 
ñumque eolligere laborís 
fui: aliquam fibi viam para- 
tam habere debet,cimis opc 
vim, & facultatcm cuiul- 
cumque Geomctricae propofitionis rcfolutio- 
ném inveniendi aequirat. . , 

H^cquidcm viaf, quxcümquc illa fít,analy- 
fi5,rcu reíolutio dícíttir , & omnium confenfu 
ita definitur. Ajfumpúo qu^iú tamquam conce/si, 
porta <, qtte fomctfi ccnfequuniur ad aliqnod tmcej- 
fum proccd¿to.Ítef»vtfíti$ vélói cbnéeflbad <ju¿- 
íitfttti Sj4tb^js^ucom^ó(kto nbttónattír. Ve- 

A rum- 




i ■ í ANALYSIS GEOMETR. 
Tumcnimvcro ida definitio nihil nobis ccrti 
promittit.Inaflumptione quidcm quxfiti tam- 

, quamconccfsialiqua ineít interduoi difficul- 
tas/in eo confiftens, quod data , & quxfita ad- 
commodam contiguitateni reduci debcant. 
Iam veri pofito quxfito tamquam concedo, 
quaenam ex multis quae deinceps confcquuntuc v 
cligemus?Quorfum tendimus?Hxc omnia pro- 
fe&o nobis incerta rcliquerunt Authores, vnde 
fit^quod quandpabílrufa , & intficata inter 
data,& quxfita cft connexio , hxrcat analyfta, 
quó fe convertat nefeiens. Fateantur omnes, 
ñeque veterum quifquam perficiari auderet 
cum poílquam tot, tantaque volumiiia hac de< 
recoQfcripfiíTeut, vt nobis tradit Pappus iaitio 
libri feptimi;nullaai tamen habuiíTe veram ra- 

. tionem refo!vcndi,ex ipforum propofitionibus 
non temeré fufpicentur Júniores. Ex recentio- 
ribus áiucm Algebra fpeciofíE cultores hanc 
vitn refolvendi fibi adiudicare videntur. Vti- 
nam seque facilis, ac refolutio algebiica , effet 
geométrica demoníhatio j fed tantum abeft , vt 
poftquám multos annos in concinnandi* de- 
monífracionibus geometricis ex calculé Algé- 
brico confumpfiírem 5 violentam effe methodü 
in.GcOnietric^putaverim, viamque oinnino 
Ceofnetrícam ineundam concluferim. 

Analyfímigiturnoílracanos i ta definimus. 
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. INTRODVCTIO. # 

"/ijfumptio cjíhufiü iamquam concefsit , per necejfarias 
confccjuentias ad certum, & determinatum finem pro- 
«rediens. Hxc cquidcm definido nobis fecurum 
grcffuin promitcete videtur. Conabimur pro- 
mitía adimplere ; fedquoniam arduamnimis 
aggredimurmatcriam,fcopum tetigiflc nobis 
fuadcre non audcmusj fufpictcodos potius tan- 
torum virorum ,qui de refolucionc fcripfere 
veneramnr labores, atque fxheioribus ingenijs V 
noftros iudicandos,promovcndofque , fi forte 

conduccre vififuerint, relinquimus. 

• • • . . . 

DE FINE ANALYSEOS. 

OMniom problernatum, quae proponi pof- 
. funt,refolutio ita fe habet (mirabile dic- 
tu) vt evolutis corum conditionibus, magnitu- 
do incógnita , aiij magnitudini notx acqualis 
tándem apparcac y vcl tantumneccflefitmc- 
dium,fcuquartum terminum proportionalem, 
vcl daos termino$,quorum fumena , aut diíFc- 
rentia nota Gt,du obús datis terminis recípro- 
cos irtvenirc. Vcl, quod in idem recidit : ex 
quatuor terminis proporcionalibus datis extre- 
mis,dataque furama,aut differentia medio rum> . 
Angulos exhiberc. Quod cum ita fit , hoc pro- 
blema, quod pafsim conftruendum oceurrit , in 
clementis exprcffum haberi debebat. Sunt 

A a enira 
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cnim elementa quxdam principia demonñra* 
ta,& ab ómnibus fuppofita,vt á probationibus, 
& effc&ionibus communibus , & frequentibu9 
abftincre liceat. Itaque illud oftendendum , & 
elementis adiungendum iudicavimus. Cáete- 
rum cum magnitudinum rcciprocarum , vel 
vtraque linea re&a y vel vtraque planumcíTe 
pofsint,vcI deniquetnixtumex vtraque altera 
ílc linea rc&a , 8c altera planum(quo in cafa 
lumma,aut differentia pctitur ab ipíb plano, & 
potencia rcStx) hoc loco de duobus primis ac- 
cidentibus , quxad problemata plana perti- 
nent , agemus. Tertium vero , & qux ex eo 
oriunturaJ problemata folida fpe&antia, vtin 
noftrac mcthodi explicatione commodius pro- 
cederé pofsimus/peciali tra&ationi folidorntn 
refcrvabimus. Hoc tamen animadverfum volu* 
mus, problema planum ideó vocari , non quia 
m illo de planis agitar; fed quia illius conftr uc- 
tio vna ad fummum media propor tionali indi- 
get. Solidum vero non quia folida tra&antur, 
quod in problemate plano contingerefoletjfcd 
quoniamduasfaltem medias propor- » 
tionales opportet inue- 
, . . v . ñire. 



* * i 
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INTRODVCTIO. 

PROPOSITIO PRIMA 

ELEMENTE ADDENDA. 

DVAS RECTAS , QUARVM SVMMA, 
aut diíTercntia nota fit,duabus re&is datis 
reciprocas invenirc. 




ka ' 




a tnx o a x m 

* ■ 

DATA SVMMA 

Oportcat primo dúos refhs invenire ax Se xb > quanim 
fumma íit data a b> datis (c&ccq reciprocas. 

■ 

CONSTRVCTIO. 
Inter pe fk media i n veniatur cd > cui xqualis ex vtro- , - 
; termino b reíbe data: &h perpendicularis excitetur k& 1 3-"- cl# 
ipfique db parallela ducatur oceurrens femicirculo 
nipereandem/í^defcriptoin/, 6c demittatur perpendi- 
cularis/x. Dico ax. xb, quarum fumma eft data a b , reci- 
procas eífe datis pe & c<¡. 



VJS 



DEMON STR ATIO. 

» - • • * 

Cura enim ex conftru&ione fit bgfx paralfclogram- 34.1. ¿L 

mum, 
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¿9 £ 




a mx o a xm 



mum,erit/!vipfi¿j 3 iddlfi2equalis : ergo recVangulum 
, 1 f tl k^&A;£ rectángulo íub pe & c<j erit arquale , cuni 
+' * e vtnimquenfqiialeíitquadrato/A^reufí/: ergo lateras Se 
*6 lateribus 6c eq erunt reciproca, & proporcionales pe. 
ax xb.ey Quod erat faciendum. 

ALIA DEMONSTRATIO. . 

reí Quomam4£divifaeftxquaüter¿n w & inxqualiter in 
* * x ene reftangulum <txb cum quadrato mx aequale qua- 

i el c * rdto ^ eu m f ' y ^ < l ua ^ ratllm w /" aequatur quadratis 
*' ' ' mx&c xf: ergo quadrata mx & .v/^qualia erunt rechngu- 



t 

«i 



lo ¿#i cum quadrato &dempto communi quadrato 
mx y rernanebit re&angulum ixb a:quale quadrato xf y feu 
cd, ideíl reftangulo peq : ergo latera ax &c xb lateribus pe 
& eq erunt reciproca^ proporcionales pe ax, xb eq. Quod 
• erat faciendum. 

DETERMINATIO. 
■ * » 

Oportetautem reffcxm ed> media feilicet ínter recipro- 
cas datas pe &: eq y non maiorem eíTe, quani w¿ , femifum- 
ma videlicetpartiumreciprocarum qucefitarum 4x & xb- y 
aliter enim femicirculus nfb reftam non caperet fx ipil e d 
i «ajialem, vade ünpo&bile erit problema ¿Uud, quod ta- 

libus 
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INTRODVCTIO. f 
libus partibus conftrui debeat, vt ex ipfa conftni&ione 
faris apparet.Prcetereat qtioniam in conftruclrione libenim 
cft alteram partem &x iam pro parte maiore, iam pro mi- 
nore conftituere, poterít propterea problema talibus par- 
tibus conftruendum non raro duas accipere íblutiones. 
Quod femel monuiífe fufficiat. 

DATA DIFFERENTIA. 




Jt «j> ox X<ljP t>X 

Oporteat fecimdo duas recias invenire ax&c bx > quo- 
rum difFerentia íit data ab, reciprocas datis/f & cq , vel ip- 
fi cdy qux media eft ¿nter illas* 

CONSTRVCTKX 

Exvtrovís termino b reftx datx /r¿ perpendicularis 
erigatur ^eipfif¿/a:quaus 5 bifecl:aquerf¿in f ducatur pg 9 
cuius inten r allo femicirculus defcnbatur kgx. Dico axjéc 
íx, quarum differentia eft data ^reciprocas efle datís /f 



PE' 
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Je a f w ^ c x a J? °JC 



DÉMONSTRATIO. 

Cum enim ex conftru&ione fint kf Se px, nec non ap Se 
/>¿xquales:eruntetiam#quales^&<TY: ergo reftangu- 
lumíubkbScbxyiócñhbaxSc bx xquale erít quadrato 

hoc eft cd vel re&angulo fub pe Se cq : ergo latera a x Se. 
bx latcnbus pe Se cq erunt reciproca, Se proporcionales pe* 
ax. bx. cq. Quod faceré oportebat. 

DETERMINATIO. " 

* * , * * • * 

PofTumus in conftru&ione alterara partem * * iam pro 
parte maiore,iam pro minore accipere , vnde aliquandj 
problema talibus paitibus conftniendum duas poterit ib- 
lutiones admitiere. 

ALIA DEMONSTRATIO. 

6,2 e1, - ; Quómam írf&vi&eft bifariam inp > Se ti adijeimr bx> 
« feu xx y erit re&angulum fub ax & cum quadrato/fr 
47,T e a;qualequadi\ato/^idefttofeuquadratis/¿^ ¿g: ergo 
" V demp- 
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. INTRODVCTÍO. c.j 
demptotomniuniquadrato/>¿,erir re&angulum íiib *x 
&cbx xquateqiiadrato%idefl:f¿/,vel re&angulo íiib fe 
& cq, atque latera *x & Ix Iateribus pe Se cej erunt recipro- 
ca, & propordonales/r, *x. bx. cq. Qiod erat faciendum. 

SCHOLION. 

Multis alijsmodis , quosconfulto omrtti- 
mu9>coníWi,&demonítran poterit hoc pro- 
blema, quod Geómetras tatn antiquos, quam 
reccntioresminimelatuit» Sed non fatis miror 
tius vniver falitatcm ira ülos practerijíTc , vt ip* 
fumtainquamfcopum,ac metám refolutionis 
inelementis non prxmiflerint.Primam quidem 
partéli.P.Clauiuscx PeHetario,tamqiiam foe- 
cíafc problema, ad prop. i 3.Iib.6.elementorum 
attu'it. Secundam fané eadem facilítate afierre 
potuiíTct , fi vtrarumque fimul vtilitas ipfi ob- 
via fuiílct. 




- \J&¡t xM3£L K&f5LA 

$%r* ^QsT* ^ig* 





* J o. 
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ANALYSIS GEOMETR. 

PROPOSITIO II. 



DUO QVADRATA, QUORUM SVM- 
ma, aut differentra nota fie r duobus tjua- 
dratis datis reciproca invenire. 



'i 




DATA SVMMA 

Sint primo invenienda duoquadrata gy.Sj ,,qiiorurit 
fiirnniaiitquadratumdatum^^ datis quadratisyx, ft'cg 
reciproca. 

CONSTRVCTIO. 

Ad datas ab.pc.cq quarta invcniatiir bg? & ipil reciproca 
inveniantur{per prxcedcntem)fegmenta ax. xb, & con- 
nedtantur ay. by. Dico quadrata *y, by> quorum fumma eft 
quadratum db reciproca efle quadratis/>r, & cq. 

DEMONSTRATKX 

Cum enim ex conft. db ad íit vt c <j ad b^ , hec eft act 
^ a Et jL obfij^mcUnemtriangulomm4Íjí xby, db ad *y 
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INTRODVCTIO. ir 
íit vi by ad xy: crit ex xquo pe ad ay vt íj ad ^.Ergo etiam 

eorumquadrataenmtproporticnalia, quederat facien- 
dum. 

v DATA DIFFERENTIA. 



Sint fecun- 
do invenié- - 
daduoqua- 
drata ay & 
% 5 quorum 
differétia fit 
quadratum 
datü /r¿ da- 
tis quadratis 
pe&eqtcci- i? 
preca. ^ 




7 



CONSTRVCTIO. 

« 

Ad datas /ib. fe. cq quarta ¿nveniatur bg , cui (" per pne- 
cedentem) reciproca in veniantur fegmenta ax. bx y que*, 
rnm differentia ilt ¿^deícribatur femicirculus My x fecans 
bq. \xvy 6c ducantur ay. xy. Dico quadrata ¿y & ¿^quorum 
differentiaeft quadratum datnm ab reciproca eíTe qua- 
dratis datis/r&ff 

DEMONSTRATIO. 

Cum enim ex conftm&ione (It ax ad ¿e vt ¿? ad , & 
per 8.6.el. fit 4*. ad #jr , vt xy ad ; sequiles erunt bg & 
xy. Eft autem ex conftr. ab ad ,vt ^ ad bejkioc eft ad xy % 
& ob fimilitudincm triangulorum aby. ixydBt ab ad ay , vt 
by ad ergo ex a^quo erit pe ad *y> vt ¿y ad r f , 6c eorum 

B2 qua- 
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i2 ANALYSIS GEOMETR. 

quadrata erunt proportionalia.Quod faceré oportebaí. 

DE íEQVATIONIBVS QÜADRA- 

T1& 

Cum per proporcionales differimus , anaíy> 
Í!s,fcu refolutio tandiu pergit quoufque rnag- 
nitudo incógnita alij notac xqualis tándem in- 
veniatur, vel quartum terminum proporciona^ 
]em,vclduo$ recíprocos inqui rere oporteat. A t 
vero cum per comparacionem planornm ar- 
guerecogimur, boc ipfum de reciprocis fxpe 
íub alio apparet afpe&iuEft enim meta refolo- 
tionis , vndevlccrins progredi non expedit, 
quxdamaecjuatio, quse quamvis in proporcio- 
nales rcíbluca,parces reciprocas redderet inve- 
niendasj níhilomíniis in fe tpCi manens,finisre- 
folucionis haberi debet proprij fsirmis. 

Haecigicur vlcima acquatio tripliciccr acci- 
dit, & quamvis per modum corollaiij primae 
Propoficionis explican poCcrat,- vberioris doc- 
trinan gracia tribus íequentibus propofitiom- 
bus ca ínexplanare conabiinur* 



PRO 
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INTRODVCTIO: .\ 

PROPOSITIO III. 



RECTAM INVENIRE , CU1VS QVA- 
dra tum cutn dato qmdrato aequale fit re- 
¿tangulo íub ipfa,& alia re£ta 
dita. - 

Sínt data: reéfoc ab. bg Se oporteat re£hm *x invenírc 
cuius qiiadratum cum quadrato dato bg xquale fit redaño 
guio fub ipfa, & dataA 




¿? mee 




Hoc cíl reíbluerc hanc .-equat¿onem,vel aliam eiufdeni 

i O mi CE. 

CONSTR. & DEMONSTR. 

Conftituátiir4¿.^adre£h>s ángulos, bife&aque áb m 
m, centro m intervallo a m femicirculusdeícribatur, & ip- 
fi4*paralleladucatur¿/> demittaturque perpendicularis 
/^quxxquabserítipíi^.Dicotam^, quam xb. reo 
tam effe, de qua quxritui; 

Quo- 
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INTRODVCTro; 35 

PROPOSITIO IV, 

RECTAM INVENIRE , CVIVS 
dratum arquale frc rectángulo fub ipfa > 
& alia recta data , vna cura qua- 
drato dato. 

Sint datae re£Vac ab, Se 
bf oporteatque invenirc 
reétam^AT, cuius qua~ 
dratum aequale íit rec- 
tángulo fub ipfa «x & 
data¿¿. vna cum qua- 
^rato dato b%. 

Hog eft reíblvere 
hanc arquationem , vet 
aliam eiufdem formx. 

axa xah +bgb 

CONSTR. & DEMONSTR. 

■ 

Inclinentur ab. bf ad reftes ángulos, bifé&aque *b inf 
efucauir/^ycuiíequalisponatur/A?. Dico** eíTe re&am,. 
dequaquxritur. 

Quoniam enim *¿ bifeéla eft in p, 8c ei adijeitur hx: erit 
re£langulum axb cum quadrato pb a:quale quadrato p x, 6.2. el 




e 












V 



47.1. el* 

Eccc eadem conftru&k> y & demonftraricrrc* 

cipro* 
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riam ín f jducaturfc, cui xquabs fiat px. Dicolx reflam 
dfoxiequaqua^irur. W4 

QuGniamiginjrbif<&aeft^^^ 
re&angulurp axb<\im quadrato/* a?quaje quadrato px, 
ideíl velquadraris/t¿>&% ymdedernptocommuni 47- 1 A 
quadrato /¿erit re&angúlum ¿x¿ xquale quadrato 

tratíorecipfomunfi^itninoprop. antccedentis. 

Quoniam re&anguUirn 4*h ¡Equale eft quadrato bg y $c 
etiam arqtiale.re£bap,giilo dx> cum quadrato¿#: eritqua- 
dratum bx cumre&angulo abx arquale quadrato %,qwod 
eratoftendcndunv 

Sun t igitur confpeQus «quationum qux vo- 
cantur quadratx, inhuncmodum. 

axa +bgb ^A^ akax. 

axtt tthlaxjr bgb* 

bxbjr ab:bx ~A~, bgb. 

In prima jequationc vtraque pars ax , irel xb 
fatisfacit,in fecunda, pars maior ax, in tertia 
parsminor bx. 

A Igebrx quidem cultores numquam de re- 
ciproriscogitaruntj íed in aliquá harum acqua- 
tkraurti, qux eafdera reciprocas exhibcntyfem- 
perinciderunt. Qua? % lC Mf ipfe reciprocas 
xque verxre&xiinexíint ^ ñeque vnaearum 
égmCríp&&\t , quin altera (¡muí inuotefcat, 
nonid^Q^aáiecrfatfoiofe vocari tjdeirtuf t¡« 

C RE- 
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I b ^ESOLVTIO IN NVMERIS PARTIVM 
V reciprocarum,& xquationuni 5 qux vq- t 
Jia.-í cántur quadcatx.;- ' :i 

' Quando problema in mimer'rs refolvendum 
proponitur,hoc eft cuín quantitates magnittf- 
drnumin nutncrbcxpriniuntur^facile eK prx-> 
difiis regulam fibi quifque cruer c poteric ; rcrh 
" <v mbilominusexcmplisplacet explicare. ? 




Qurerarrtur dúo rrumeri (ax, Scxb^) quorum ag^rega* 
tum fit 10. (aIí). reciproci duobus niimeris datis £ &; 3 J 

VEL PROF. 3. 

, QuxrimTnumeriis(iiAfvtlAr¿) aiius quadratum cum» 
i^^^(^t0 2i(b^{fufx) xquale fie rectángulo íuh 
¿pío numero (ax vel x¿) & dato numero 1 o (ab 7) Dimi- 
dlum aggregati(4¿}.í ó eíf 5 . (pro mf feu /»£)á cuius qua- 
^ : " dra* 
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¿trato 2 5 fi aufcratur 2 1 . (productum á 6* 2¿ 3 I, quod qua- 
dratum /x fei¿¿( ccpidenrat) remancbit 4Xuius V.(idc{\: 
radix quadrata) eíl 2 . (pro mx^qui numems 2 fi dimidio 
acgregati 5 (*w) addatur, 6c ab ipfo(j*¿.) aufaatiin^ro- 
vement numeri qwa:fiti 7 & 3. (pro ax, &cxh) erufít'cnim 
proportionales6.7.3.3^critquctam7quarn 3 numeri^ 
quixquationqm prxdidameffídt, quia 49 quadraainj. 
¿pfius 7 cum 21 facit 70. productum videlicetiiib ipfo 7, 
&: data 10.. Eteodcm modo 9 quadratum ipfius 3 cum 
2 1 fadt 30 nernpe rc&angulum iub ipfo 3 , 6c dato lo. 

ALIVD EXEMPLVM. 

Quneruntur dúo numeri, quorum fumma fit 8 rcaprc^ 
ci datis numeris 7 , 6c 2 . Vel. Quxritur numerus , cuius 
quadratum cum quadrato dato 14. xqaalc fit producto 
fubjpfo,& dato numero 8. ■ . ■ 

. Dimidium aggregati 8 eft 4 á cuius quadrato 16. aufer 
ratiír i4(próductum á 7 , 6c 2. vel quadratum datum 14} 
8c rcmanebit 2 jCiiiusTadix eft yí 2. qua: fiaddaturipíi 4, 
6c ab eo auferatur, provenient numeri quxliti 44- 2 , 6c 
4-- V.2. qiú rcciprcci funt daris numeris 7, & 2 . quia pro- 
porcionales funt 7, 4 * 2, 4— V 2 , 2 . Et tam 4 + V- 2 . 
quam 4— ^2 . xquationi propoíirx fatisfacit, quadratum 
enimi8-H 8 V2. ipfms4+- ^2. cum quadrato 14. facit 
324-8 V 2 3 quod aggregatum arqualeeft producto fub 
ipfo4-H y/ 2. 6c dato 8. Et eodem modo quadratum 
18—8 ^2, ipfius 4— v* 2 cum quadrato 14 facit 32—8 
V 2,nempe re£tangulum,vel productum fub ipfo 4— V 2, 
6c dato 8. 

«... ■ 

P ■ f ■ I 4", * • •» 

»•'» *■'.*. <• . - -. 

• ' -* . . . . • '»»••»»••« ' 

DATA 
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DIFFEREN TIA. 




Qu#niTíruf dúo ntt^ 
ttieri (* x & ¿x)quorum 
differentia ( ab ) fiti2 
reciproci datis nuffieris 

VELPR0P.4. a fj & <x 

Quxritur numenis^tv) 
cuius quadratum aequa* 
le fit redangulo fub ipfo (áx) &: dato numero 12 (ab) 
vnacum quadrato dato 28 (¿b¿) 

VELPROP.f. 

Qtireritur numerus (¿x) cuius quadratum cum reftan^ 
gulaíútogi&($*) & data numero 1 2 (*¿)tfquale íit qua- 
drato dato 28. (¿0 

Dimidium dúTerentLT: 2-eft 6. cuius quadrato 3-6 
(^)addafur 2 8(proáuftum fub pc.cej 7 8t 4.vel quadratíí 
datum28 & éxiu'gent64 J cuius V eft 8. (pro^ feu px) 
íl igimt pradi&um dimidium (V/>"feu^ ) 6. addamr ipfi 
6. vél abet> auferatut,pravenient numen quarfiti (ax Se 
£x ) 1 4, de 2.qui oinnia compíent. Sunt enrm 14 , &- 2 re- 
tipreci datisínuméris 7 , & 4. qüia proporcionales funt 7. 
14. 2. 4. Ef numerus maior i^xquationem efficit prop. 
4quk quadratum 196. ipíiüs 14. arquale eít re&anguio 
fabipft 14& dáto í 2 nempe 168 vnacum quadrato da- 
to 28. Et numerus minor 2. aequationem efficit prop. f . 
quia4.quadratumipfius 2. cum 24.re£tangulo fub iplo 2. 
& dato 1 2 facit 2 8, nempe quadratum datum 2 8. 

ALIVD EXEMPLVM. 
Qijxruntur dúo numen quorum differentia fit 14. rei 
vf * ^ ciDro - 
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. INTRODVCTIO. ft» 
CÍprbci daris numeró i 8 & 2 .. 

Vcl quaaritur xuunerus cuius quadratum cequale fitree* 

tangulo íub ipfo , & dato numero 14 vna cum dato qua- 
drato 36» 

Velqüxriturniimemsaiius quadratum aun: reftan- 
gulo fubipíb J & dato numero 14 xqualeíit quadrato da- 
to 36. 

Diraidium difterentúe 14 eft 7. cuius quadrato 49 C 
addatur 36(produ&nm íub 18, & 2 , vel quadratum da- 
tum 36)componetur85 3 cuiusradix quadrata eft V 85^ 
& addito,& abblato dimidio difíerentúc nempe 7. erunt 

V 85 4- 7,8c ¥ 85~7.numeriqua:fíti > cWFeruntenimi4, 
Saeciprocifuntdatis 1 8 3 & 2 quia funtproportionales 18. 
V85+-7. ^85—7. 2. Atquer34-H 14 ^^quadra- 
tum maioris V 85 -h 7 xquale eft rectángulo íub ipfo 

V 854- j y & dato 14. nempe 98-*- 14 V Sf^vna cum 
quadrato dato 3 6. Et tándem 134—14 V 85. quadratum 
minoris: V 85 — 7, cum 14 f 85—98 produdo ííib ipfo 

V 85—7 Relato 14. facit 36. qiú squaíis. eft quadrato 
dato 36^ 

• * • 

DE QVADRATIS RECIPROCA, VEL 
de squatione quadrato-^uadtata. 

In numemeoderTr rfrodbreíolvítur prop. 
bc prima -re-fofata-eft,iioc folum addíto,nempc 
quod exHiventis mjmeris cxtraíwiiturf adices. 
Nam ftduTjsirotiiero^oporteatexliiberc y quo- 
rum quadrata aeqtra lia fmt dato «juaáratO' ro> 
& dati*quackati^ 6 &3Í reciproca 5, querendi 
crorrt duoiKwncri, q»oiumftímm»íit it>^at!^ 
6 Se 3Í reciproci j, & per praecedeufciH opera- 
rio- 




AN ÁLYSÍS • GEOMETR." 
w _^.btÍDcbiaia$7 fcj S quorum Vadfcéí 
Tiint V. 7 V&' V.3 proqucditia numeróle. ^ 
v Hicobiter notandum eft magnicudiri^qtia^ 
Arithmecici,& etiam GeotTiecra^qui ex Oscu- 
lo Algébrico demonltrationes Geométricas 
concinnát^uadratp-quadrataiiijquadfato-cu- 

jbudi,&:c.vocant,per proportionem fiiiiplicero, 
aut'compofitaoa explican deberé. Nam altio- 
rcminagnitudincmfub tribus dimenfionibus, 
iieaipefub longitudine,lacitadine , Scprofua- 
diuceaaíuracpocludit^equc alias uofeic. . 

- ' - • - -i. : . • : • -r *.[ r." * 



• -I 



DE ARGVMENTATIONE. 

<^ixc^mqiie fit connexíointcr data ? & qux; 
íita ad propjrtionalrtatcm, vetad xquaíitatem 
naturaliccr revocatur , vnde itl refolutionibus 
per proporcionales, vei per xqualitátern^rgü- 
men tari oporcet, eodem fcilicet modo, quo ip- 
fa reíoluciojcommodius, & proprius fecundan* 
prxicriptíi^condition^ iniUtuenda videafur. 
Itl vtroque wodo fignis -Hr & -~ , hoc eft plus* 
& minus vti licet,nam vbi Geometría his voci^ 
bus veitur, liis charaSeribus claritatis> & brevi- 
tatisgratia vtendum videtur. t ; 

. Cum autem per proportionsiles diflerendo, 
pmnesmodos, qui cxlib.^.elcm. erui pofíunt, 
vfurparc dcbeamus,non inaonfultun* erit, om- 
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jiesargwemationes, ibitíabpi)ti^ y 'r& ali- 
quas, quas lilis aautngimus recenicre , Se limul 
oranes aliquo vwivcrfali concepta demoníka- 
xc r in gratiam eqrumjquibi^ 
cl^mcntorum circa hanc reui molcílx íiiint* 

Nomina quibufeumque magnitud inibus im- 
ponere libcrumeíV , &ab ómnibus vficatum. 
Quisenini magnitudifiem quamlibct eonsep- 
tam vocari a, vcl ¿, prohibebit? Quis denom*- 
natorem cuiufeumque ratronrs m,vc\ p interdi*- 
cctnomrnari ? Ita fímilitcr cum dicimusíitrf 
quxcumque magni tud o y cut non coneipere li~ 
cebic numerum, lincam, planum, vel folidum? 
Etcum dicimus fita qiixvisnragnicudo, &fít 
áf y alia magnitud© compofita quidem ex ípfa a 
iuKta quamlibc* multiplicationem/*, cur non 
conerpiendx crunt magnitud ines*/> Sea ciut 
dem generiSyqHantm' habitudo íltipíb/?? Illa 
íalicet multiplicado fecmidum quam ipfa af 
contrnct ipfamd, vel ab ca contmetur. His po- 
ficis ík pro huius rei fundamento fequenspro- 
poíkio. 



■ ' . t t 

»• 



' — . - -» 
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2+ akaltsis^eqmetr: 

PfcOP.FVNDAMENTALIS. 



PROPOSITfS QÜIBUSCVMQV'E QU A- 
tuor magnitudiníbus proportionalibus factura 





ri 




tí 



Se contra. 

Sint ^ & Wuce qutelibet magnitüdines , 5c fint *pi tt 
i/aliac duxcompofitas quidem ex ipfis a y $c i iuxta quí- 
cumquemultiplicaüonem^.vergoerit cadem ratio ínter 
4, quam ínter 6/>, & b y quandoquidem ipía 4/> con- 
tinet ipfam 4, vel ab ea contmetur, codem modo , ac ipfa 
bf ipfam b continet, vél ab ea continernr ; nimirum per 
multiplícationemeamderniergo *p. a. bf. b. fontquatuox 
.magmmdinesveré , -&realiter proporcionales : crgovr^ 
fa¿rumfubextrem¿sa?quale patet sfb fa£to fub medijs; 
ergoconcipiantur.vel numen, vel linea?, vel plana , vél ío- 
lida^genenaliterdemonírratum «ft fá&um fubcxtremis 
jcquale e0e fa£to fub medijs. 

A L IT E R. 
Sit ratio, quae ínter duas magnitudines quafeumque 

eiufdem generis 4 , &íexiítít y , hoc eft a &vi4end¿i 

( ft?u potius deprimenda) per b, & lie ^ ratío ínter c & d y 

& fie omnes rationes moreanthmctico exprimantur.Hqc 
poííto. 

Sintprimoquatuorquxcumque magnitudines pro- 
porcionales 4. b. c. d. Dico ¿d fa&um fub extremis sequa- 
leelTeir fado fub medijs. Cum enim ex hypotheíí lint 

prcportionales4.^.f.¿jeritratio-j xqualis ratíoni y 

cigofixqualitereleventurperierit * aequalis— y &fi 

r iterum 

* . _^ .. . - 
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INTRODVCTKX * 25 
itemm elcventur per dentad xquale be ¿ ergo dd fa£him 
fab extremis arquale erit be fafto fub medijs. 
5 Sint fecundo a. b. r. d. quatuor magnitiidines > itavt fe- 
dxun ad üxb extremis ícquale fit fafto be fub medijs.Dico 
propoíltas magnitudines proporticnales eíTe. Cum enim 
exhypothefifit4¿2equale ir 3 fi xqualitcr deprimantur 

per d erit * xqualis -y ■ , & fi iterum deprimantur per ¿ erit 

í-xqualis «y , hoc eft ratio y xqualis rationi -y : ergo 
a. k e. d. funt proporcionales, quod crat oftendendum. 

COROLLARIVM. 

Hincfacilé colligitur, fipropofitis quatuor terminfe 
4. b. e. d. faíhim fub extremis dd maius flierit fa&o fub 
medijs be : rationem/tad^maioremeíTerationef ad d. 
Nam cum dd íiipponatur maius, quam le, fi xqualiter de- 
primantur per d y erit a maior quam y 6c fi iterum de- 
primantur per ¿erit j maior quam hoc eft ratio d ad b 
maior rationerad¿/. Et contra fi ratio-j maior fuerk 
ratione — ^elevando per £,erit a maior quam~ , 6c item 

elevando per d erit Ad fe&um fub extremis maius be fafto 
fub medijs,6cc 

Eodem modo oftenditur fi propofitis quatuor tenm'nis 
fa£him fub extremis niinusfueritfaftoíab medijs , ratio- 
nem primi ad feamdum minorem eíTe nitione tertij ad 
quartum, 6c contratóte. \ 

(Per hanc vnicam propofitiomm mnes modi árgn* 
mentandij Je inYtcem ¡ndepejidenter^demonjlrantur. 

:. D for. 



Digitized by Google 



20 ANALYSIS GEOMETR. 

• * ■ ■ .• 

FORMULA ARGVMEN- 

TAÑDi PER. PROPORTIO- 
' , NALES. 

def.12. ALTERNANDO. 

5- ' ' 

Alternando arguitur, cum r propoíítis quatuor terminis 

proportionahbus, comparatur antecedens ad anteceden- 
tem. 

Sintprop. ap. a. Bp. B. 

Frgo alterniimt prop. aj>. Bp. a. B.. 

Qnia íub extremis, & medijs cipB\. 

Si antecedentes fucrint di- 
verfi generis , alternado lbcum non habet. Noluerunt 
enim Geómetra inter magnitudines heterogéneas confia 
derare rationem. Ego vero alternatíonem non horrerem, 
rum quia ratio inter homogeneas»poterir confervarí , tum 
etiam quia inter lincam,& planum (exempli gratia)ratio- 
nem conftituere licet: illam fcilicetlatimdinemr, qux pro- 
venit ex applicatione plani ad lineam. Vnde íl dúo plana 
ad ditas lineas applicata, vtrumqtie vtriquejlatitudines 
produxerior xquales : abfurdum non exiftimo dicere, 
quod ¿ta fe habeat(fecundum quantitatem , ideft latitudi- 
nem) alterum planum, ad fuam re&am ( deprimentem ) 
vtreliquumplánumadreAamfuam. Máxime cum ve- 
rum íit,eíTe vt planum ad planum ita re&a ad re&am,nam 
aliter latitudines non effieerent aequales. 



N. O T A. 



.. * 



Hunc modu-m argumentandi per alternationem , five 

v% ) [ per 
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INTRODVCTIO.- . l¿ 7 
per mutationcm non memini apu d Authores obfervatiun 
vidifle, nifi quando propofitis quatuor terminis propor- 
tionalibus, fecundus , Se tertius eonun loca permutant. 
Sed parí ratione primus > Se quamis loca permutare pof- 
funt. Nam íi fiiennt 

ST^t ^ntprop. *. k C. L 

permutando ctiam ErgoalterS.P. ¿ b. C. (t* 
erunt proporcionales n , lM r nor , : 

modo*¿ »*»iu*< 

Parí iure íi fuerit faflum ideft fub a & ¿ ad fadtum 

r^deftfubr&^vt/adr: erit fafturo fub extremis a be 
fado fub meóijScJf * 

xquale.Et fecundus Sintprop. ab. cd. f. *. 
&■ tertius ínter fe t? / jP 

primus, fcquartus Eterit *bg~S~cdf. 
ínter fe dimenfiones Ergoalt.S.P. n. c. df. Z?jr. 
poterunt permuta- quiaetiamerit. abg^s^edf. 
re,poterimus inquá 

dicere ergo permutando, a ad rerit, vt fa£him¿?/'fub^ & 
/adfaaum¿efub^&^: Quia faftiim fub extremis dbg 
fa&o fub medijsra/eft£quale,vtierat ante permutado^ 
nem. Et fie de reliquis dimenfionibus. 

Hunc modum permutandi dimenfiones terminorum 
proportionalium le&oribus commendamus , quia ipfe in 
noftra methodo non par vam prxbet facilitatem . 

INVÉRTENDO. 

Arguitur,cum Confequens ad antecedentem compara- A c 
tur. act.13. 

Sintprop. . y. a. bj>. k • 5 ' 

Ergoinv.S.P. a. ap. b. bp. 

^•uia fub extrera.& mcd. apb. 



COM- 
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a & ANALYSIS GEOMETR. 

COMPONENDO. 

f ArgaittiT¿um aggregatum rationis (ideft terminorum 
def.14. rat ionis^) adconfequentemcomparatur. 
5p.i8. 

Sintprop. a P- 4m & fc 

Ergocomp.S.P. ^Hh*- *• bp+b. k. 

Quia fub extrem.Sc med. úfh+* ab. 

Huic modo aygumentmidi dúos fequentes adim¿t 
%V.CUuius¿mnmo vtilesfif- necejfarku 

PER COMPOSITIONEM RATIONIS 

CONVERSAM. 

Argiiiwr a cumaggi-egawm rationis antecedenti com* 
paratur. 

Sintprop. . ap. 4. bp. h. 

Ergppercomp.R.conv.S.P.^4-tf. *j>. bp+±b. bpv 
Qiiia fub extr.& med, a P^ 

- PER COMPOSITIONEM RATIONIS 

CONTRARIAME 

Argiiitiir^uandoantecedens ad aggregatum rationis 
A comparatur. 

Sintprop. ap. ú. bp. b. 

Ergopercomp.R.contr.S.P. ap.ap^a. bp. bp+L 

' Quiafubextr.&medv dppb^aph 



DI- 
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INTRODVCTKX i 9 

DIVIDENDO. 

Arguitur , cum differentia rationis ( idcft ínter térmi- 
nos rationis) confertur confequenti. def.15. 

pro. 17, 

Sintprop. */V a. bp. k tib.5. 

Ergodiuid.S.P. ap—a. a. bp—k k eL 
Quia fub ext.6c med. apb — ab. 

Hule etiam modo dúos [eqtuntes , duohus prior ¡bus 
tomfpondenles^adiuiigit %'P.CUVms. 

PER DIVISrONEM RATIONIS 

CONVERSAN!. 

Arguitur, cum coníequens ad diíferentiam 3 raticnis 
cemparatur;. 

Sintprop. ap. a. bp. h. 

Ergopcrdivif.R.conv.S.P. a. ap — a, k bp—k 
Quia fub ext.& med. tyb — ak 

PER DIVISIONEM RATIONIS 
CONTRARIAM 

Arguitur, quando antecedáis confertardiñferentte» 
qua fuperatur á confequente. 

Sintprop a p, ¿ íp. k 

ErgoperdivifRxont.S.P. a p. a—apl bp. b—bp~ 
Quia fub ext.8c med. apb—appk 

- 
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3* ANALYSIS GEOMETR. 

CONVERTENDO, 



Argiiitur,quandoantecedcns ad dü 
def.ió. compararur. 

5- Sintprop. ap. a. bp. b. 

P ral 9- Ergoconv.S.R ap. ap~a. bp. íp-b. 
Quiafubextr.&rned. appb~aph 

» 

VT VNVS AD VNUM, 
ita aggregata. 

Argumentan licet,quando , vt quilibet antecedens ad 
p.12.5. fuum confequentem^tainfertureífe onines antecedentes 
fimul^ad omnes confequentes ilmul. Oportet tamen, vt 
fint eiufdem generis, vt in alternatione díximus. 

Ergovti.adi.itaagg.&S.P. a p. a. ap+-bp. a+k 
Quiaíubextr.&med. aap -+-apb. 

VEL ETIAM SIC. 

Sintprop. a p t ^ bp. ' ¿ # 

Ergo vt agg.ita 1 .ad 1 . ap +bp. a +b. bp. b. 
Quiaíiibext.&med., apb+ bbp. 

Hic modus nrgumentandi contrarwn argumenta 
tioncm non habet apud Euclidem^ue U modis arga* 
mtnUndi enumeratur. Cum autem vtilis fit ad ommit- 
tcndm altmatiomm^t eoVtiliceat fequens modín \ 

qui 
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INTRODVCTIO. 5} 

\u% illicontrarins ejl¡elementis admí¿endusy¡detur. 

VT VNVS AD VNVM, 
ka diffccentix. 

Afuere licet quando, vt quilibet antecedens ad fuum 
confequentem, ita ¿nfertur elle differentiam duornm an- 

recedentúim^ad difFerentiam duoram confequentium^ 
c contra. 

Sintprcp. ap. a. bp. b. 

Ergovti.adi.itadifF. ap.. a., ap — bp. a — ¿,, 

QiiLifubext.&med. aap—apb. 

* 

VEL ETIAM SIC.. 

Sintprop. q¿ ty t ¿. 

Ergovtdiff.itai.adi.&S.P.- a p—bp. a—L bp. b. 
Qiiiafubext.&med. «pb—bbp.. 

EX iEQVALITATE. 



- 1 t *t 



Ita ex xqual itate arguere licet. 
Supponantur prop. a. í. d. e. 
Ecetiam. , b. c. e. f. 

Ergo ex xqual. S.P. a. d. c. f. 
Etaltern. ' a. c. d. f. 

* 

Demonftratio patet clarifsima, quia ratio * adWin prima 
proportione eft, vt b ad e- y fed ratio b ad e in fecunda pro- 
portione eft vt c ad/: ergo ratio m adW vna,eademque eft 
cumrationerad/. 

EX 
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EX ^EQVALITATE. 

Itcrum ex ítquaütatc arguitur hoc modo. 

Sintprop. a. b. e. f> . 

Ec etiam. b. r. d. e. 

ErgocxxquaLS.P. 4U c. d. f. 

Demonftratioliqnet,quiain prima proportionc fa&um 
^arqualeeft^iedinlecunda^ett xquale ed-, ergo *f 
erit # quale a/>ergo *. c d.f. erunt proportionales,cum ea- 
dcm xqualia feóla reftiruant. 

Hosducsmodcsarguendi ex aequalitate paulo aliter 
tTaditEuclides.Sint,i^iíi/, tres magnitiidmes s.k.c,ík 
F°P' 22, alix tres vel xqualiter plures , fintque propor- 
c j" a *'*' úonaksa.b.J.tylk etiam fint proportionales b.e.f.f-, er- 
go ex arqualitate ( inferí tile ) enuit proportionales 
M.c.d.f. Vbi nctandum , vim coaclufionis in eo po- 
fitam efie , quod a. b. d. e y & etiam b. c. e.f fint propor- 
tionales; ergo quod fint ex vna parte a.b.c>6c ex altera 
d.e.fy quidadrern ? Idem dicendum eft de fecundo 
def.18 moc '° » &invtroque , cur ratioordinata , & pertur- 
^ ' ' ' batadefiniaturj plané nefcio : in primo enim rationem 
c j " ' communem^direftam, vel alternam video, 6c in fecundo 
reciprocara, vtramqué legitimé ordinatam. 

Porro qnomodocumqueconfideretur, ex eo infertur 
conclufio, quod in v traque proportione dúo exiftant xr 
quales termini, nempe.é, 6c /. Vnde legitimé ¿nter reli- 
quosfit comparado. 

D1MIDIANDO, VEL DVPLICANDO. 

Prarter diftos modos, frequenter a rguitur duplicando^ 
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triplicándole, vel dimiando, auc tripartiendo, Src. vel 
orones términos, vel anteadcates,vel confoqueaccs , vel 
denique duos,qui vnam rationem coaítituunt. 

• - • 

Sint prop. 

úp. a. hjy. b. 
Ergo duplicando antecS.P. ^ap. a. ibp. b. 
Quia fub extrae med. 2 a pb. 

• * 

* » • • 

Et Ce de cícteris. "Vnde hic modus^Ievaridi, & depri- 
mendi vocaripoterat, vt vniver&lis iutelligatur. 

DIMIDIANDO , ET DV^LICANDO, 

Huncmodum argumentando adderc pra- 
^i&isíumma nascogit comnioditas , quaecuc 
eooritur. 

Dimiando igitur,& dupl¿cando,vel duplicando , & di- 
mjdiando,argumentari hcet,quando dupiieatur antece- 
dens vnius rationis>& alteráis coníequens dimidiatur , & 
contra. 

Sint prop. ap. 4. bp. b. 

Ergodupi.&dimidS.P. *ap- bp. Ib. 

Quia fub extr.8c med. 

VEL SIC. 

Sint prop, ' 4p. a. bp. b. 

Ergodimid.&dupI.S.P. af. la. ibp. b. . 
Quia fub ext.Sc med. apb . 

Idem procedk tripiicandci,& üripartiendoy & fie dein- 
ccp%*nde hic modus, elevandi>& deprimendi fimut vo- 
cáripoterit. E COM- 
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I COMPONENDA ET DIVIDENDO. » 

Componendo 3 8c dividendo íimul , vel c contra divi- 
dendo^ componendo^argiierelicec, quando aggrega- 
tum rationis düFerentix comparatur , vel düFerentia ag- 
gregató. 

Sintprop. ap. <f. bp. b. 

Ergo^omp.^ dir. ap +¿> ap —a r bp+ b, bp—k 
Quiafubextr.acmed. ; appb—ab. 

VEL sia 

Sintprop. ap. a. bp. b. 

Ergo diuid.&* comp. ap — a. ap^r ¿, bp—b¡ bp +b *■ 

Quia fyb ext.& med. appb—ab* » 

*• •» . • * . ■ • 

Hunc modum elegantijsbnum experimurfS facile\ 
fifylus nojler non placncrit,fas erit tjlendere , Vi ele* 
mentís illumliceat adiungere. Nam compon, ftunt ag- 
grcgíttA in v attone confequentkm y & funiliter divida 
dijferentU rationum rémanent in eademraúone confe- 
quentium^nde aggregata, Sf dijferentU eamdem fer- 
Vant ratíoncm. Eadem facilítate, ftqni alij fuennt y 
fui in elementos non extent , dcmonjlrari poternnt^ 
H*c de proportionalibtts. Tranfeamus iam ad argu* 

wienUrationum intcquaUnm. 

. . i . 

FORMVLiE ARGVMENTANDI PER 

RATIONES INNOVALES. 
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INTRODVCT10. 35 
í Omnesargumencjtiones,quibusin propor- 
tionalibus, ideftin duabusaequalibus rationi- 
ipus, vtimur, indoabusetiam rationibus inx- 
qualibus,cumopusfuerit , vfurparc dcbemus. 
Huiufmodi argumcntandi fundamentum ieci- 
musin Corollario propoíitionis fundanicnta- 
ljs 3 quibus liase adde. 

Sintdux quxcumque magnitudines¿ > &; b y 
& fint alix dux eiufdcm generis am 7 8c bp. com- 
pofitae quidcm ex ipfis a, 8c b % iuxta quaslibet 
inaequalcs multiplicaciones m, 8c />, quarum m 
lupponatur maior. Ratioigitur ñtnxáá maior 
eric,quam ratio/?éad¿,quando quidcm am plu- 
riescontinet ipfam ¿, quam ipfam¿, ex co 
quod m pona tur maior , quam />: ergo hx qua- 
tuor magnitudinesdw. a. bp. b. duasration.es 
inaequalcs conílituunt, in quibus bamhdiwxxx 
fub extremis maius patee fa&o fub medijs, 
quia fi aequaliterdeprimantur per al remane- 
bunt m y 8c />, quarum m ponitur maior. His po- 
íicis ica procederé íicet. 

ALTERNANDO. 



Sitratio? am. bp. b. 

Ergo alterné am. bp.*+q. a. b. 
Qiúa fañum. bam. abp. 

Quod ita lege ; ílt ratio m ad a maior quam ratio bp ad 

E 2 ■ 



5. *i 



\ 
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fc ergo atanandoerit ratio xm ad bf maior> quanvratio a 

adb. Dejnpníh-auirquia^ 

eft abp fado íúb medijs,cx precedentibus. 

Siautera antecedentes non fuerinteiufdem 
geRetisjídcm diccndtmi e(l } quod in proportio* 
nalibus. 

His chara&eribus ob brevitatem vtimur , vi- 
delicet H-f. hoc efl: nvaior quam , vel nraius 
qiiam, & — q. hoc efl: minoiy/el minus quam. 

In hunc modumreHqux omnes argumentar- 
tíonesinftitui^&demonífrari poterunt, quas? 
confultoomittiínusjne nimis prolixi videamur. 

NOTA. 

fn magnitudínibusproportionalibus a¡>. Vp\ 
d+.h. pofutmus/? pro numcro,quo magnitudines 
«:&¿'aud$fúnc , quapropter omnes qnatuor 
camdem fpeciem cotifcrvant. Sed feitu dignum 
arbitramur, ipfam p fupponi pofle pro nova di- 
mervfione. Itaque fi a & b lincas reñx fucrint ) & 
ipfasaequaliter , ideft fub aequahbus angulis, 
eleva tas concipiamuspei re&atn />. provenient 
plana qux inter fe erunt in eajem ra- 

tione, qiu rohabcnx ínter le bafes *>& £,& ma- 
nifeftuiuvfiüd ip&ni,,.quod inpriaifc prop. lib. 
6 . el em . ofleadi tm E t eodcxn vmSbA a & b pl a- 
nafaerintrefultabunt lulida in eadem 

i*tiúne>&c¿ • ... 
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int'or,& 



nienfura fie f , omoia, qux de numeris primis,& 
compofirisinelemcntU olienduncur,facili nc- 
gotioexpedientur. 

Nolumus tamen praedi&os modos arguendi, 
in quasilionem revocare^equcílipcr his iiv arc- 
nam defceiviere , vnufquilque commodiores 
demonítra nones eligere poterit > cum nobis 
fofficiat praediftas veritates fuppoficas haberc. 

Hoctamen moncre volumus dctnoníhacio- 
fies proporciona! iunvhuncin modum eciatn 
fticui pofle. Supponamus quatuor magnitudi- 
nes preptíf tionales ¿. b. c. d y quo pofito : pee 
pfopoíitioriettl'ftíndamcntalcmerit ad fa£lum 
fub extremis^ fa&o fub medijs xquale. 
• 

Ergofi fuerintprop^ a. b. A 
Erunt etiatti cómp.prop 4 . 44^ ¿- 
Qma fub excr.& med. ad^rbd^s^ bc-+bd 
&au£ M *¿ ^a- ^ - 



Qucmadrnodütfl acq«alk crant^ntc compo* 
fitioncm. Etficdccxtcris* 

* 

D E R ATION E COMPOSITA. , 

Ratiocx rationibu^compcni dfcitu* quan- 
:i * do 
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do racionuni quantita tes ínter ib multiplícate 
aliquam cfFccerint rationem.Ita definicio 5-lib. 
ó.elementorum. Ec quoniam Authores , vt 
hancdefinitioncni explicent, ad números con- 
fugiunt;iios abrtraSuis,&vaiverfalius rem bre-; 
viter explanare conabimur. 

Porro quid ratio fie nos docet definitio 4. 1 
lib.5.elementorum, videlicct ratio eflr compa- 
rado duarum mignitudinum ciufdem generis 
ínter íe,fecundum habitudinem,idetl: quatenus 
vna altcram continct , vel ab altera continetur. 
Rationia vero quantitas illa eft , quae ijfdetn 
tcrminis ipfius rationis (íive illi numeri, five li- 
ncas, five plana, fiv'eíblidafint) coníVituitur, 
qmddivcrfontefta denonainatore rationis.EH 
cnim denominator ille numeras, qui rationa- 
liter , vel irrationaliter expücat quoties ante- 
cédeos conrineatconrequentcm. Itiquantita- 
te difereta fa&a comparatione nti neri ad nu- 
. merum ratio patet,& vtrifque termiois quan- 
titas conílitu ta confpicitur , Se infuper divi- 
dendo antecedentem per confcqucntcm deno- 
iHÍnatorinnotefcit. Verbigratiá. 

Sint dúo numeri c 2 Se 3. Si igitur compara- 
tur 1 2 ad 3 fecundum habitudinem , hxc com- 
parado dicíttfr ratio ; fi vero ipfi 1 2 & 3 acci- 
piuutur,quatcnus ipfe 1 2 divifibilis eft per ip- 

fom-jyhaw : .afliunptio amborum quanti^s eft 
c¿ ' " ' illius 
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iHiasrationisjfi tándem numerus 11 dividitai 
pernumerum 3 quotiens 4 denominator cft 
ciuídem rationis,oftendic enina , &cxprimit 
habitudinem,hocert quod numerus* 12 qua* 
tercontineatnumerum 3* 

Inquantitateautem continua res alicer fe 
habet, namratio,. &ipfitw rationi* quantitas 
fcmperexpreíTx liquen tj verumrationisdeno« 
uúnator ocultusnianet,quod enim iivquantka- 
te diícreta natura difpenfavit fieri y in continua 
prohibuit. Sint du» recíx lincas a & b , fi com- 
paramusrtad^fexundum habitudinem dici- 
mus ratioaad />, & huius rationis quantitas ijf- 
dem a & b conficitur y Sc dkinuis a per k> quate- 
nus magnitudinem a divifibilein concipimuS 
ipermagnitudinem 25. Caeterum arsnon extad 
addividendam <rper¿, ita vt ncbis feire Kccac 
quomodorfcontineat¿ r hoc eft quoties b me- 
tiaturipfam^ & infuper quanta fit pars rema- 
nen, vt denominator rarionis ¿ad£ ( qui nu- 
merus eft) exhiberi pofsit. 

Hinc íi a y & b ¿ux quaelibet magnitudines 
fuciínt eiurdem generisjck littei x a&cb¡ quibus 
ipíxuiagnitudinesdenotantur , inflar mrnu^ 

tixhocmodo difponantur 4 > reprefentata 

manebit tam ratic, quam ipfius rationis quan-- 
titas. Ratioquidemcumfraüioncm profera-*; 
1 ■ mus. 

Digitized by Google 



«o ANAIYS15 GEOMETR. 

mus a a*3 ¿, quantitas ve* ó cuín ípiam pronun- 
cien! us ¿ per¿,.q,uibus poíltisomnia, quae de ra* 
tione comporta inveíiigari, & denionftrari de- 
heant, facili negatio poterunt obtineri. 

Ex praedicHs facüecxplicabimus quid fitra* 
tío compofita, liara fiqtiantitas alicuius ratio- 
nis xqualisfueric quantuati v quaegignitur ex 
mulciplicationc quantirarum aliqoarum ratio- 
iiiim,illam fationcm ex hisrationibus compo- 
rtara eíTe dicimus ( nec rainus veré illam his 
omnino xqualem diccre poffumus^fint duse ra- 

tiones ^ &~,quaru;n quantitates funt~& 

¡giturhxduac <juantítates fecundum le- 
gcsfradoruminterfcmultipliccntur , provq- 
niet quantitas ~, qux (i deprirautur per ipfam 

í,refultabit quantitas aequiyalens ~,quae ra- 

tionern reprefentat ¿ ad c : crgo ra tío ~xqualis 



eft vtrifque rationtbos 7&^-,&cx illis com- 

■ be 

poíita dicitu^ at itaq argumentari pofiumus^vt 

¿aid^Sc^ad^itacfta^d c , & loco rationis 
íimplicisaad c fu b rogare pofiumus rationetn 
compofitam a ad ¿, &- £ ad & é contra , quia 

rcfpe&us a ad c, Ytf rfijae r eípc&ibus a a d i , & 

íad 
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¿adc sequivalet. 

Praedi&a exemplo confirmabianu. 



4-1 



, r- 



^ » ■ ' 



Uint duoparallelogrammafeSanguíá , prV ; 
mum fub lateribus a'8cd. fecundum fub ¿ & c 
contenta. Fa&um igitur ad fub !ateribus¿, 
$c ¿/aream contincc pr'mii v fa&umvero i>c 
fub lateribus ¿ & c arcam fccimdi compra- 
hendit, quare vt fa&um *¿ ad fa&um fc, ita cft 
parallelogrammum ad parallelogrammuni. 

Sed ratio 7-, ¡d^ft fa&i ad fa£tam,componitur 

a d r 

ex rationibus j* (naoi fi hx dux quanti- 

tatcsT- , &— intér fe multiplicentuf eamdera 

C ad 
quantitatem producentr» ) ergo vt faSum ad 

*4 fa^m^ itacft 4 adí , 8cd ad c. Ét* fi fiat 

F ratia 
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ratio— 1 lationi— ■ xqualis, fi fíat inquam vtd 

1 t c b d 

ad c y ita b ad f ,quantitas quantitati — crit 

í 4 c b 

«qualisjacpromdc fi quantitatc* 

Ínter fe multiplicentur, quantitas provenien» 

ab a 
Y y hoc cft, fi depriraatur per ¿,quantitas — ac- 

ijualis erit quantitati ~: crgo vt a ad b, & ¿ ad 

Cjitacíl^ad^&c. 

His ita prxmifsb feqoentey propoíkiones 
obferva. 

N V M. i- 



Si fiterint qaxcumque magmtudines eiufdem gcnerisi 
ratio primxadvltimamcomponitur ex rationibus inter- 
edijs. • > 

Sint a. b. c. d. &c. 

Dico ' vt«»¿. 8cc, d. h* 

Sint 
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INTRODVCTIO. 43 

Sintmagnitudinesü.^.f. ¿.8cc. Dicorationem prím^ 
* ad vltimam ¿.componi ex rationibus interraedijs a ad i 3 
&¿ado üccadd. Namfi harum rationum quantitates 

~i -ínter fe mu!tipliccntur 5 quanticas proveniet 

qusejfidepriniaturper^^reliiiquetquantitatem ~ 1 hoc 

efl: rationem 4 ad ¿ Quod erat oftendendum. 



COROLLARIVM. 

Hínc liquido conftat quomodo ratio íím- 
plex compofita fiat,& compofita in fimplicem 
convertatur. Si enim 
fueritratio*ad£,&in- é* h. 
ter términos a & ¿.quili- vt a. h i ta a. x 8c x.K 
beteiufdem generis Ín- 
ter jiciatur xterit vt a ad 

a ¿ 

l ita a ad x, & x ad quia qaantitates & v 
quantitatem producunt - j , hoc cft,depiimen- 

^^««m f*i. ¿a™ «od. • 

plures interjiciantur quantitates. 

Si vero quantitas fuerit compofita q , vt- 

delicet quac componitur ex rationibus a ad ¿,& 
f ad d y ipftruquc in rationem {implican con- 



F % ver- 
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Ycrtercvclimus. Fiatratio — ,vniex compo- 



c 



nentibus ^qualis, hoc cfi fiac vt c ad d ita ¿ 

confequens alcerius rationis ad ¿. Vndc ratia 

T^xqualis eritrationip ,lioc eft, deprimenda 

per ¿, rationi— 1 .Et loco rationis compofitx^ 

íubrogarc poterimus rationeiti fimpUcem ae- 
¿i 

qualem— , & ita demceps fi ex pluribus ratio- 

nibuscompofitafítratio. 

• - " • : • N V M. 2. ' 

Si fuermtdux radones compofitre sequales : fa£ta íiib 
antecedenribusvniuSí&confeqiientibusalterius ínter fe 
eruntxqualia. 

Sit vt a.bScc. dAuf.g.lkh.k* 
Dico acgk~b~fbbd. , . 

Sit vt ¿ ad 8c c ad ¿¿> ira/ ad^ , & h adi. Dico fa&um 
ílib anceccdcntibus prima: rationis a&cc 3 &c confequenti- 
bus fecunda:^ &^nempcjf^aequalc efle {¿dio f hb d> 
fcilicct fub antecedentibus íecundx f x $C&x& confequen- 
pbus primar b 8c d. 

tetienim vt ^ad b, 8c c ai d ita faítum ac ad faíhitn ¿Y, 
Scfimilitcr vt/ ad ? 3 8c /; ad ^ ita hSbamfh ad fa£him£¿: 
Ergo vt a c ad 'W ita erit ad 8c fa&um fub extremis 
IgJt fado fub medijs/A ¿ * ; xquak.Quod erat oftenden- 
derru I 
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INTRODVCTIO. 
COROLLARIVM. 

Hiñe conftant dúo elegantifsimi modi argumentan- 
di tn rationibus compofitis. Videlket permritaúoms , ® 
inVerfionis. Pojfunt enim tam antecedentes inter fe 
quam cok fe fuentes ínter fe inqualibet ratione compo- 
fita permutan. Et fit ratio compofita rationi compofiU 
fuerit ¿qualist quilibet anteerdens Vnim y qudibet 
confequens alteritts. etiam pojfmt permutan. Etpr*~ 
terea y qudéet ratio Vnius hvertipoteritfoc ejlpote* 
rit ad alteramtranfponi vMrféfumpta y namfemper 
facía fub antecedentibus vnius y ^ confequmúbm altc^ 
rim erunt inter fe ¿qualiu 



PERMVTANDO. 



Sit yt a. b y 8c c, d. ita f. g.8c 6. L ./ 
Ergo permant. vt c k k 8ca. d. ita h.g» Scf A- t 
Nam* cagk^^hfbd* 

Videlicetfaftafub antecedentibus vnius , 8c confe» 
quenribusalteriusíemperfimt inter fe a:qualia , vti ia 

principio erant. 

Ecdemmodo. 
Sit ' vta.b.SccJAtsif.gyScb.k' 

Ergo pe rmut.ee nfeq. vt a. d ? Se c h ita/. ky & k&fJÜ 
Namáfta. acgk~ü~<fbdb* 

RVR- 



« - j 
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RVRSVS PERMVTANDO. 

Sit vt 4. ¿. & c. ¿.¡ta f.«.&ch.k. 

Ergc perm.anr.Sc conf. v t¿. ¿ & k d. ita / a. & ¿. c 
Nanifafta. gkac~^fbbd. 



Nempe fa£h fub antecedentibus vniusj&r cónfequen* 
tíbus alteriiis fempcr ¿nter fe pennanent sequalia. 



INVERTENDO. 

Ergoinverr. vt a.b.\uf.g,&Lk.k,&íd.c 
Nam 4¿kc~\~fbdb. . 

Etqucmadmodumratiofad^adakeram pattem s- 
quationis tranfpofita eft in verfa>ita í Imilirer quxlibet alia 
ratio,vel eriam omnes ex vna ad alteram partem rranfpo- 
ni porerunr, (i inverfq: fumanrur : nam feraper facfca fub 
anrecedentibus vnius rarionis, & confequentibus alterius 
inrer fe erunr aequalia, quemadmodum arquaiia erant an- 
te inverfionem. 

N V M. 3. 



umque proportiones : fa£ta fab termi- 
cí5 homologis proportionalia erunr. 

Sintproportionales <f, c* d> 

Et eriam finrprop. h. k. t. 

DicofaftaeíTcprop. ag. bh. ch di. 

Siinf 
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INTRODVCTIO. & 

Suntenimin prima proportione rationcs squales .1 

&in fecunda |& Y lS itofí ^ulriplicéturquant¡tatesx- 

quales^^ Aper quantitates requales ~& ¿>proveniét 

quantitates aequales 4 & - 3 6ceritvt fa£tum¿£ ad fa- 

ftum M, ita faéhim ck ad fadlum di. Fafta ergo fub ter- 
minis homologis,occ Quod erat oftendendura. Et eodem 
mcdo proceditur íi plures fuerint proportü 



COROLL AR1UM r. 

Hinc manifcftam fir, fi fucrmt dax prapor- 
tiones a. fe c . &¿. A. A. f.haneoriri proportio- 
n alitatem compol'tam, videlrcet vt a ad ¿, 
admita cffe ¿ad*/, & Aad/.Nam vt faquín ag 
adMitacíl ckzádL 



COROLLARIUM 2: 

Hincetiamcolíigitiir , fi fuerit quxíibct 
proportkmalitascompofita. Vcrbi gratia. 

Ut azdh. &cg admirar ad¿/,& k ad/ j fue- 
fit autem vna ratio iüarum a ad b , vni rationt 
barum c ad d xqualis : rcliquam rationem g a A 
¿, rcliquae rationi k ad / efTe ctiam xqnalcair 
Cunienimficvt4ad¿,&£ad£itacadíl, 8c A 

ad /: erunt cjuantiutes aecpalcs— & ¿['¿ c P°~ 
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rtuntur quatuicates aequaíes -jSc j: ígitur, di- 
vidcndo illas per iftas, remanebune quantitates 
xquales--^ & y,eritqiieratiO£ai/;rationi k ad 
/ , sequalis. Vt proponebatur. 

Hac fane nolis deratione compofit adíela Jujft- 
ciunt. Sed quoniam afferimus rationem compofitam 
¿qualem omnino ejfe rationibus componentibus ; Vvde 
qHifqnc inferre potejl ipfam rationem compofttam ag- 
gregatam cjfe ipfarum rationnm componenúum (circ4 
fjtam rem non paruminter Autbores contfoVcrtitutyon 
ideo inconfultum erit algoritbmum rationis , quem í^. 
2\ Carolus *Powel é Societate le fu Oltm Leodij, nunc 
Cadibus Mat béfeos Profejfir docct, cumfis impertir i. 



♦ • 



R. P. 

* * i 



* 4 • í* 
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K. P. CAROLI POVVEIX 

Societati Iefu»inCaliegio eiuf- 
dem Socief atis Gadibus Regij 
ProfeíToris Mathema- 

tKX. . , 

l «ti.*. »*j i.-*. * • . 

Algorithmvs Rationvm. 

* # * 

QVandoquidem obie&um Mathemacicje eft quanti- 
^tasinabftrá&o,haudalitcr difcernere poteit rnter 
< quantitates chverfas eiufdem gcneris, quam ratione 
inxqualitatis, nani xqualitas hic idem fonabit ac identi- Def.$. 
tas,qua:exdiiobus termimsr€quifitis ad conftituendam ^ ( i % 
rationem 5 fecittantuin vnum 3 eílqueproinde in rationi- 
bus mhil/ive médium ínter pofirivas & ncgativas 5 hoc eft 
maioris,& minoris inxqualitatis, 

Infimtis porro modis indtici poteft in quantitates eiuf- 
dem generis inxqualitas, hoc eft rado 5 comprchenduntur 
autemánobistantum illt quos fuppeditat Arithmetica> 
per Addicionem, Subtra&ionem, Multiplicationem, Di- 
viíionern, Compoíkionem , Se Refolutionem potentia- 
rum , omnescitra mutationem fpecki quanotatum in 
quas agunt. 

Compofitiopotentiamm,innominata licet ab Arith- 
meticis,vendicat Ubi quintum locura, iure quo multipli- 
catiotertium,fuperftniiturenim ílli» quemadmodum illa 
additioni} refolutio potentiarum, ficut & divifio, dúplex 
eft,&vfqueadeo,vtquantumvis arithmeticé operando 
idem fit, dato dividendo, Se divifore eiufdem fpcciei ex- 
quirere numerum quotientem^ac dato dividendo , Se nu- 

G me- 
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merodiviíbre,qurerereeiufdeni fpeciei cum dividendo 
partem quotam,tamen longe diverfo modo data potétia> 
6c radie* exquiratur Numerus exponens,6c datapotentia 
cum Exponente quxratur radix y nam ille 5 quanmmcum- 
queeoindig^rintvigintiilliviriqui ipfosviginti annos. 
laborando Cañones Logarithmoruni condiderun^vfque 
adhuc furmmimprobitate laborar. 

Hx operationes/ex licet numero, tres tantum fpecies 
perfedtas rationum coníhtiHint, nam bina: , 6c bina? ope- 
rando contrarié producunteafdem , tantum indiverfa 
ftam negativo velpofitivoj Primam educuntadditiovel 
fubtradbo per quantitatem denominatricem ciufdem 
fpeciei cuín terminis aequalibus prcpofitis, addendo , vel 
iubrrahendo eam vni eorum in diferimen ab akero:& vo- 
catur Arithmetica-Secundam Mukiplicatio , vel divifia 
per numemm multiptícantem, vel dividentem vtnimvis 
terminumjSc vocatur geométrica. Tertiam Compofitio,. 
vel refolutio potentiarum per numerum exponentem a- 
^enteminalterutaimterminorum, 6c vocatur potentia- 
hs. 

' Antequam omníum fpseimen exhibeatur , invat pnr- 
monere exponentem fraftum v.g. ] , nihilo minus quam 
mulriplicator, vel cUviíbrfrachis, operan contrarié fono- 
vocum,extrahendoradiceincumfacerepnr fe fert po- 
tentiam, 6c vice verfi, quod eo diligentius notandura y in 
quantum Arithmerici needum mentionem feceruntpo- 
fientiarum fra&arurn,quas tamen non eil huius loci expo- 

nere. 

.... . 



i 
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INTRODVCTIO: . yí 

Proponaturaliquodvnumbispofitura. 274 *~A~,2fd. 
Antecedenti addatur,vel confequenti fub- ¿. 

trahaturquantitas % .ihb i 4 * . • 

vtrovismpdofiteademratioanchmc- 3. 3. 5. 3. 

tica pofítiva. 30.Í ad 2 7¿,vt 2 7* ad 24*. 

Nam íi ex antecedente fubrraliatur 3. 3- 

eonfequens 274. 24.*. 

Vrrobique deprehendetur denomi- 3. 

nator . 3 x. 

Qui antecedenti fubtr. vd confeq.ad- j $ 

d.reftituetxqtialitatem. 274 >-a_« 274 í &c 

Ubi fi antecedenti fubtrahatur coníe- 3 . 

quens 274. 
Deprdientur denominator in adden~ 

do 6c fubtra&io nullus o. 
Nam antecedenti vel con feq adcbtus 3 . 3 . 

vel ftibtr.sequatioarelinquit inta&á 2 74 h-A— • 2 74. 
Sed fi antecedenti fubtralutur , vel 3. 

confeq.addat.eadem quantitas 3 4. 

Fieteademratioqureante,fednega- 3. 3. 3. 3.' 

tiva 241 ad 2 7¿,vt 2 74 ad 304. 

Nam fi ex anteced. per operationem 3. 3. 

imptppriam fubtr. coníequens 274, . 304. 
Deprehendetur denominator qui an- 3. 

te,fednegans — 34. 

Qm antecedenti fuo modo fubtr. vel 3. 3. 

confeq.add.reftttuet arqualitat. 2 74 ^a— 2 74.&C. 
Antecedens multiplicetur vel 1 

confeq.dividaturpernumerum 4. 3 ^ 

Fit eadem ratio geométrica pofítiva 8 1 4 ad 2 74.vt 2 7 4 ad 94. 
Nam fi antecedens altero mododivi- j. 2. 

datur á confequente 274* 94* 

Deprehentur idem denominator 34. 
Qui antecedentem dividens, vel con- 3. 3. 

fcquentjnidt^reltituqtxqpalirat. 274 — a-< 274.&C 

>/j yt>¡ 
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Vbifiafltecedensdividaturáconfeq. 274. 
Deprehsttdetur -4enoftiin. in mutópl. 

& dividend. nullus I. - 

Nam antecedent. vel confeq. multit. 3. 3. 1 

vel diví:a:qualitatrelinquit intacta ^^A^fá» 
Sed fi antecedens divid. vel confeq. 1. 

multifcper eundem numern m 3 *. 

Fieteademíatioquxanteyfednega- 2. 3. 3. ^4. 

tiva. 9U3A4yaywzj*4i&%ia+ 
Nam fi antecedens per operationem 3. 4- 

impropriam di vidár.á confeq. -274 Si*. r 
Deprehendct. -denaminat. qui ante 

ied deprimens " -3* 
Quiantecedent.fuomsdo divid. vel 3. 3- 
confeq.mukit.reftituetsequalitat. XfA^A^.iy*. »t. 

Anteced.agatur in potentiam, vel 
confeq%in radicero per nunieriim 3 . 

Fit cadem rátio .potóHtialis -pofiti- * ; 3- 1 4- 
va «,-.•• • 19683* ad^^wi^ads* 

NamfiantecedenscSnferat póttntiá -3. 1. 

xumcdnfeq. 17 *> ^ 

Depi'ehendeturidemdcn^minator 3. 

Qiiiantecedent.agensin radiceni vel 3- 4/ f> 

confcq.iirporent. reftituct xquaht. 274 ^jW-¿2<7¿. 

V bi fi antecedens menfurettir &• con- 3 . 

feq.vtradke 27,*. 
Deprehendetur dencsminat.4n potcn- 

Namin anreced. vei confeq. *ágéfts> : 3. 
-aequalit.rélinquit intaftam 3 7* wW*7 * . 

feq.in^otent.pereimdemmimer. 3. f 

FieteacfemratioquxáítíC^íednega- t. 5. 3. £j 

tiva. 4 ' ~%4itáiyM T jri2faú&i<)4&34. 

Namfianteced.per^perati$n?inT- >3. 9. 

psáiÉMm«ife^tóconfel. ~27>u Jí^é^ji. . 
í-'T De* 
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INTRODVCllO. 53 
Dcprcheñdcturdenominatorqui an- 

teiedextráhens — 
QuiantEcedent agens fuo modo m 5. • ■* 3. 

r«idic.v6lconf.iixpot.rcílitJequalit. 2t]*.*Jthk» % %,fg. > 

* 

Compertaquarationerationes 1. ponantur pofitive, 
neutiquanij&rnegativé, hoc eíl quomodo addantur , &: 
fubtndianturxqualirati, íive nihilo rationis , quandoqui- 
dem denominatores eius arithmeticus o, geometricus 1 > 
&: potentiahsuitem 1 nihit tribuant vtrivis termino de no- 
vo vnde diftinguantur (nani omne quod eft fmerefpe¿hi 
adahiideft vnum^eadein citra dubium methodo erunt 
addendx, & fubtrahendx alicuijioc eft invicein,quxque 
infuafpecie, licebitque fundare fahcm rationem aritfc- 
meticam ínter radones, eodem ture quo ipfx dantur ,hoc 
eft quo per fe ¿pfas fe diftinguuntab xqualitate five nihi- 
lo,qux proinde, ficuto ír abfolutis , poreftin refpc&i vis 
eíTeterminus'hiuufcemcdirat¿cniSi¿c ex prxdiáis fiint 
arithmeticé proportionales. 

3. 3. .3. 3. 

Carilnraeticx 301 ad 277. *v ^24,^27*. 
'4- i j * l\ 2. 3. 

f 9- 3 ¡ í 5 

V^potcntial.19683 MdiyA.J v 3^27.1. 

Corréfpondentibus arithmeticé dencminatoribus arith- 
meticis +34.0.-34, gecmetrkégecmetricis- j. - > 8c 

a 1 ' 3** 

geornetricé'pctcntiahbtis- 1. — vtriqueeriim xqúé de» 

1 3 

notant repetitam cperanonem>hhnutópíicadoiiem vm*- 
tatisperquam ccfiíequens , vt radix multiplicans , eft 
i num ; illiadtíkitfiiem confequentis pofiti extra ftatum 
nihil i, nihilo. 

Cum ergorfJenda^éftjVél ftbtrahei^-ratío Tarioni, 
cx^uiratur vnius JLl-xti Jeaominator, ope-roiüs áHquo 

ex 
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ex modís pKEdi&is alteri prout prius aequalitati applice« 
tur, &: feriato termino per denominatorem immutato, ra- 
tio fumma vel refidua manebit poenes terminum novum, 
& altcrum á dciiominatore ¿mmuneniiquod non eft aliud 
quam per regulam trium , operando ad modum ratio- 
num a rationemprotr*here, vel contrahere quantitatem 
akerius rationis applicatx ad terminum communem vtri- 
quejhincexfoloinruitu conftat defimtionem illam 20. 
lib.5 . Euclidis, qua inrer quaslibet quantitates ordine po- 
fitas, ratio primxadvltimam componitur ex rationibus 
iiitermedijsjinomni genere rationis^ non iniigere cxpo- 
fitione quam adhibent nonnulli in remedium tantum 
erroris á fe prius commifsi ¿n expoíltione ipfius rationis:8c 
quandoquidem rationes potentiales indigean: commo- 
dion modo hoc idem prxftandi^&r regula trium in lilis íit 
j3arumvfítata,iuvabit,¿cfufficietinÍD¿ tantum exempla 

faceré: prcinde. > 

144. 12, ■» 

Proponatar ratio auquapotentialis¿ ad¿ ... 

3. 1; 

Cui fit addenda ratio 2 7 a ad 3¿ 

Huiusmenfurato antcced.á conf.quxratur denom. 3 . 
Qui antecedent.alterius cubicans,vei é confeq.extrahens 
tcrtiam, facit potentialiter proportionales 
3. 1. 432. 144. 12. 4. 
27^ad3*,vt¿ ad¿ velvt6ad¿. 

144. 12* 

Et conne&it duas ration.per terminum communi vel b. 

432. 144* i2. 144. 12. 4. 
Quoconftitytoiii medio b b b vclb b b 

432. 12. 144 4. 
Manet ratio fumma poenes extremas b ad b y vt b ad b. 

144. 12. 

Ex alia vel eadem ratione b ad b. 

3. u 1 
Sit fubtrahenda qux ante addita eft ratio 2 7* ad 3 *. 
Denominataa 3 
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INTRODVCTIO. 55. 
ÉX antccedent. extrahatur radix 3 . vel cubicetur confeq. 

3. x* 144. 48. 36. 12. 

Fietpotential.proport.2 74ad3-f,vt^ ad¿> vtb adK 
Et conne&entur ckix radones per terminum conimunera 

J44. 12. 

b veU. 

V44. 4S. 12. i44.36.i2. 

Quoconftitutoin extremo fie b b b vel fie b b b. 
Manebit ratio differentialis pcenes religues 

48. ra 144. 36. 

b ad¿, vtb adk 

M4- 4* 144. iz. 

Ratio crgo¿ ad¿.maioreft rationeé adb per ratkv 

3. i* 

nem denominatricem. 2 ja ad 3 4. 

144. ii. 48. 12. 

Ratio auterné odb rnaior eíí ratione b adb pee 

eandem rarioneni deaoniinatricerrí. 2 74 ad 3* 

ErgofiuitarithmetiGe propoitionales rationes potentia- 

J44. 4. 144. IZ. 48. »2„ 

les ¿ ad*, * adf, &r* ad¿. 

Correfpondétib.geometaat: denominatonb.3 6. 1 2 . & 4. 
nec non arithmetice ratiornbus geometrías exponentiun* 
I44 ; ad4 3 i44adi2 > &48adi2.addifrerentiam 3ad u 
proinde in exponentibus datur vbique fpecimen ratio- 
num geojiietricaruriT. 

Quodregula trium alio medo executioní man Jetiif 
quamquiordinariéadhibeauir, facit prarter conformita- 
tem cum doctrina precedente ipfe reí necefsita$ 3 nam in 
potentijs nihil datur correfpondens aíquationi producen- 
do: inter términos medies >&: extremas proportionis ac- 
tc^ininvicem^uiapotentianonexmutu 3 fedexiden^ 
ticaprc<iua:ioniexurgit.Quodfimuleftin caufa cur ra- 
tiones potenciales nequeant per fequentem viam compo- 
fitionis, agendo términos homólogos iuxta inftitutum ra- 

¿o- 
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tionumin irmcem>addi vel fubtrahi, qui ell commodipr 
quatenuscvitatterniinosncgativos,veLfra£kos, 6c áde- 
nominatoribusprjL:fcindit,proucfequitur. 

•í >; 
Proponatur ratio arithmetica i 4*. 

3. 3- 

Cui fit addenda ratio *7* 

Addaturantecedensantecedenti , Scconfequensconfe- 

3- 3- 

quenti ecce fumma rationum 43 * ad 2 84. 

3- 

Ex eadem vel alia ratíone 1 6 1 ad 4 *. 

3- 3- 

Sit fubtrahenda qux ante addita cft ratio 2 7a ad 24 r , 

3. 

Hoc eft inverfa feu fa&a negativa 244 ad 2 7*.. 

3- 3- 

Addatur vt ante, ecce differentia rationum 40* ad 3 1 #. 
Suntergoarkhmeticeprüportionalesrationes . < f 

3* 3» 3- 3- 3* 3- 

43 4 ad 2 8 ¿ j 1 6 < ad 4 1> & 40 .? ad 3 1 ¿. 

3. 3* 

Exiftente communi denomimtrice ratione 2 74 ad 24*. 
Correfpondendbus item arithmetké de- 3. 3- 3 
. nomiuatonbus 15*. 12^9*. 

3. 3- 

Ita vt fu mina denominatorum 1 24, & 3 *. 

Sit denominator fummx > & diíFerentia differentiac. 

Deberet íubtra&io fine inveríione exerceri per fubtra- 
£tionem,niíiinterdumimmineret periculum terminoríí 
negativorum, ficut & in geometricis per di vüionem , nifi 
c4?per4Gulumfráaorun^^routléqukur. ... 
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Proponatur ratio geométrica i 44* J td i* A 

Cuiiitaddenda ratio 274 ad 94. S 

. . , 

Antecedens ducatur in antecedentem : & <xmfequen* 
ÍLnconfequent.eccefummaraaonum3888^ adioS^. i 

Z 2. 

Exeademvelaliajationc 1444^ i24¿. 

2* 3* 

Sitíubtraheda qux anteadducft ratio Ge ¿nverf.94 ad 2 74. 

r — — • 

4 2- 4* 

Eccc difTerentia rationum 1 2 96.^ ad 3 2 4^ 

Sunt ergo arithmetice proportionales rationes 

52. 3. 2 2. 4 2. 4. 

38884* ad 1084^,144. 4¿adi2^,&i296.í*ad324^ 

3. 2 

Exifteateoommunidenommatorerntioiie 274 ad 94* 

•2. 

Con'efpondentilxgeometT.derioniinatorib. 3 64*. 1 2 4&4& 1 
Ita vt in geometricis xque ac potentialibus produ&urtt 
denominatorum 1 2 4¿, & 3 4 fit denorainator íummrc y Se 
quotiens differciitix, 

Ratio hiúus proceflus patet ex eo quod fi vni rationum* 
addaturhocmodoxqualitasexpreña in antecedente al- Ax.lSu 
tgrius bis pofito, quod vtique rationem non lxdet , & al;^ 20 . 1 
teri funiliter in confequente huius,rite dífponentur ratio- ^.15.5* 
nesadditioniiuxta priorem modum , quia confequená 1.6. & 
vnius, $c antecedens alterius conflábuntur xque ex con- 25.11. 
foquentej& antecedente earumdem primo oblatis> prouc 



r • >* 



hú: confpe&ai exhibetur. 

■£ , ; I 3. 3. ' 3;:- 3« 

JJuntorationes arithmetic.addend. 164 ad 'fáfcij* ád, 244. 

luxta di£r¿ fie vtriq ; additxqual. 274 ^ a^, 2 74 P*« 44 *Jl~ 44 
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JE manebitfummapoencs extrema 434*0314, &3i4ad284| 
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ANALYSK GEOMETR; 
Kam aequaÜtas inmediojcum ídem fie ac identítas,potcíí 

: ' P * 3- 

fíccontralú 434. 314. 284. 

Et reliríquentur puré rationes addencLr ad communera 
terminumin medio, hoc eft fublato illo addentur. Idem 
eveniet in geometricis interie&o 324 á+b ijfdem terminis 
funimx qui fuperius produéti funt. Demonftrata fíe ad- 
dirionc , fupervacaneum eft íubtra&ionem commonítra* 
re 3 cuín pendeat ex toto ab additicne. 

Comperto qua ratione rationes primo Se denuo ponan- 
turram poíitive,quam jiegative,hoc eft quomodo acidan-» 
tur,& íiibtrahantur nihilo vel invicem,eadem citra dubiü 
methodo poterit iteraro addi &: fubrrahi quxvis determi- 
nara nihilo, & de jnceps quotie^umque llbuerit , hoc eít 
faltem [pedetentim ( deficienribus etiamfi modishifee; 
compendiofioribus,otxquivalenribus) multiplican per 
immernmpofitivumiVelnegativumjnec non iá vicibus 
integrismenfurariáminori: dividí etiam per numerum, 
fed aliterj & cum diviforeft numerus primus, per ffimplí* 
cemquantumvis difficilem operationem: bcebitque fun- 
dare etiam ratione geometricam inter rationes. Ccetero- 
qui etiamfi. foret pofsibilis du&io rarionis ia xatíonem, 
iuxta placita huiuí cerno di operar i< mis, mutarctur fpeciró* 
vtriufvis cUi£tarum>& iniinitaretur, hoc eft ¿mpolsibihtar 
jetur ratio inter produclam, &: quam vis producentium. 

J« 3* 

Pr^ponatucrarioaliquaarithmetic^ 274^24,4^ 
Muíriplicandapernumerum g. 
Jlultiplicetur vterque terminus per 3, fiet i? jirl- 3+ 

ratio tripla pKEcedentis 8 i/r ad 72** * 

3- 3» 

Altera yeleadem ratio . . .. 27*ad24,4.. . 

Sit divicfcnda item per 3 1 

Pividatur yterqpc ter minüs per 3 , fiet tar '3^ £ 
tío fubtriplapracccdentis. 9*ad8*. 
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' Suntergpgéometnceproportionaíesrationcs 

$ i¿ad 72*, 27¿ad 24^& 94 ad 8*. 
, y Exiftentecommunidenominatore numero . 3; 
Correípondentibusitenigeomerricé denominatoribus 

v>. . 3« 3* 3 

Ita vt triplum denominatoris 3 < fit denominator rationis 
tripla?, & íiibcriplum fubtnplx. 

■ 3. a* 

Proponatur ratiogeometrica 2 7.2 ad 94. 

Multipücandaper 3, 

Cubicetur vterqueterminus^fiet J96834ad 729(4- 

6. 3. 

Altera vel eadem ratio 64J? ad 8k 

Sit di videnda irem per 3 . 

Extrahat.ex vtroq-, termino radix cubica^fiet 4^ ad 2 £. 
Sunt ergo geometrice proportionales rationes 

9. ¿. 3. 2. 6. 3. »; j« 
19683^ ad 729^ 2 74 ad 9*, 64^ ad 8¿,& 86 ad ik 

3* 1. 3. i. 

Correfpondentib. potent.denomin. 274. 34. %b. Se ik 
Ita vt cubus denominatoris 3 4 1 , fit denominator rationis 
tripla: 5 & radix cubica denominatoris 8¿ 3 , denominator 
ÍUbtripLe. 

Hic modus procedendi fundatus in compofitione qux 
cum rationibus potentialibus addendis non quadrat > ne- 
dum mukiplicandisquadrabitjproinde confungiendum 
eftin hisadülumquoin prqgrefsionibus ratio quaecum- 
que , & qualifcumque continuatur pedetentim verfus 
vtramvispartemcertumnumerumterminomm, vel Ín- 
ter datos extremos quxrkur medius ad quem ratio ab 
yno extremo verfus alterum certum numeíum viciura 

. . . , . í 

■ # 
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contínuata,pwecifsé potingat^c fii ndatur in fimplici act« 
ditione, vel fubtraftionem catione prout fequituiv 

ProponaturratiopotentialiS' 274 ad 3*. 

Multiplicandaper 3* 
Cubiceturdenominator 3 »8c ex antecedente extrahatur 
radix,veípotius confeq.agatur in potentiam expofitam 
* acuboi/^Scecceinterterminumnovam, & innovar 

27. 1. 

tumratio tripla propo&x 7625597484.9874 ad3^ 

64. 9. 

Eadcm vel altera ratio . h ad b. 

Sit di vid enda etiam per 3 . 

Extrahatur radixcub. ex denominé, 8c per radicem 2 . 
Extrahaaircxanteced.radixvel quadretur vt ante con- 

feq.&reece ratio íubtripía k ad¿. 

Suntergo geojnetric. proport. in ratione tripla radones 

27. r. ^ 1. 64. 8; 16. 8v 

76255974849874 ad3*,27*ad3¿,¿ adi 5 b ad¿¿ 
Corre^ondentib.potentialdínominatorik 2 7. 3. 8. 2. 
& in exponentibus dtitur íimul. fpecimen rationum geo~ 
metricarum : ita vt denominatores vtriufque generiseif- 
dem íubiaceant legibus. De aritlnneticis (iipervacaneum 
eft íimilein gradu remifsiori commentari*. 

Porro inter duas rationes exquirere denominatorem 
geemetricum (Ti forte integer eft) defedhi artis fpecialis¿ 
cftexercerepecfetentim muíriplicaticnem minoris doñee 
sequetmaiorem numerando additiones ; tantum in arith- 
meticiS' valet etiam diviíio denominatoris maioris per ifc 
lum minoris, ob rationem fupenns aliatam. 

Sed improprietas eft fermonis loquendo de inti rejfe^ 
vt termirri vno plures annis fni&ificatiorris ita proponan- 
twrquaírrrtagisiniltisquam in ratiombus* correfponden- 
tibus numero armerum verfaretur cardo cufficultatis ; ne- 
iqwn^orineptiamonftraturin indagando dúos medios. 

con*- 
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INTRODVCTIO. 61 
continué proporcionales inter extremos datos, «juafi om- 
niumnumeronuBi máxime facilis captu binarius , effet 
cffendiculo,6c non potius ternarius cum reliquis primis 
qui femper xqual is funt pertinacia hie in trifefrione , & 
rebquisdivificnibus rationum gecmetricarum, & ahbiin 
diviilonibus angulorum, quorum ccncepcus gecmetricé 
refpectivus^ad totiun circuitum circuli , facit vt aliquo* 
modo ¿líos Ubi vendicet ftatus rationum geometricarunu 
Fallunturergoqui quantitates rationum geométrica- 
rum ílatuuut in earum denominatoribus de quibus non 
egit Euclides,nam (quidquid fit de arithmeticis omnium 
rationum máxime materialibus }huiufmcdi denomina- 
toresfimul& rationum potentialium (de quibus nemo 
licetordineféquentibushactenus commentatus eft) ii* 
omni rigore íiint numen qua rationales , qua irrationales> 
6c quod quxlibet ratio habet quantitatis , mutuatur á có- 
tinuanon á difcreta-, error furrepíit in denominando quaí* 
dam rationjes á numeris dupUm, triplam, tkc. quod aliqut 
incauri ita.intelkxerunt quaíi m geometrías locum ha- 
bercntb/n/irtjiternar/jyíkc.non animadvertentes huiut- 
cemodi voces dupla, tripla&c. hic appellarc fupra ante- 
cedentem dttplam f tripJam y Scc.conícq\.\cntis y non ipfas xar 
tienes quaein fe funt vnx, ñeque dicuntur dupla % tripla* 
Sccaiíi télate ad aliam cuius fuflt dupl/catsSripücaP.e&cc 
Et fie fatente Chriílophoro Gavio intellexerunt Eucli- De/.io> 
dem Interpretes nonnulli, inter quesneminat folummo- ^ r 
do Federicum Commandinfc^» M eít verociufdem fenten- 
tiaeZambertuSjNicotausTartalea/ini ínter extera , ad 
hunc locum, arguens Campanum errorum in expofitio- 
nehuius definiticnis io.lib; 5. commiflbrum ( fi forte 
Campanus fuitille expcfitor)falubrker monet caven- 
dum efle á ponendis exemplis rerum alio fpe&antium i» 
numeris: AthanafiusKircherusin fuá Mufurgia L J;C 3* 
fiib titulo De LoqifticA R*tionum£c quidem nullibi vehe- 
mentior inftantia fieri potefl: quam hxc* quis enim Muu> 
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ex intclli0Ris neget intervallum quod dkitur diapente, 
lioc eít quinta, compeni ex additione tertix mmoris ad 
tertiam maiorem ? Notumeftautem tertiam minorem 
confía ex fonis in ratione 6 ad ^, maiorem in ratione 5 ad 
4, &r quinram vt 6 ad 4, quxeíl, iuxta di&a > fiimma ra- 
tionum praxedenrium,ergo fi vera eftr additio ¿nrervallo- 
rum, vera eriam eit illa rationum. Eft item M. Ozanam 
in iuo Di&ionario Mathematico Gallice edito,ad ácñni- 
tionemrationiscompoíitx,quamvis íibi poftea contra- 
dicat verfansadhuc in Arithmetica,cum deíinitrationem 
inrerduasrationes geométricas efle rationem geometri- 
c*m denominatorum , &r fuperhoe male ftruit cum P. 
Gregorio á San&o Vincentio,&r alijs proporrionalitarem 
rationum geome tricara rn aiihmcticam loco geométrica;: 
& lonas More Eques in d ía Arithmetica Anglice (cripta: 
plures citare non ílnit librorum paracas. Verum ad 
exemplum tanti viri,pra:currente Volumnio Rodulpho, 
deviarunt non pauci, ínter quos Gregorius á Sanfto Vin- 
cen:io,quihac máxime ex caufa vitiavit fuam Qiiadra- 
turam Circuli* Andreas Tacquetin Elemcntis, ^Egidius 
Francifcus Gotignies in fuá Logiftica vni verfali, Bcrnar- 
dus Lamy, Joannes VVaUis,&raljij fubijeientes radones 
geométricas legibus fraclrorum , etiamii hi eíTentialiter 
íint numeri, illx, fatente Gregorio á Sandro Vincentio, 
quantitatis tantum in obliquo: cceteroqui íi adeo fatagi- 
mus abílrahere á rationibus geometricis quod habent 
quantitatis, vel faltcm cerras quantitates earum loco fub- 
ít¿tuere,quae cum illis ftriclram analogiam ineant , numeri 
denominatores (quos aliqui interpretes ad def.5 . 6. abu- 
tentes verbis Euclidis,vocant quantitates rationum , cum 
conítet quantitates, qux ad cfficiendam rationem €X ra- 
tionibus compoticam,mtcr fe multiplicantur,efle ¿pfarum 
términos, quin &r nuraerus multiplicatus per numerum, 
non producit plufquam numerum) deficiunt in eo quod 
intenderedebeantoperatioaes gradum vnum vt proxt- 

mé 
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meinferioribusinrationibus correfpondeant : qui vero 
perficiuntfuntLogarithmi certae cuipiam rationi, erg: 
decupla?, ailumpke in viutatem aptati^nam redu&is om- 
nibus rationibns geometricis ad mínimum confequen- 
tem 1 íideftaddenominatoreslocoanteeedentium \ & 
incapaccm denominandi geomrtricé vniratem loco con- 
fequentis,&collatis ómnibus cumdenominatore 10, vt 
radice.ipílio obtinget exponens i, deiiominatonbus 
maioribiis numero io,Logarithmi maiores vnitate,mino- 
ribusminorcs,hoceft fracti , denominatori arqualitacis- 
vnitati, omnis pótenme incapaci, o-, minus quara vnitati, 
ideft fra&is denominatoribus rationum negativarum 
minorisinxqualitat¿s 5 Logarithm¿ negativi y & horura 
Logarithmorum additio correfpondebit additioní, rario- 
nimidenominatarumánumeris quorum íunt Lcgarith- 
mi, íubtraclio ílib:raclioni > &-c, Et^quod fortafsis á paucis 
animad verflim eft% divifio maioris per minorem , menfu- 
rarioni vnius rationis per aíteram. 

De rationibus arithmcticisA pctentialibus allatis prx~ 
cipue ad clariorem expoiítionem geometncarum, fuper- 
fluumeftfermonem ex di&isfponte fluentem amplius 
protrahere. . 

Dificultares R. P. Chriííophori Cíavij (cui íoli benc 
refpondiíTe effl cceterisomnibus fatísfecMe^omnes ofFen* 

duntinrationibusquasivocat J ^ualitatis,&"minor¿sina> - x ' * 
qualitatis>nondumáquoquamiiT debito ftatu negativo 
collocatis, adeoque veré vrfit adverfariosfuos ílverum InlíB. 
eff voluiíle íllos.ffiatus negativi ¿mmemores/emper loqui ad hoc 
de ratíonibusmaioris innequajitaiib cum ille, &c defenfor eJitfi,& 
ilÜus contra Meibomium loannis VVallis r in {fomvti i» fu* 
crediderunt fra^o^b hifce oftendiculis liberi incederent* hifteru 
verumqu^meít, numeres frados mujtum fymboliza^ Al^tbr. 
re cum négativis, vti patet in Logarihmis y adeoque fpe- c .20. 
ciem veritatis prx íe fert eorum cÜfcuríu^qui tamen hal- 
íucinari deprehencietur in alij^ raüoníbus nc >Q geometri- 
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cisj folique ílatui negativo dcbetur hxc prerrogativa om- 
nes pari cura libértate percurrere j ñeque inconfequens 
effe vidctur credere illas qui relationes minorís inaequali- 
tatispropterdenominatores geométricos fra£tos habent 
prorationibus fra&is , eafdem propter denominatores 
arithineticos negativos habituros , vel faltem habere de- 
beré, pro negati vis-, quod tamen videtur abfurdum cum 
inquantitatibusabíbkitis,quod fub vna confideratione 
eft negativum vel fra¿him,idem fub omni confideratione 
fcleat efle negativum, reí fra&um. 

ObijckprxtereaP. Clavius,quod ll Compofitio Ra- 
tionum eílearum additio , Euclidis deíinitio 10. Lf . hac 
de re vertatur in theorema, adeoque indigeat demonftra- 
ttone.RjefpondetNicolaus Tartalea fuper hoc Campa- 
no, Euclidem non aflcrcre efe , fed diá radones íecum 
compofitasdup¿fc*um. tnpljcttñw.&t. Sed& folet Eu- 
cljdes in fuis defínitionibus indifferenter vti vocabulis cjt y 
&¿/a//*radíignificandumeaqu2e ex ipíis termina de- 
bent eíTe nota, ínter qua: tam in hac def. 10. quam 20. 1.5 . 
Secutuscommunemnotionem,quod quas in communí 
extremo connedhintur habeantur pro additis; definivit in 
10. quomodo ratio eadem ílbi addita multipíicetur, & in 
lo.quomodo quarcumque radones in bngum adelantar* 
demonítrat veroadprop. 23.L6. Compofitionem per 

áifin. dudionem ab hac additione non dirTerrc,reducendo eam 

A9. ad ftatum huius, quo argumento vti conatur P. Clavius 
addemonílrandumexinde illud quod fít ducendo five 
multiplicando non poflccfle aliud quam multiplicatio- 
nemj íed potius retorquendum eíl argumentum,dicendo 
id quod fit extendendo ¿n longum , non poíTe elFe aliud 
quamadditioncm,pr;ríertim manente materiali rátionis 
poenes ipibs termines, quomodocumque nobis placitum 
^ fuerit comparationem inter eos faceré. 

táf.ió. Obijcit DIoannes V Vallis,adhibito textu Grarco, du. 

ttfin. plicem efíc compofitionem ranonum,vn 

Alg. 
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multiplicationemjadeoqiieEuclidx ccn- 
íbrmemeíTedoai'inamClavij. Reípcndet Commañdi- 
ñus, Júnioras proportionem definitam 14 vel décimo 
quinto loco in lib.5 . appofuiíie , meque compoíitionera 
niagnitudinum eandem eíTe qux campoíiuo proportio- 
num 3 augetur quidem péream denominatar vmtnce , íed 
quanti hoe interíitrationis, abunde petendum eft , nam 
denominator exiguus fie auclus nuátuni, grandis parran 
rationemauget. 

Duplicitas quae magis vrget eft comparat¿onis,qux vi- 
detur inferre inter duas rationes minoris inxqualitatis, 
vnam fimuleíTe maiorem,& minoren* altera ; nam quar 
eft plus minoris inxqualitatis,ad cqmmunem confequen- 
temprxbebitminoremantrc^ p g ¿ 

poteft llniul^flé duplicrta, vei triflicatáyízc. alteráis * cr- 
eo in linea multiplicationis eft maior , &: evertitur rcíus ¿ t f l0t 
íereiiber.quintwsElernentoruin. Refpondetúr negativa' 
fub refpecki arithnietico , prout fere vnice cenferuntur 
rationes m 1. 5 . eíTe maiora quo minus recedunt á nihiloy 
at fub refpe&u geometricojVt minus efficacia in multiplir 
cando, efleminorai 

Stc — 4 in hac Analogía arithmetiea >*hf. -t-i . -~2 . —4. 

Eft minorquam-2 3 atinhac geométrica ^+4. 4-2.-4.— 2. 
Eft raaior, nam vtrobique prior ratio -f.4 ad 4- 2 eft ma- 
ioris iarqtialitatis^rgo eft pofterior arithmetiea —2 ad~4 
& geométrica --4 ád --2. Etidem xxmtingit fra&ionibus 
jl-fitj fub refpecfri geométrico ^ad 2 vt \ a&J. 

& potentiali 4 ad 2 vt J ad \ . 
<Juod affert P.Clavius de antecedente , & confequen- 
tevtagentej&paftby'&nonvtroque agente vel vtroque 
paflb^alkmim eftabipfadefínitionerationis, qux confi- 
te inter duas quantitates eiufdem generó: íed fi lubet ex- 
hibere fpecimen dcSrinx rationum in agentibus folis, 
haud malo loco erimus^ nam funt agentia alia alijs vehe- 
mentiora.in ijfdemgradibus cum operationibus arithme- 

I úcis 
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ticisfupracitatis Homoagensfnudis viribus in pondus* 
addit vires nihilojíiadiuvaturab alio, adduntiir vires vi- 
nbus, 8c eft virtiis compofita duorum ad illam unius in ra- 
tione arithmetica denominata á viribus auxiliatricibus al-* 
teriuSj fi fblus adhibet vedem, multiplicar vires in ratione 
geométrica denominata á vicibus quibus longitudo vedis 
a potentia ad hypomoclion continet diftantiamab hypo- 
moclio ad pafliinii fi adiu vatur ab altero etiam cum vede 
fimiliter immediate agente in pamam^ugeturvirtus muL- 
tiplkata per additionem alteráis item multiplicatx, in ra- 
tione arithmetica abilta denominata ,quaítnulla adeflet 
multiplicatio^quxíiílitqiiarqueinfuo vede : fed fi ve- 
den! agit in vedem , prout fit per axes in peritrochkv 
multipucationem addit multiphcationi >& producit vir*> 
tutem compofitam qnx eít ad illam vnius vedis in ratio-» 
ne geométrica fadi ex longitudinibus amborum , ad fo- 
km longitudinem didi veáis, denominata á longitudine 
alteriiiS jinrelUgendo femper per longitudines veditim 
vices quitáis pars fpedans ad potentiam continet alterara 
fpedantem ad pondusjeomponitur autemratio geométri- 
ca advtram vis vecéis vnius, in ratione arithmetica deno- 
minata ab altera vedis alterius: fi adhibet plures vedes 
aequalesagentesminvicem,auget vires primi in ratione 
potentiali denominata á numero eorum, &c rationem pri- 
mi vedis per eundem multiplicat : qux omnia ad amuí- 
ífm quadrant dodrinre hic tradidr, viderint adverfarij fi 
tam vniverfaliter^c confecuávé fuam ita materix apptí- 
caíevaleanr.. 
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FORMVL^E ARGUJVÍEN- 
tandi per liba.Elemen- 
torum. 

ARGUMENTATIONES LIB. i. ELE- 
mctttorum,omne$dcdivifioncfcñx Unese ver- 
fantur , quodquidem vnamcouftituic implici- 
tam condttionem, in quacumque propoficione, 
inquadccomparatione planorum agiturj& re- 
&a ¿riíqua occurrit divifa, aut divid enda. Qtio- 
niamigiturharum argumcntatiomim frcquc«- 
tifsimus,&vtilifs¡museft vfus/brcviccr de illis 
ftylo noftro verba faciemus. 

PER 1.2. ELEMENT. 

Per prímam lib.2.Elementx>nimarguitur 3 cum afíerítur, 
refrangulumfubduabusre&is lineis xquale efíe re&aa- 
guiis fub altera earum, & íingulis íégmentis alterius 



x 



Sint dux refibe lineae r bfr <-¿/ 3 quarum *b divifa fit in quot- 

cumque parces *x> Se xbfic c. 

Erco per i .2 .eL *b: cd ^-a_ 4x:cJ+* xked. 

PER 2. 2. ELEM. 



Arguitur qwando divifa re&a vteumque, concludituí 
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re£tangulafub tota, 6c quolibet fegmentorum xqualia eflc 
qiiadratototius' r * 



4 



Sit reda ¿i vtcumque diviía in at 
Ergoper2.2.elem~ ■ tbxj^ bnx ufa» 

PER 3. 2. ELEM. 

> ...» 

Per 3.2.arguitur quando ctivifa reda vtcumque:, afFerir 
tur re&angulura fub tota, & vno fegmentorum xquale eC- 
fe re&angulo fub fegmentis , vna cuín quadrato prxcüftL 
íégmenti 

!r 7 

a x b . 

Sit rc^aab (ñivifa vtcumque in>r % 
Ergo per 3 .2 .el. abx —a.-* 4 xb+ xbx.. 
Veletiam 3 erga bax —a— axb -hix*.- 

PER 4. 2. ELEM. 

Pér^.i.argurnentaturquandó divifa recta vtcumque», 
cíícitur quadratum totius xquate eíTe quadratis fegmentoi- 
cum, vna cum duplo r c&angulb fub ipfis contento. 



Sit recta ab divifa vtcumque in x.. • ♦ • í • 

Ergo per 4.2 .el. aI* a_< * xj-J-» xíx -+-2 ¿xk . 

PER 5. j. ELEM. 

Per5.2.arguitur,quand6 divifa reda inxqualia, «Stnoi* 
xquaUa,afferiairreáangulum fub inxquali bus fegmentis, 
vnaxum quadrato intermedias fe&iónum xquale eíTe qua- 
drato dúindiae,. Sit 
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INTRODYCTIO. 

a m x h 

Sit refta ab dívifa tsqualiter in m y &: inaequaliter in at» 
Ergopq^.z.eL *xb +mxm^A~+*»>*. 

PER 6. 2. ELEM. 

Per 6. z. argumentatur quando divifa refta bifariam , ei 
aUaadijcimr,&aíTeriutf^ , & 

adjefta,vna cum quadrato dimidise xquale eíTe ei , quod 
ex dimidiay& adje&a, tamqiiam ab vna. linea defcribitur 
quadrato., 

»' v . a nt b x 

.••>• . • j . 

Sit refta /t¿ biíariam fefta in & ei adijciatiir 
Ergo per 6.2.el. ¿ -*/?w4 *-a^< mxm. 

■ ':• .jr:./t¡ :,;.'.«• i *: u ' ?:'«'*:. 'J. ?1*3 

PER» 7_. 2. ELEM.. , 

Per j. 2 . arguitur quando divifa vtcumque linea refta* 
iiiferturquadratatotius , &vnius fegmentorum xqualia* 
cfle duplo reftaiiguk>fiib to^ g&m 
quadrato alteriusL-. . -, , . . , ;A 

Sit refta vtcumque divifa in at. ^ . w i 

Ergo per 7.2.el¿. *ba+ axs ^A~,zbax+* xbx 
Veietiam> ergo dba, +- z*bx+> gx* 

PER 8> 2. ELEM 

/. Per 8 r. arguitiir>quafldo diviía>refta vtcumque , Obni- 
cludioirquadniplumrc^^ fegmenr 
torum^vna cum quadrato alteriu^aequale efle ei , quod áf 

cota,» 
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totaj&dido í^mcntOjtainquainabvna reda deferibitur 

quadrato . 



V a x b jf 



Sit re&a ab vtcumqtie diviía in 8c fiat by. ipífoí arqualis. 

Er^o per 8.2 .el. 4<¿* +- *xm —a.-« ¿ji j. 

Uel fiat ^ ipfi acquaüs. 

Erro per 8. 2. d. *** vtv. 



, u PER 9. 2. ELEM. 



Per 9 . 2 .argiiitur quando di vifa reda in squalia , & non- 
requalia 5 afleritur quadrata partium ¿nsequalium aequaha 
eñe duplo quadrato dimidjuE , vna cum da pío quadrato 

intermedias. _ 

a m x b 

Sit reda i b divifa xqualiter in w, &: inxqualiter ia * . 
Ergoper^.el. *x*+ xbx *-a¿ lirt* 2»m 



PER 10. 2. ELEM. 



» » 



Arguitur quando divifa re£fca bifatiam, ei adijeitur alia, 
fcconcluditur quadrata compofitx, & adie&x , íequalia 
eíTe duplo quadrato dimidix vna cum duplo quadrato in- 
termedia; (ideft eius,quae á dimidia , & adieta componi- 

tur.) ; p ■ ■. . 

•<> : ¡ 4 . ■ m b x 

Sit refta ¿¿ bife&a in w, & eí adijeiatur 

Ergopcr io.2.el. ax** bxb >-a^ 2*má -+imxm. 

Ra ftM MMAtikisÜH* tú lib. a. eUmcntorm ex 
djvifimrtftthitcA oritinem trtbunuStd SmémBu* 
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INTRODVCHO. 7 %r 
elides , eiufque interpretes aqualitatcm tantuminter 
quadrata> rectángula contemplan funt y non .a¡ts re 
erit } fi Lcclorcm meu\n monitum Vjelim r ipfos eodem mo* 
do inter ¡bombos f$ parallclogramma ¿equiángula ¿eqna* 
litatim contemplan potuijfe , it doclnna Vni^etj altor 
eVaderet. I taque primum theorema fie ego proponer enu 

. Si fucrnudu3ere£ta^Iincx,feccturqije ipfa- 
rum altera in quotcuenque fegmenta : iá&um 
fttb illis duabus reñís m quovi$ ángulo aequale 
cric fa&isin eo<ien> ángulo fut>mfeáa,& fingía-/ 
lisftgmcntiscfivifac. : í 'l t r.(.ivt\ 

Et expofitis duabusfigutis parallelogranmis 1 , quo- 
rum Vna fub ángulo retío , £¡9> alteré ¡ubalio quoYts an~ 
gHfocontinerettfr^ ijfdem Verbisjde reSUtyplts qui* 
buf mpa¡ralldo^amttnmmüuúetem Et e<r- 

demmodo de reliquh thtorenutibus 9 qu¿e de fecíione 
refU line*y>erfantur. Quod y cum opusfuttit^ i ijuifque 
extqtnprterit. ¡ ■!■ :\?. . . ; i ,ji;puoqoifj n ; ¿«'A 
(Pi <etere& monere Vclumhi has propofiiiontslihi 2 zL- 
ln termsnif Vniverfalioribus expíscari debnijfe, fropttt* 
ea quod retía, qu<t intermedia vocatur y iam fmidiffc^ 
rentia r tam femijumma JupmiumhuequiaUup^n ntíh 
mfejlumfitt infubfequentibus* 1 ; f j 

• . • • . * ' ** • 

* . • 

• • • m 

'•:•••;'/..!•' • r » ' 1 J 

» . . :~ . • • • : - * ' DE 
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D E PRINCIPIJS 

elementarijs. 

■ 

■ » i . • 

% ■ : , , * | 

V- • • * * * 

Qmnc problema ab alio independen ter re- 
folvi ckbet, videlicetexfolis principias cleiiien- 
tari;$,quapropteromniailia principia vniverfa- 
Ka , á quibusteíolutioirisars dependeré videa- 
tar , inelementisdebent continerí. Sunt 4jiú 
magna, & erudita volumina fcripfere , pcopofi- 
tionibusp!ena,quaramcoi>catenatioKaifldtflb- 

lubilisperfíítk > vt ve! vnam propoíkioncm in- 
telligcce ncqtieas ni ombetf antecedentes petec- 
peris. Sunt etiamqui adeo meditattone magrii* 
tudirmm dclcQantur, vt fpecialcs, & peculiares 
connesipries, qua* inter ill as fpecu\ancur,nobis 
ftatim proponunt. Immo cum aliquod rcíolyc- 
rin t problema y ipfuni ccii theo* ema tradur» t, 
t^.raqu^m l reguÍarii ad tale problema refolven- 
d¿tti. Vridc fct y qaod infinita feié exiftant par- 
tkw^ariaí|u-áu]epta^qüibu5 inacocf^bitis.-('^liun?' 
defacilis, & iucunda^vitíeaturCíéoiiictiia, 

Ueré dúo precipua Geómetra*!! decere exi- 
ftimo, nimirum elementa perficerc, & analy finí 
promavere.Perficientur quidem elementa, (i il- 
la tantum theorematacomplc&antur, qu* vni- 
ycríales,& primitivas doceant magnkudinwn 

con- 
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TNTRODVCTia " 73 
-can flexiones , & illa folum problemata conti- 
ncant,quae vnivcrfales effc&ioties erudiant H*c 
foIa,principia fanc vocamur, rcHqna enim om- 
itía tam theoretnata,quai*i problemeta ad artcm' 
rdolutivampertíneat. Promovcbitur vero ana- 
lyfís, fiad vniverfafcm modum pefolvendi prsc-; 
cepta faciliora tradantur. Vtnimquc iam alijs 
relinquirnus., &interim fequentes propofitio- 
nes,qua&nobis necefTarias vife funt , per modum 
corollarijjautfcholijínelementiscxpÜca tas cu- 
pimos. Namquamvismens ¿rae loco huius iri- ! ; 
troduéHonis,ipfaelementa(fervatoordine pro- 
poficionum Euclidis) arbitratu noftro concin- 
naca prxmittere ; nos á propopofito abíttperq 
temporis incommoditas coegit. 

Quod enim elementa perficere oporteat > e* 
coperfp!ciu!mfic,qiiod plerique omnes Scrip- 
tores, vel ipfa comprimere, ve! ípla protraherc 
coputi fuerirtt; infoelicicer tamen.Quienim bre- 
vitatem affc&ar unt, plura omiferunc necefl'aria, 
qui vero integritaticonfukicrunt, plata aggrc- 
garunt inutilia. Etomnes(quod mirtim tít) nx- 
vulos^uibas elementa labora nt, & qui Mat bé- 
feos nitorcni deturpare videatur , prxtermiffos 
reliquerui>t. 

In ipfo ümine Iohannes Luneíclos paratlo- 
gifmum deprchendit. Jn prima enim prop.Üb.i 
fe circuios interfecare negat,nonquiafalfum; 

K fed 
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ícJ quia non oftenfum. Superpofitio tn quarta, 
Scoótavachifilem libri mecha nicaraolet. Peo- 
pofitío 41. diminuta proponitur y & determina- 
ta demonftratur. Et hukifmodi alia n>ulta,quac 
inrmuarefufftciat^plura qiúdci»^^in ve hic 
Kccnfcri pofsint 

• * • 

PROPOSITIO VI. 

. .Differcntia ctooruav quadratorum «qualb eft 
te&uiguk) íubaggregatoA difFerewi* .1 
5.2.r/„ ~ laterura. 

*. • - • » ; 

Sintdhofetera:wí.»fX.Et . 
ñatdm ipil mb xqyúis* 
deferiptoque fuper ab fe- 
micirculo y «rigatorper-. 
pendicelaris & iwnga- 

tur mf. Quonium igitur / f^\A 

¿tdivifá eft aeqaaliter in I L — I — 

mjk inaequalkerin^erit & ttí OC u 
f.i.d. reftan gukun *xb cuín i . ' 

quadrato wx aequale qua- 

Axomb* {ó&mj» Wcftquadratisx/,& mx : ergp 
dempto communi quadrato mx, erit quadratum xjjüffc- 
47. iw itnttafcilicet quadratorum w/, ideft mb r & , .xquale 
retfangulo 4Ar¿ 5 hoc eft fub *x(fximma laterro» iw , ideft: 
xebjk mx) & *t (iffeixiUiacorunirieni)Qtiod erat ofteü- 

ALITER. 

Jilii * * . ■ T • ..... ■ ■ • . - i 

fc£ j Sint 




■i 
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Sint-dwo latera fh.pci Schcltí 
& fíat íf ipfi pb arqualis ,' á ¿ 

engaturque perpendicu- S— <í ¡ - 6.1 J. 
taris bj, ita vt dufta í.v x- 
qúalisíkipñ,*. thíoniá 

igitur** bífera eft.ní,& , 

adíjcimrix: erit reftan- ¿? iT^T^ 
gulum axb ciim quadra- ¿ 
to'/* »quále quadrato/*, " - ' ¿' 

feu py , hoc eft qua^ratis n , , ~ 

fb 9 6c b h vnde dempto comínrmi quadrato/í , remanctit 




quadratum £/, difFerentia videlicet quadratorum/y , 

& pb aequale redangulo ¿*¿ , ideft fub f aggreeato 
late ni m /* pb, ideíl ^) & *<diffeicnria corumdem px % 
fc^OQuodcratoftendcndum. . • 

COROLL ARIVM. 

Ex hacpropofitione perfpicuura eft , íirc&a 
ab dividaturxqualiter in m y & inaequafitet ín x: 
re<3atigulum axb xqualceffe differcntix qua- 
dratcrumw^&mí. • / : v 

■* Etctiamfi^ ¡J 
ci adijeiaturfo: re&angulum axb «qualc eflfe 
differcntix quadra torum/>x 8c ph 



PROP 



Si^rcfta linea divtfafucíitin partes xqqal w ,-& 
r »o«(jaalc«: intermedia fcaianatn fcmidiffc- > 

rene» eírpartium ittscqüáliutn.' ' * 

l - : " Ka Sit 
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a gmxo 

Sit re&a *b divifa xquatiter in m&c inxqualiter in x. Dico 
intermediam, fe&ionum mx femidifferentiam eíTe partiurat 
éix, & x¿; Fiatgarsequalis ipil mx? quoniam Am, $c wb 
íiint arquales: Se xquales erunt reíiduae ¿g. xb : lepar ínter 
éx y Se ideft *g difFerentia erit gx, ideíl dupla mxyüáco^ 
que ipfa »x femidifFerentia. Quod oftenderc oportebat^ 



r.: 



CORROLLARIUM. 



■í * 

,. Htoc facllc mfertuf differcnrianr qtradiata* 
*um^x&x¿xc]ua!emeflc re&angoía fübab 8c 
zmx, ideft dupla vrdeticet fub aggrcgato,Sc 
differentia laterum r vel qnodidemeft, duplo 
sexángulo fub ah&cmx. 



PROPOSITO) VIII. 

• . ■ 

Schot. si re&a finea divifa fueric bífariam, & eiadijeia» 
^ - 2 * tur qusepiam: intermedia fcfüonum^idcfttrotiv 
poíita ex dimidia^&adie&a, lemifumma cít 
zdie&as, & compofío^ex tota* 
& adieta - 

K a m b x 

«...i - >Sitte^M^ « ei quspiam adíj- 

^ <uatoii^©ieó¿at^^ 
J ^ effepartiuru4X < ,&¿Ar.F¿at i'4 ipil .fcr aequális,. Quoniam 
u igiturrfv/Scw^necnon^^^ 6c xqua- 

- * i les» 
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INTRODVCTIO; f 7 
fes erunt ¿í», & mx: ergo kx fumma erit partíum áx , 6r í*, 
idcft ¿4 ,adeoque wat femxfumma. Quod erat oftendew* 
dum» 

• COROLLARIUM \. 

■ 

Hinc manifeftom (k rc&afig&IiMii Iub a&8c 
2wx idtfi: dupta mx; vel quodidem eft: dupluro 
redanguluiiilubd^&mx xquale eflcdiffcrcn- 
tíae quadratrorum áx.hx , videlicet íub 1 aggre- 
gaco, &differentra laterum- 

COROLLARIVM 

Efciam patct feiBidifltrrenttam ^ partium ííxí 
Scbx , &fcmifommam earumdcm wxrpartctn 
máiorem cümpotrere¿x;Item differentíanvinter 
eadeni fcmidiftcrenciam mh r ¿ceapidem fcmii - 
ííimmam mx } par Km cfle minoren! bx t Hocip-e • > 
íum inferre licet ex antecedente propofítbnc. 

PROPOSITIO IX 

Dnoquadrataaíqualia fiin^quadrato difFertn. ¿d'x 

tía: lateium vna cum duplo rectángulo íub W. 

sjAltmlateribas'coiiiprch'enfó^' 1 Ntcf 



: r. 



ir .f I V 



Sint díio quadrata, quorum Iaterafwt rc£hc^, ttüj¿ 

Sunt 
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Sunt igitur binaquadrata^jfir ax xquaiiáquádiato xb] 
j¿ .el. aempe diíferentixjaterum vna cura duplo rec- 

tángulo ^Arjvidelicetfubifdemlateribus áb, & a x &>m* 
prehenfo. Ergp.duo quadrata,&c Quod erat oftenden- 
duin. 



PROPOSITIO X. 



¿9.2, P uo Wfdfytz xqualia funt duplo quadrato-^ 
ei ^ - ruinrcmifumm^&fcmidiflTcrcntix 

laterum. 



4 ai x é 

.* Sitre£la4¿divifarEqualiter in », &ina:qualiter ínx. 
Sunt igitar quadrata ax£c xb aequalia duplo quadratoruni 
S-2.il. 4w 3 &^i fed^cftfemifummalaterum^,&A:^&: 

€omndem femidifferentia:ergo quadrata 4x>& x¿ xqua- 
JJf f /• lia funt duplo quadratorum íemiíummx & femidiíFe- 

**/W r^ixkterumwx.Quoderatoftendendum. 

** • 

' ALITER. 



«r-., ' f- 



m b x 

tí Sfcre&i *t divifa xqüalítcrin w, ¿cei adycktur qu¿ 
. # p»p *if. Suatigittir quadrata sxjk bx xquaüadupb qua- 
16.2 .ti dratorum 4 m, & mx- y fed ai* cft femidifferentía , Se wat fe- 
mifumma latcrum dx y 8c bx. Igitur quadrata dx t Sc bx x- 
fert. qualk£iatdujadbqu^ 

imms. rentixhterum;nempe»wf,&: ¿m. Quod crat oftenden- 
duru. 

to " PRO- 
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PROPOSITIO xl: 

In omni triangulo difterentia qaadratoram la-¿ f A # £ ? 
terum xqualis cft differentix quadratorum, *d 47^ 
quxfiuntá fcgnacatis bafco*. x - r/ - : 




■ Sr triangulum quodcmnqoe iír, cams^pcrpcndiciitert 
#^f*quclatu5jr,laterefcmaius. DicocfaffereHriam ificeiS 
qiiadrata iff,&^xqaakmefledifFerentiae ínter quadrat&' 
ad, & ¿¿.Cum cnim quadratum *c xquak fit quadratis 
Se cd T quadratum vero be requale quadratis db , & cd : erit >, 
(auferendb xqualiaab^acqualihuff ) drfferentLi ¿mer qua-s 
drat»4f^ kxqualisdiflerentke inter quadrata.4^ > &db v > 
Quod erac oftendenduin^ 

~ SCHOLION. A ^ * 

r Cum.a-utem- differentra quadratofinji ad dk . 

xqualis fie Qper óiwí/^rc&angtílafubaggrega- ; 

to,& difErrcntia parcium: pcrfpicuum fit, in om- , . L 

ni triangulo differentiam quadratorum latcrum . 

xqualem effe re&angulo fub aggregato,& diffe- 

rentia fcgmcntorum baleos,. 
_ " PRO- 



5o¿ 
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PROPOSITIO XII. 

Schol. Inóraní triangulo quadrata Iatertnn,& fcgmcn- 
*dj>7* torum baleos permutacim íumpcaiuter 

■ feiiiataequalia. 



i 4 • • 





• €ít triangulum cuius perpendicul um cd.Dko qoa- 
dratalateris ¿f,&alternüegmcnti ib sequaliaefTe quadra-.. 
tis lateris r¿, 6c alterni íegmenri tid. , 

Eft enim quadrarum *c xquale quadratis *d, & de : ergo 
addito quadrato db, erunt quadrata «c y & ¿¿ xqualia qua- , 
dratis ddy&cdc? & ¿fr, hoceft quadratis tdíkcb. Quoderat 
oftendendum. 

PROPOSITIO XIII. 

* * » ■ 

In omrii triangulo quadrata laterum fímul 
*¿9.c£ fumptaaequaliafunt duplo quadra torum 
io./.z. femibafís, intermedia^ & pco 

pendiculi. 



-> -r 



Efto 
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Eftotriangulumquodcumque/ifc, cuius per^endicti* 
liím^,bartsautem^diviíiritbifaríamin m. Díco qua- 
drata laterum *c> Bebe «qualia effc duplo quadratorum 
am.md&cd. 

Cum enim quadratum ac xquartur quadratis ad, & c¿> 

Suadratum vero cb quadratis db, & cd: enint quadrata ác£z 
c rtqualía quadratis &i> &: db cum duobus quadratis cd,(ed 
quadrata *d, & db ( per 9. &: io.lib. 2 . elem. ) a:quantur 
duobus quadratis a m, oc duobus wi: ergo quadrata * c , &: 
6r xqualia erunt duplo quadratorum nm, md, & cd. Quod 
eratoftendendumi. 

... •! 

NO TA. 

Si reda dücatur wc,potent ipfa rc&arum mi, 
& de quadrata, quare quadrata laterum ac^Sccb 
xqualia erunt duobus quadratis am , & duobus 

pie. . ' 

PROPOSITIO XIV. 

Jn omni triangulo, rc&a&gututníub aggrcgata, 
& difFerentia laterum acquale cftxe&angulo ^ 
fub aggregato, & diffcrcntiatfegmcn- £ 3.,/. 
toiuffi bafeos. 
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Efto tam oxygonium 3 quam ambEgonium triangulum 
'j^latera jr > &íí,baíis4¿,& perpendiculum cg. Minore 
laterer^vt radio ckculus deferibatur fy>¿, fecans baíim ab 
(prcdu&am in ambligonio triangulo) inp. Ducatur pe > & 
latusarprotrahaturad/Eritigitur in vrroque triangulo 
*¿fummalarerum > & am. Eontmdemdiírerentia,eritque 
in oxygpnio baíis ab aggregatum fegmentorum,& ap ipfo- 
rum difFerentia: fcd in ambligonio dp erit aggregatum , & 
ipfa bafis ib difFerentia fegmentorum fui ipfius & bg: 
ergo (jer ¿ó^.f/Vw.) re&angulum dam fub aggregato 3 &: 
dirFercntialaterum xqualeeritreftangulo bap fub ae^gre- 
gato/c difFerentia (vel fub differentia 3 Se aggregato ) feg- 
mentorum hafeosj quod oftendendum.erat. 



eOROLLARIVM. 



I. 



sáelií Cum igitur rectángula fint aequalía dam. l\ij>i 

, IN OMNI TRIANGVLO. . .. . . 

Vt4Í bafis . ' 

Ad *d fummam laterum: 
Ita jwditFerentialatcr'-im. 

Ad*f fummam, fivediffcrentiaipfegmcatorambafeos. 

. y- - z_. '" ' 
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INTRODVCTIOr s 85 
Videlicet fu m mam in ambbeoruo,diffoent¡am in oxy- 

fomo triangulo, 
tetiam quadrando, dimidlandoj&c. 



quadrando, dimidkndo,&c. 

PROPOSITIÓ XV. 



\ » 



« • . • 



In omni triangulo : re&angulum fub lateribus ^* 
«quale eft rc&angulo fub perpendículo, Xclctn 
8c diámetro circuli circumíci \¡>tu 




vi .»> r cO¿ -I j>r. raí; i » . 




Sk triangulum adb> cuius altitudo¿£ , &: circumferiba- 
tur circulus , cuius centrum c , ducatur diamerer dh> Se iun- 
eatur hb. Dico re&angulum fub lateribus adb arauale efle 



circuli cir- 




PRO- 
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PROPOSITIO XVL 

Seh$l. * n omn * triangulo angulus comp reheníks á per- 
«fgi» pe ndiciílaii, & re&a jquacangtriura vfcrticisbi- 
3 f ariam dividi^femidiflTerentia cft angu- 

lorum ad bafiiiK 





Sittriangulum¿f¿/,cuius perdendicularis/r, re£taqi z 
fb bifariam ícect angulum verticis afd. Dico angulum bfc 
íemidiftercntiarn eííe angulorumad bafim a y Sc d. 

Perpendicularis/r cadet intus. Cum enim anguli a , Se 
*fc> ¿deft anguli a.afb, tebfe xquatefmt angidisr/iT, & d. 
( quiaíVtraquc pars rcfto eflr;rqualis ) fi axidatur angulus 
■jjtí crantangiái '* s ¿c afb y dc dúo angíái bfi pequales angu- 
írs éjfk &: ¿jideftiangulisi/^, &¿. Vndéliaufcrancur 
anguli nequales afb . /y¿£ remanebunt angulus * , & dito an- 
guli ^r arquafcs ángulo /Superar ^km-angnkts e/.angu- 
vm 4 duobusangulis^iadebque anguks ^í femidiffe- 
rentia eft" rorumdem. 




</r/*3Equaturangulis <f,&^:erit angulus ¿^arqualis an- 
gulis A. afi, & dfcy hoceft angulis a. afd, &• duobus dfc, vel 
angulis <fc duobus &: duobus dfc vel tándem angulis 
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a, & duobus bfc . Superat ieitur angulus ¿¿//angulum a 
dupbus angulis bfe . Itaque femidiíFerentia coremdem crit 
angulus bfc . Quod erat oílendendum. 

N O T A. 

Cum perpcndicularis/f extra triangulum cadit, perfpi- 
cuum elt ipfum angulum verticalem ^differcntiam eífe 
angulorum ad perpendieularem *fc. dfc. 

At vero cum perpcndicularis/i- cadit intra, ipfe angulus 
l/^quilbmicüfferentiaeft angulorum ad bmm ) íemi- 
difere^ria^íiam cft angxaióriiiH ad pcrpencUeularem a fe. 
vf'd. Danturenim angnliarquales afh , 6: bfd y quare fi ad- 
datur angulus bf.r. crit angulus a fe axpiaíis angul ís bfd , &: 
¿/r v hccSlangtil¿sr/í/ r $ duobusJyír , filare angulus ¿/c 



PROPOSITIO XVII. 



4* 



In omni triangula íí á vértice ad baGai (etiatn 
protra&am,G opus fuerit)re&a ducaturcum vno ^ 

lo ad bafimyipfi íatcr>oppofiro:ei ir qnadxatuni 
ipfius lajtcris a^quale remángalo fub bafe, & fcg- 
mentó coaterjunino. Rec^axíguljüui v era fub late- : :. V u 
iibusxqpdcx^^^^ A d 

la jx&a doña. , 



...... •. » • • ? « • • t s • 

• • * • 1 I ~ • • 
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Sitquodvistriangulum^r > &á vértice fíntafimrf 
te£ta ducatur r*. facienscum latere ac angulum acx xqua- 
lem ángulo abñpñ lateri ac oppoíito. Dico quadratiim ip- 
íius lateris *r aequale efle re&anguloílib bafe 4¿ ) &: tegmen- 
to contermino ax. Rje&angulum vero fub lateribus e*b ae- 
quale re&angulo fub bafe ab> & ipía re&a ducfat c at, 

Cum enim angulns ¿r.v ángulo *bc fit xqualis , & angu- 
lus b.ie communis, triangula erunt fímilia abc y & axc : ergo 
evitvt4badMc,itaacAdax y &: qnadratum ac xqude rec- 
tangulofab ¿x.Et etiam crit vt ¿¿ admita *¿ad cx 9 
& re&angulum fub ¿o & k- rectángulo fub ab> Sr ex xqua- 
fe. Quod crat ofteadendum. 



« i » 



PROPOSITIO XVIII. 



Schcl. 
6.d. 



Si triangula vnum angulum vni ángulo xqua- 
lemhabuerint . ratio latcrum vnius tiianguli 
circa miiorem angulum tnaior crit ra tionc late- 
rum altcrius circa ininorem angulum. Et c con- 
tra fi ratio literum vnius triariguli circa alium 
angulum maior fuerit ratione laterum alterius 
circa aliura angulum illeifto cric 

maior* 

Su* 
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Sint dúo quaecumque triangula dck w^angulcs c. & q. 
aequales habentia, fitque angulus m maior ángulos. Dico 
rationem mp. ad my. maiorem efle ratione día. ad de. Et é 
centra fi ratio m/> ad mq maicr fuerit ratione db ad *r , an* 
gulurn maiorem efíe ángulo a. 

Circa¿r£fegmentum circuli deferibatur angülum ca- 
piens dcb> & fíat angulus^ ángulo m xqualis , & iunga- 
Xx\T*b, Eritigiturangiilüs/in eodem Tegmento arqualis 
ángulo r, ideft ac proindé fimilia erunt triangula^. 
mqp. Eft autem d% minor quam de quia remotior á centro: 
ergo ratio ¿¿ dg % ideft ratio mp. mq maior erit ratione ai 
dc*~ 

Co nverfam autem hoc modo oñendemust Si igitur ra* 
tío mp. mq maior fuerit ratione dh *c 9 fíat vt mp ad mq , ita 
db ad quae neceflario erit minor quam dc,vt fit ratio w/\ 
mq> ideft <r¿. 4g maior ratione db.¿c> vti ponitur: ergo pun* 
dura g cadet in peripheria inter d>fcc: ergo angulus 
ideft angulus;*, ángulo bdc maior erit quodoftenderc op- 
portebat.. 

ií^c profxftth aliqmndo ytilis effe poterit , (S Mí* 
adijei) quas ^ <?. CUVtus ¡n S 'chollo prof .7 3. /¿^6. eli 
num. 1 . ÍS> 4. attnlit.. 

* *" ' — . .- -T«- — ! I " — . — 

PRO. 



»» 



PROPOSITIO XIX. 

I m 

Schol. Triangula xqualia bafcs &alt¡tudines habent 
ádi'}. reciprocas: Et íibafes,& altitudines fuerint 
M reciproca, triangula efunt 

xqualia. 





Sit triángula áéqüália & mpq, & ptiitti fit baífeii * Se 
altitudo r£ fecundi vero baíis «r^ , & altitudo qh. Dko 
propórtionáles efle ab mp. qb if¿ 

Fiánt fuper eafdent bales ib, Se mf, SU íub éomm altirü- 
diñibus^&^iñangtílisfeaís ^&f triángula j¿¿ , te 
qüie ¿qimlia erunt prdpdíltisi é iñter fé: ergo triangu- 

f < 6 el la & i¿ieft & tyí 5 cítéá ángulos rec- 

* * ' h&cp latera habent recíproca, idéft bafes 5 & altitudines. Se 

propórtionáles fünt ¿¿ mrf pk bg , hoc eft ab mp qh cf. 

Parí rationc íi bafes , ¿c altítudines flierint reciprocar, 

hóc eft fi íxieriñt proporcionales (m triatigülis *ftr>& mpq.) 

&b mp. qh cf, vel ( ¿n ipfis ácqualibus ábg, & mp¿)ab mp pk 

bg: triangulá enmt rfcqualia ínter fe *bg> & mph ergo etiam 

ipfis xqualía dc 9 & mpq . Quod erat ófténdendum. 



PRO- 
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PROPOSITIO XX. 

olfltriangulis fímilibus, fi ab aequaHbus angulis.&¿#¿ 
. demittantur perpcndicuU: omncs partes vnius «¿4.& 
triangulijomnibuspartibus homolugis alterius^ 
vnafli,camdemqncrationciii ínter feha- 

bcbunt,vidclicet altitu- 
dinem. 





o r m jj f 



Sint dito triangula fimilia^, > fintque angiili 

«. c. i. angulis m. c¡. g. xquales, &: ab sequalibus d, & ? per- 
pendiculares cadant db, &zgp. Cum igitur &: y inter fe^ 
nec non c,&cq ínter fe ponanturíequales^ad ¿, &■ pfmt 
re&i, triangula ad altitudinem vnius abd, & bed triangulis 
ad altitudinem alterius w/>e, & ¡>qg erunt fimilia,vtmmqii€ 
vtrique> quapropter vt bd ad pgi ¿ta erit a dad *»g , & ita 
ad ¿ta ¿/r ad gq> &" ita ir ad pq. Vt igitur altirudines 
ita funt parres vnius ad partes homologas alterius. Quod 
<erat oftendendum J 

COROLLARIVM. 

Hinc patet trianguUfimUUy ¿qualia etiam effe , ]i 
j*r<tterea pus altqua v»/»/, partí bomUog* édtemsfufr 
rk ¿fufos jum fwfwrtk erh aptdítatis. 

M 
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NOTA. 



♦ * * 

Totalfs sequaütas duoram triangulorum ex: tribus cen- 
ditionibus , quarumvnaláltem hcaequalitatis, procedit. 
Vbinotandum , quod asqualitas duoruni angulorum in 
triangulisnoafitcondidoaequaUtatiSifedcantum propor-- 





o c m 



fcciii&.Namffquis in triangulas ¿tdc, & mgj. ángulos* , Se 
m dixerit eflb a?quales, folum arguit, deiniísis perpendicu^ 
lis dby Scg/fy triangula *db, &c mgf efíc íimilia. 

Itaqttetotalis^quaktas duorum triangolorum ex; tri- 
bus partfbus requalibus, nempe ex tribus lateribus,^ prop. 

• 8.lib. i .element.oftenditur.Ex duabusveró partibussequa- 
libus>& vnxproportionejftilicet ex duobus lateribus, & 
ángulo Gomprehenfoyin,prop4. Etdeniqueex. vna parte 
crquali 3 Sc duabus proportionibus, videücet ex duobus arv 
gUHSj &c vno laterum in prop. zé.eiufdem Übri 

Hic quidem-fiftit Euclidcs* qui perpendicula , & íeg? 
menta bafeos, Se angiñi verticalis. > ab ipíis perpendiculis 
faSajCum de arqualitate totali triangulorum agerer¿negle*- 
xit. Nosautera operxprxtium duximus tyrones animad- 

>vertere 3 ipfaperpendicula^cfegmenta, partes etiam efle 
precipuas triangulorum, & ex ipíls,¿llas tres conditiones,á 

^quibus eorum totalis aequatítas depenctet , coníKtui pofle¿ 
.g. Si in triangulis *dc y &c mgq. latusW , & angulus ádc 

-quaÜA fuerint kteri mg > & ángulo mgq , & pnsterea bafes, 

Se 
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$c attitu diñes proDortioRalesj aequalia, 6c fimilia , ideft to- 
¡talicer xquatia emnt triangulare. 

SimUiradoautemtriangulorumex duabus oritur pro- 
portionibus. Etitaprobatur in prqp. 6.6c 7.11b. 6. clem. vi- 
delicec eK proporcione duorum laterum , 6c ex nequalirate 
duorum angulorum,quod alterani conftír«it proporcio- 
nem. Pari racione ¿n prop.4. fimilicudo oftendicur ex dua- 
bus proporCionibuSjíctkcec ex arqualitace duorum ángulo- 
rum vnius cum duobus angülis alcerius. Nam,quod cercius 
tertiofitaequalis, hoc provenit ex natura triangulorunn 
prop. 3 2 .lib. 1 . Eodem modo in prop. 5 . etiam fimilitudo 
demonftratut ex duabus proportionibus, nam licecex tri- 
bus proponaturj ex duabus pofitis, tercia ex xqualitate ra- 
tionis neceíTario procedic, vnde fu fficeredicere triangula 
eíTe fimilia *dc, & mgp&L eo,qtiod ád ad ac fie vt m% ad mq , 
fichad de vt mg ad ¿j, cum ex xqualitate neceíTario fit 
ác ad dc,vt mq ad^f 

Ira fimiliter triangula ertmt fimilia fi angulus ángulo 
fuerit xqualis, 6c proportionales bafes, 6c alticudines,6cc. 

Unte tpúdern fufficmtt > Vt quifque totalcm ¿quali- 
tatem ex tribus condittonihustfuarum Vnam faltem fit 
¿equalitatis: fimiütudinem ex duabus ¿roportiombns, 
preponen,® demonjlrare pofsit. 

PROPOSITIO XXL 

Si daocirculi fe mutuo tctigcfinc , percontac- 
CUtH autem quxUbot ducatiu re&a, fiuailia fcg- 
aienta fecabit, atque in pun&o contactas 
in racione diaraetrorom 
dividetur. 

U2 m 
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JS'mt dúo circuli ab¿, bgc fe interius, vel exterius contin- 

f entes in¿pun£to, per quexi reda quaelibet ducatur dbg. 
ér c entra autem ducatur abe, qux neceíTario. tranfibit per 
í, & iungantur ad, &gc. 

(^oniam.iginiranguli¿/,&jrin femicirculo funtre&í, 
§c ad ¿xquaks, eruntin triangub&itó 5 & bgcjeMqui a, & c 
etiam acanales, videkcet qucs.capiunt fcgmentaza# , & bg y 
quareipla íimilia erunt. Et quoniam triangula abd, & bgc 
knit sequiangula^erit re£ta//¿ ad re£tam b¿, vt diameter abs 
ad diametrum be, quod eratoftendendum.. 

*• " . COROLLARIVM.. 

Hincmanifeítum fit fi per conta&um duo- 
nim cáf cal«urr>li ineerius^vel exterios^contin- 
gentfiim,,duxqux]ibct ducantur re£tae triangu- 
la fieri íimilia, cjualia effent triangula & bgc, 
ctmw üabe non traníiretper centra y quia vtra- 
cjue dividitur in ¿¿ in rationc diametrorum, vnde 
latera circa coaununcm^angdíimTi¿¿funt propor- 
tionalia., 

" * . ERO- 
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PROPOSITIO XXII. 

* 

Si circa Juo triangula (imilla fub eodcro vértice, 
& bafibus parallelisxonfHtuta/rirculidefcri- 
bantur: fefemeodem vértice con- 
. tingent- 

H¿t proptfttio converftejl antecedentis. 




Sint diio triangula fimiüa a bd, & thg fub eodem vértice* 
¿j&bafibus parallelis conftituta. Circa triangulum alre- 
rum cbg circulüs cbg defcribatur 3 & per b tangens ducatur 
hk. Deinde circa triangulum reUquum ¿¿¿/circulus deferi- 
bátur ábd.. 

Quoniam ex conftruíHone be fecat, Se bk tangit circu- 
lum ^«ritanplus g ángulo cbk gqualis > feiob finüütu- 
dinen>cnangulorurn, augulus ? xquatur ángulo a: ergo x- 
qualeseruntanguli^^Sc^fedangulus cbk aequatur an-> 
guio Mr. ergo anguk is xqualis erit ángulo d, quare 
(per con vérfam 3 2 . 3 .elem.) dé fecat^ &: bh tangir circulu m 
abd-, fed bh etiam ex conít. tangit circulum cbg. ergo cjrcu- 
li 4 & í A* fe centingent ini, quod oftendere oportebat. 
^ PRO- 
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PROPOSITIO XXIII. 

Si dúo circuli feinterfccuerinttreaajquacvtrura* 
que circulum fecat , proportionaliter dividetur 
áperiphcrLjs,^ reéta,qux punSUíntcr- 
feftionumcottiungit. 



Circuli &cb. afb. fe in- 
tcrfeccntinpun&is*, 5c 
i^du&aque *b , fecetv- 
trumque circulum quac- 
libet reda de 9 circulum 
quidem atb in pun&is 
£t b-, circulum vero &fb in 
pundis/i & d-, re&am de- 
iiiquc 46 in pun&oj. Di- 
co re&am de proportio- 
naliter divifam eíTe in 
punftis h. g. f. videlicct 
proportionalescffe fcgf- 




Quoniamcnimin circulo ácbb funt proportionates ág. 
gcgH.gb, &in circulo *fbd. proportionales ag. $f. dg. gk 
emntexxqualitateproportionales ge.gf. dg. gb. & divi- 
dendo/r. gf. db. gh. quod erarle 

PROPOSITIO XIV. 

Si re£b,qux centra iungic duorutn circulorum, 
iarationcfemidiametrorumdividatur , & per 
pun&um divifionís quxlibet refta duca- 
t u r, fímiiia ícgrnen ta í ecabi t, 

Quan- 
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Quando círculí 
fc contingunt, 
rcfta qnx cen- 
:traiungir,inip¿. 
fo contafrus 
punflx^inratio- 
ce dividitur fe- 
midiametrorií , 
8cre£ra,quse per 
conta£him dur 
citur fi miliafeg 
menta fecat, vt 
oftenfum eft, 
frop.ii.hmus.. 



Sint iam duo circuli íe non contingentes cf, 8>cgd, quo- 
rum centra <r, 8c b, ducatur ab y 8c dividatur in m in ratione 
femid'iamctrcruin^& per w quxEbet dücatnr recia ni", fe* 
eans circulum (fin r,8c f y circulüm verogd ing y $t </ 3 iun* 
ganturque ac> 8c ¿/¡ nec non , 8c W. 

Quon iam ex conítrufblonc eíl am ad mh y vt *r ad bd > 8c 
altern.twad /fr,vtwr¿ad¿¿/,8ríinguli ad m funtxqualesj 
fimilia esunt triangula 4cm x dc mt% adeoque angulus c án- 
gulo ¿/requafis; íed ángulo c aequatur angulus cfa , 8c anga- 
lo d ang\úv.s bgd: erep in triangulis acf, bgd reliquus cafrt- 
íiquogbd erit aequalís, quare fímilía erunt fegmenta cf j 8c 
¿d. Q¿oderatoftendendum. 




SCHOLIOiNL 

Converfi i ta proponi poteíL Si recia dúo* 
circuios fecansj fimilia fegmenta fecetj tranfiens* 

per rc&am, (jua: centra iungit: ipíamin ratione 

fenxi- 
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ícmidiamccrorum fecabit. Quod facilc detnonf- 
tratur. Namcum ex hypothcfi triangula bgi. 
/rc/fóntaequiangula j etiam «quianguU erta^t 
triangula^!. %«,qiiare/iédivifacritin W, vt 
¿/ ad ¿j: vt proponitur. v 

DE COMPARATIOME SOLIDORVM 
ex diviíione re&ae linea in partes sequales, 
& in xquales procedentium. 

^ 

Quemadmodum in libro 2 .elementonim de compara 
tiene planorum, quae ex pambas re&x lmex aequaíiter, & 

iníequaliterdivifx,fieri poflimt, egir Euclidesdtafimi- 
títer de comparatione folidorum,qua: ex ¿pía diviíione ef- 
fici poflltnt, agere debuiíTe videair. Sunt enim tam hxc, 
quam illa, principia necefTaria. Quodcum R. P. Jacobus 
Krcfa e Societate lefu Olim in Academia Olomucenfi in 
Mora vía, ór in Vniverfitate Pragenfiin Bohemia, nunc in 
Collegio Imperiali Matriti Marhemarum ProfcíTor, erga 
me feraper humanifsimus, & methodi mete confeius, ani- 
iñadvertifle¿ in elementis Éuclidis, qux Hifpano idioma- 
te ínlucem edidir, ipfa principia poíuit. Qux nos in fecun- 
da parte huiiis operis, in qua de refólutione problematuni 
folidorum agere intendemus, recenfebimus. 

HisomniDusitaprxmifsis> Methodum iam noftram 
.aggrediamur. ~\' ... " 
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ANALYSIS 
GEOMETRICA 

LIB.I. 

- 

AGENS DE RESOL VTIONE PER 

PROPORTIONALESw 

JNSTRVCTIO. 

Ota ars analytica in repetido- 
nc,& reduttione terminorum 
problematis coníiftit. Repeti- 
tio quidem fit , cum aliqua li- 
nea, vel aliquis anguluspoíi- 
tione mutatur; reductio vero 
cum magnitudo aliqua , vel aliqua ratio in 
aliam convertitur aequalem. Quando autem, 
& quomodo repetitio , & redu&io fieri de- 
be ant, docet ipfa neceísitas magiftra rerum, 
& ipfa Natura diftat. Itaque oportet nos mo- 
nitos eíTe in hoc artificio totam rem coníifte- 
re, vt caute procedamus in refolutionibus, & 
términos poblematis ita repetamus,vel redu- 
camus , vt exinde commo diores confequen- 
tias eruerc pofsimus. Sequentes admonitio- 
. • N nes 
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ncs obferva,qu« ad noftrammethodum con- 
ducunt. 

ADMONITIO i. 

Omnis linea incógnita, & qusefita in pune- 
to aliquo ignoto terminatur, vnde, vt eonfu- 
fiovítetur, punch incógnita vltimis litterís 
alphabeti, v: z.y. x,8cc. notari debent , vt a 
punftis notis a. b. c. d. &c. diftinguantur, & ít 
opus fuerit vrrum, idemque pundíum duabus 
litteris annotari potefl: , quando feilicet in eo 
Kncaaliquanota,&aliqua incógnita concur- 
runt. 

ADMONITIO *. 

abe d 

In nominandis magnitudinibus niorem arr- 
tiquum confervamus. Faftum fub reftis ab^St 
be, hoceft redangulum;fcu parallelogrammü 
fub ab , & be in quocumque ángulo compre- 
Itenlum, abe feribimus , vefetiamhoc modo 
ab: be duobus videlrcet punftis ínterje&isi 
prxcipue quando pun&o communi carent il- 
]x re£te,íub quibus fa&um conthretur , vt íi 
faéhim fub redis ab , & cd feribere velimus* 
brevitaris gratia, ipfum lioc modo abi ed de-r 

uota^ 
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notabimus. Quadratum verb,vel ctia rbom- 
bum ex re&a a b defcriptum , feu defcrib en- 
dum aba fcribermis , cubum tándem ex ipía 
^¿efficiendum ab\ indicabimus, hoccfl: fac- 
tum fub tribus «qualibus dimcnfionibus ab. 
ab. ab. & fie de c#tcris,mappa enira analytica 
prolixitatem non patitur, 

DEFINITIO PRIMA. 

Rationem additivam dicimus, cuius termíni 
ad additioncm , ideft ad compofitionera dií- 
pofiti funt. Rationem vero íubtra&ivara, 
quando ad fubtraftionem,boc eft ad divtíio- 
nem apti reperiuntur. 

■ 

a b~x c 

Sit re&a ac divifa in pun&is b , & x : ratio- 
nem igitur, quae inter ab> Se bx exiítit, additi- 
vam dicimus,quiatermini ab, & bx totam ax 
componunt. Rationem vero inter axj&bx 
fiibtraótiyam vocamus, quiatermini^,& bx 
refta difFerunt ab, & fie de alijs 

ADMONITIO 3. 

Si in analylí ordo fervetur litterarum íicu- 

N2 ti 
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ti in figura pun&a procedunt , ex fola earom 
infpe&ione manifefhim erit , an ratio additi- 
va,íubtra£tivave fit, & confequenter an com- 
ponerle! dividere oportcat.Inratione enim 
ac. ax, quíE fubtra&iva eft, punftum commu- 
ne a neceíTarió alternat,quod in rationc addi- 
tiva ab. bx, vel bx. ab. accidere non poteft , íl 

praedi£tus ordo fervetur. 

».**«« , 

... ^ 

ADMONITIO 4. 

Quamlibet rationem ex additiva in ííibtrac^ 
tivam,& ex íubtra&iva in additivam conver- 
tere licet repetitione alterutrius terminL 

abe d 

Si enim rationem additivam ínter ab, & bd 
in fubtra&ivam convertere velimus , fiat be 
ipíi ab oequalis, & ita ratio inter be, & bd,idcñ 
ab, & bd, íubtra&iva erit. Et fimilitcr fi ratio- 
nem fubtra&ivam bd. be in additivam opor- 
teat revocare, fiat ab ipíi be aequalis i & ratio 
bd. ab, qux eadem eft cum ratione bd. be , erit 
additiva, & fie de alijs. 



...... ( • f , ,1 < . » r . 

AD- 
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ADMONITIO y." 



Quando propoíitta alíqua proportione, in 
re&a linca cxiítente , per proportionales ar- 
gumentan oportct;nullo alio modo procede- 
ré licet, niíi per compofitionem, vel per divi- 
fionem. Itaque íí vtraque ratio additiva fue- 
rir> componendo, vel per compofitionem ; íi 
vero fubtra&íva, dividendo, vel per diviíio- 
nem arguere debebit Analyfta. Ita vt eo fem- 
per argumento vtatur, quod ad cdnfervatío ; 
nem terminorum notorum commodius vi- 
dcatur. 

Cxterum fi vna ratio additiva , & alteríf 
fubtra&iva fucrit, vel hxc in additivam , vel 
illa in íubtra&ivam reducenda erit , vt vtra- 
que fit eiufdem generis.Qrrod focile per prs- 
cedentem admonitionem obtinctür , &íem-¿ 
per obferuari debet, quando termini rationis 
reducendse cogniti funt. Attamen fi extiterint 
íncognití) & eorum fumma , aut diíFerentia 
nota fuerít , .plaérumque maiote claritate res 
expedietur per prop. 7. & 8. Introduttionis, 
quarum notitia , differentia terminorum ra- 
tionis additivae , & aggregatum rationis fub- 
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DEFÍNITIO SECVNDA. 

Rationcm coramunera vocamus illam,qu£ 
duabus proportionibus cemmunis exiftit, & 
ve ipfa dire&a, fivc reciproca fit. 

Sint duce proportiones 
a. b. d, e. & b, c. e,f ., qua- a. b. d. e. 
rum vtraque dúos habet b. c. e, f. 
acquales términos b*>&ce 
rationem dire&am iuter fe conftituentes. 
Hanc igitur rationem,communem vocamus, 
quia communis cft vtrifque analogíjs. 
Eodem modo fint duac proportiones a.b.c.f f 
8cb.c.d,e > quarum vtra- 
que dúos fortitur termi- a, k t* f. 
nos aequales b , & e , ratio- k c. d. e. 
ncm inter fe reciproeam 
cfficientes.Hanc igitur rationem,communem 
vocamus , quia communis efl: vtrifque pro- 
portionibus. 

ADMONITK) 6. 

Si igitur dux fuerint proportiones ratio- 
nem hab entes communem: ex cequaiitate ar- 
guere licebit. Si vero patio defuerit commu- 
nis, ipfa introducida erit , vt vkerius pro- 

gre- 
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gredi pofeimus. Quod quidem redu&íone a- 
Kcuius rationis in aliam ipfi xqualem fieri po- 
teíL 

Et eodem modo fi aliqua proportio in tri- 
angulo , aliave figura exiftat,& termini dcfint 
ad progrcíTummeccflario repetitione aliorius 
anguli nova proportio adhibenda erir/ vt m 
duabus proportionibus dúo conftituantur x- 
quales termini, & ex sequo argnerc valeamus 
Vnde perfpicuum íit illum angulum tranípo- 
nendum efíe, quí cum angulis,& tinefcr figura: 
tam cognitis,qnam íncognitisxommodioreni 
prarbeat fimilitudín^nitriangulorum- 

ADMONITIO r- 

Pofito iam qucefito, tamquam conccíTo fof* 
tus conatus eó tendere deber , vt magnitudi* 
nes notas femper retineantur m argumenta- 
tionibus, &pun£him inicognitum extingua- 
tur, &evanefcat quantum fieri pofsit. Et cum 
Analyfta confeius fit, ín vira proporcione ra- 
tionem additivam,feu íubtra£Hvam;&in dua- 
bus proportionibus rationemr communem 
conftituendam cite, fi iam conííituta non fit, 
per neceíTarias confequentias ad finempro- 
blematis pervenier. Hoc eft per neceflariar 
confequentias analyfim perfequetur , doñee 

mag- 
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njagnitudo incógnita alij magnitudini notas 
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quarto termino proportionali , vel in duobus 
medijs,five extremis,quorum fumma,aut dif- 
ferentianota fit, tándem reperiatur , nam 
quartus proportionalis, vel dúo reciproci fa- 
tisf acient, & folutum erit problema. 

ADMONITIO 8. 



Finita denique analyfi,ordo conftru&ionis, 
& demonftrationis manifeftus , & expreííus 
apparet. Nam ad conftruítionem nil áliud re- 
quiritur, nifi id ipfum efficere,quod in analy- 
fifa£him,feu faciendum fupponitur. Etad 
demonftrationem nil aliud, nifi a fine analy- 
feos incipiendo, ijfdem ; feu contrarijs argu- 
mentationibus ad principium retrogradien- 
do progredi. Nam fi analyfis alternando , in- 
vertendo, aut convertendo arguit,etiam fyn- 
theíis alternare, invertere,aut convcrtere de- 
bet. Qeterum fi analyfis componit, fynthefis 
dividir, & e contra,&c. 
Exemplis prscepta perfpicua fient 
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PROPOSITIO I. 



Vid* 



Datamre&am ac , vtcumque divifam in b-, 
rurfus fecare in x,inter b, & c,vt ax. xc. bx J* 5 '*** 
ftot proportionales. 



a b x c 
A N A L Y S I S. 



1 



demof- 
t ratio - 
nibiés. 



XC. XC . 

xc. be. 

cq. 
be. cq. 



Sint igit.prop. ax. 

Ergo componendo E.P. ac. 
Fiatrf A_ be 

Et quia vt agg.ita eft 1 .ad 1 .E.P. aq. 

Ergoíblutum. 

• '* » ' 

DECLARATIO. 

InhacpropofitioBeqiixfiaimeft , vt recta: ax.xc.lx. 
proportionales fiantrergo ex ipfa definitione analyfeos po- 
ní debentjtamquam iam fa&a? proportionáles ax.xc.xc.bx. 
Hoc poíito, quis non videt primam rationem ax. xc. ad- 
diri vam , Se etiani additivam fecundara rationem xc. bx} 
Ergo neceflario per compofitionern progrediendum eríti 
riequé aliud nobis excogitare expedit. Ergo compon, 
erunt proportionales ac. xc. be. bx. & ecce tibí pun&um in- 
cognitum x in duóbus terminis extin&um. Rwrfiis quis 
non videt inter términos adhuc incógnitos xc. bx rationem 
additivam? Ergo reliqna ratio inter términos notos nc.be > 
qnx fubtra£tivaeft 3 in additivam debet revocan. Fiat pro- 
nade*^ ipíi be xqualis, & erít ratio inter ac. cq. (qux eadem 

O eft 



bx. 
bx. 

bx. 12.5.^ 



N 
J 
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eft eum-ratione ae. be) etiam additiva,ílcuti eft ratio xc . fx 
tz.< .el. Sunc Autcm aggregata antecedentium, &: confequentium, 
~ 5 ' ' vt vnus antecedens ad vnum confequenteni : ergo vt ag- 
gregata ita vnus ad vnum , &: exurgent proportionales aq. 
te. eq. bx. Et pun&um incognitum x tantiunmodo manet 
in quarto termino tribus notis t«rminis proportionali. Er- 
go íblutum eft problema ex fola confideratione rationumy 
immo ex fola infpe&ione litterarum,&: in mappa analytica* 
ordoconftm&ionis, & demonfírationis manjfeftus x &: 
expreflusapparet. 

CONSTA ET DEMONST. 

Fianr r c£ ipfi be xquúis y $c proportionales . aq. be. cq. bx. 
D ico ax. xc. bx eífe proportionales. 

Cum enim íit Aq ad bc¡ vt eq ad bx ex conff. ("& diríéren- 
tix ílnt vt vnus ad vnum) erit ae ad xc 3) vt cq> ideft be ad bx: 
ergodivid.eriUA;adA:< a vt.vf ad bx. Qiiod erat facien- 
dum.. 

jridedr- ^ n ma PP#P erce ptibifio r patet analyfis , quam 
gum. infi profluente dtfcurfw exponer etur. Immo conf- 
introi. truffio, & dkmonjlratio itafimulpatent&t vite- 
vtv»m r ' tor explicatio quajt ftiperflua videatnr. Fattar 

'todíff. fine hmpiens* 

ff ' m hunc modum debetproferrL 
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DEMONSTR. 

Quoniamexconft.S.P. a¡j[. be. cq. bx. 

Etvtdiffrtaefti.adi.E.P. ac. xc. cq. bx. 

Idefl: be. 

Ergodivid.E.P. üX. XC. XC. bx. 
Quod erat faciendum. 

Nostamenfetnperjyntbefim , more antiquo, 
explicabimus ingratiam eorum, qui iñ ipfa map~ 
pa Jifterc nolint. 

ALITEU 

Loco argumentationis vt aggregata, ita vnus ad vnura, 
componendo, & alternando argiiere lioet. ' 

' ANALYSIS. 

Sint igít.prop. ax. xc. xc. bxl 

Ergocomp.E.p. se. xc. be. bx. 

Etaltern. ac. be. XC bx. 

Fiat^^A^ír. cq, 

Etcomp.E.P. aq. cq, be, bx. 



Ergo jEblutum. 
Vi antea. 



CONSTR. 
DEMONSTR, 



Cam enim ex conftr.fit aq ad cq vt be ad bx y & divid. ac 
ad ^,ideft ad be, vt xe ad bx y &: altera ac ad xc, vt be ad bx: 
erit divid.¿,v ad xc, vt xc ad ¿x.Quod erat faciendum. 

O 2 ALI- 



*ofr ANAEYSIS GEOMETR; 

ALITER. 

I — -• 

a b x a 



B'revñís problema poterit expediri hoc modo.. 

ANALYSIS. 

Sintigitprop. ax. xc. xc. bx.. 

Ergo comp.E.P. ac. xc. k. bx. 

Ergo folutum,curn manifeftum íit re&am be dividendam: 
cíTe in x in ratione.ar ad be. 

CONSTR, ET PEMONSTV 

10. 6.cl: Dividatiir be in x in ratione ac ad fc> ita vt fit ad xc y vt 
fe ad bx. Et diuid. crit ax ad xf, vt x¿- ad bx. Quod facien- 
dumerat.: 

SCHOLION. 

Haec omnia fane naturalifsima videntur, 
tam inlineis, quam in numeris. In lineis qui- 
dem , quia cum bx ex analogía innoteícat, 
punftum x determinabitur , & fimul vtraque 
ax, & xc; in numeris vero, quia íl ipíi bx ad- 
datur nota ab\ cognita erit quantitas ax , & íi 
ex hotá be auferatur ipfa A,v,remanebit quan- 
titasar manifefta. 

Ve- 
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Verum fi e principio re&am axjexi xc refo- 
lutam velimus , oportebit commodam argu- 
mentationem eligere , vt terminus refolven- 
dus retincatur. 

ANALYSIS. 

Sintigitprop. ax. XC. XC. bx. 

Ergopercomp.E.P. ax. OC. XC. be. 

Ergo folutum. Nam fi de dividatiir in x in ratione ac ad le , 
crit tam 4* 3 quam xc pofitione, & longitudine manifefta. 

Nos autemnnllam incogrittartm determínate 
quarimm; de breviore , & faállore modo refol- 
vendi punftum mcognitum tantnm curamus, 
cum femel cognitojii refolutio per aña. 

Porro fe tnagnitudinestfitáconditiones, confia 
tuunt\feparata proponantur,ad commodam con- 
tiguttafem facile reducentur. . . , 

Sit tdem problema ita propojitum.. 

PROBLEMA. 

Tres reftas proportipijalcs invehiré Jta vt 
data m íit aggregatum priman & fecunda, da- 
ta vero/? aggregatum fecunda, & 

tertj*. " / 
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¿í y~x c q - . 
W — : 

P 

Supcr quamlibet re&am indefinitam &q fupponatur ax 
prima,& fíat ac ipil m xqualis , vnde neccífario xc erit fe- 
cunda. Fktdentquer6,ipfi/>a£:qiialis , Scerit hx tertia. 
Iraquc redudio crit pera&a, cum ax prima,& xc fecunda, 
totam ac , ídcll datam m componant, fecunda vero xc , & 
tcrtia bx totam fcr, idefl: datam ^ conftituant.Et cum opor- 
tcat proportionales faceré ax. xc. bx, analyfis oranino , vt , 
antea inftituenda crit, & fie de alijs clt intelligcndum, 

Analyfisprofetto noftra quaftiones aritméti- 
cas eodem modo expedit , ac problematageome- 
irica,fupponcndo reffas lineas pro numeris , & 
quamvispr cedióla doffis fufficerent , places vbc- 
rioris explicationisgratia ob ocnlos exempla po- 
neré. 

* 

QViESTIO ARITHMETICA. 

Tres números proportionales invenire , v t 
íumma primi, & fecundi fit 3 5 , íumma 
vero fecundi, & tertij fit 14. 

~a b x c q 

Exponatur quadibet re£ta ac, Sc intelligatur valere , 
<Uvidat«r in quxfitorum numerorum primus , & fe- 

cunr 
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cundus emnt ax, & xc . Po natur alia be , qux concipiatur 
valere I4,&:erit íxtertius: ergo felum reftat proportio- 
iialesfacesereclas^x.xr. ¿x, quee quaeíitos números re- 
pre fentant. Repetatur analylk 



ANALYSIS. 



ax. 




xc. 


bx. 


ac. 


xc. 


be. 


hx~ 

• 




be. 


cq. 




aq. 


cq. 


bx~ 



Süitigiturprop. 
Ergocomp.E.P. 
Fiat ¿7 ^-A^ir 



Ergorefolutio eft manifefta^ 

RESOLVTIO. 

Si 49(^)aggregatnm 35,6c i^dat i$(b¿) quid da- 
bit i4?(^)DabiC4(pro¿Ar)*& tantuserit numerus ter- 
tius: ergo fecundus erit ro, cum vterque flt ¿4 : ergo gri? 
mus erit 2 5 y cum primus, &: fecundus ílnt 35. 

Sunt igitur tres quaefiti numen 2 5 . 10. 4 , in quibus tres 
praefcriptae conditiones inveniuntur , quod arithmeticé 
exarainatur, & geometricé, fi opus fucrit, demonítrari po- 
terit. 

Fuse quidem hane primam propofitionem ex~ 
plicuimusj vt nobk in feqttentibus brevwres ejje 
Mctat- 



• 



PRO- 
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* , - '•-* • * > * » 

PROPOSITIO II. 

Datam re£lam ^ fcftam in ¿ , protrahere ad 
íta vt av. ftr. ex. lint proportio- 
W¿ nales. 

an.de* 

mentir. 

J . > a q b e x 

ANALYSIS. 

Sintigiuirprop. 0¿% ^ 

Ergodivid.E.P. ¿ fX 

Fiat^í »-íu-» qb. 
ErgovtdiíE¿tai.adi.&EP. k. qb. CX. 

Ergofolutum» 

• ». 

CONSTR. ET DEMONSTR. 

>f r iant#¿,&¿íxquafes :) & proporcionales ir. fí. rx. 
Dico faflbum. 

Cum enim fit *f ad ¿r, vt e¡b ad ar , erit ab ad ¿at , vt qb, 
ideftbeadex ( hoc eft aggregata vt vnusadvnnm) 6c 
cornp, ax ad too vt ad ex. Qaod erat faciendum. 

determina™. 

I 

l¿ j ¿,/ Quoniam bx maior eft,quam r x, neceflario data *b ma- 
' ior debet efle, quam data be. Alitcr ¿mpofsibile eíTet pro- 
blema, vtperfpicuum eft ¿n analyfi, quare de íimilibus de- 
terminationibus,quas quiUbet obfervare poterit, raro cura 
geremu*. - SCHO- 
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fc SCHOLION. 

« 

• 

In elementos h¿ec propo/itio nece (furia videtur^ 
nirntrum : Duas reftas, quarum fumma , aut 
diífcrcntia nota íit, in data ratione ád inveni- 
re. Primam purtein R. P. Clauius in Scholio ad 
prop.io.libú.ElementortM attulii.Pari iurefe- 
cundam aferré debuit. Et quamvis doftis fath 
obvia Jit\ptacet tamen ipfam hic ita proponer e^ 
demonftrare. 

Ad datam differ/entiam duas re&as inueni- 

re in data ratione* 




Óportcatinvenireduasreáas¿x 3 8cí-Aí> quarum diffe- 
rentia fie be , in ratiónc data vt a b ad be. Ponantur ex b, 
quemlibet ártgulum ferientes, bkjk bg datis áfr be xqua- 
les 3 iunaaque & ducatitr ipfi parallela k x. Et erit bx ad ex, 
bk ad b<r, ideftvt ib ad be, vt oportebat. 

Hoc pofitó propofittmi problema brevius pote* 
rit expediri 

P ANA- 
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a b e x 

ANALYSIS. • • 

Sintigicprop. ax. bx. bx. CX. 

Ergodivid.EP* ak bx« be. CX. 
Ergoíblutum. 

CONSTR. ET DEMONSTR. 

•• • 

Ad datam differentiam be inveniantur bx, Se ex in ratio- 
nc de ad be, 8c proporcionales erunt ab. bx. be. ex > 8c com- 
pon, ax. bx. bx. ex. vtoportebat. 

QViESTIO. 

Tr es números proportionales invenirc , vt 
diíFerentia primi,& fecundi fit i5>diffe- 
rentia vero fecundi,& tertij fit 6. 

if 6 

~a q 1 e x 

r ^ » 

*- * , - V 

" I * * * r 

* f 

Vaíeat sb. rf . 8c be. 6, fitque ax numeras primus : ergo 
fecundus erit bx, difTerant enim 1 5 . vt petitur: ergo tertius 
erit r*, quiata, 8c ar 3 feamdus ,8c tertius diíferunt 6. vt 
oportet.Ergofolum reftat proporcionales faceré ax. ha 
icx . Inffituat ur analy íis, 



-AV\ r , • ANA- 
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ANALYSIS. . • 

Sintigiturprop. ^ ^ ¿ x ^ 

Ergodivid.E.R fa. ' €X \ 

Viitqb^x^bc . . . . qlj 

ErgpvtdifF.itai.adiA:E.P. ^ ¿¿\ be. ex, 
Ergofolutum. p. (5. & ^ 

RESOLVTIO. 

Si 9 diíFerentia ínter números datos 1 5 Se é.dat 6,¡pfe 6 da- 
bit 4 pro tertio numero quxfitorergo fecundus erit 10 cum 
diíFerentia vtriufque fit 6: ergo primus erit 25 cum diíFer- 
re debeant 1 5 primus,&: fecundus. Sunt ¿gi tur 2 5 . 1 o . 4 
tres quxfiti numen, tres prxfcriptas condiciones amplec- 
tentes,vt arithmcticc probatur, 8c geometrice oftenditur. 

NOTA 

Vnum idemque problema tam geometrk 
cum,quam arithmeticum diverfis modis pro- 
poni poteft. v.g. Reóhm, vel numerum inve- 
nir e ax y a quo fi auferantur feorfim recta data 
aby vel numerus datas 15, & recta data ae,vc\ 
íiumems datus 2 i: fint proportionales ipfa 
re&a quíeílta, Se reíiduse , vel ipfe numerus 
quccíkus, & reíidui, hoc eft ax. bx. ex. 

P2 PRO- 



rr6 



ANALISIS GEOME^R. 



PROPO SITIO III. 

Datam re&am ac divifam in b , rurfus fecare 
in x inter a, & ¿, vt íint proportionales 

ax. xc. xb. 



a 




Quoniam igitur in proportionalibus ax. xc. xcxl.prima 
ratio eft additiva, fecunda vero fubtra&iva,perfpicuum eft 
iuxtamítm&ionem,velhancin additivam , vel illamin 
f er 7j fiibiTacüvameíTe convertendam. Sed quoniam termini 
Introd. funtincogniti,b¿recetur acinm , Scerit imx differentia 
partiunKXj&A-^&rumkterbifeceturfcin^, &erit ixp 
}er%. aggregatum parrium xc, & xb. Vnde per diviíionem » vel 
per compofitionem procederé licebit. 



Sint igit.prop. 
Ergo comp.E.P. 
Etdimid.anteced. 
Ergoconvert.E.P. 



ANALYSIS. 

ax. xc. xc. xb. 

ac. xc. 2xp. xb. 

me. xc. xp. xb. 

me. mx. xp. bp. 



Er- 
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Ergo folutum.Quia cum punftum incognitum x in tcrmi- 
nismedijstantumexiftat,vlterius progrcdi non licet. Et 
quoniam nullaextat ratio,vndeinrerre:pofsimus,qiianam 
ex incognitis mx y & xp ílt altera maion erit in arbitrio nof- 
tro accipere in conftrti&ione mx iam pro parte maiore 
iam pro minore, & dux exurgent diverfx folutiones , qui- 
bus eadem conuenit demonftratio. 

CONSTR. ET DEMONST. 

Bifecentur ac in m, & be in /», ipfifque mefr bp y feu fc y re- p rfi p % r , 
cipreexinveniatur/w*, &x/»,quarumfummafit/»/>. Di- i n ttod. 
cofa&um. 

Suntenim ex conftr. proportionales me . wx. xp. bp. 8c 
convert. me. xc. xp. xb y Se duplicando antecedentes .te. xe. 
2xp. A^fed2.v/>,ide(l dupla xp aggregatum eft termmo- 
rum xe,8>c xkergo di vid.erunt proportionales áx.xe.xc.xb. 
Quod erat faciendum. 

A L I T E R. 
Poffumus^vt di£him eír,cerdivi(ionem procederé hoc 



ANALYSIS. 

• * * 

Sintigit,prop. 4x. XC. XC. xb. 

Ergodivid.E.P. 2 mx. xc. be. xb. 

Etdimid.anteced. mx . xc. bp. xb. 
Ergo per comp.E.P. mx . me. bp. Xp. 
Ergofolutum. 

* 

CONSTR. Vt antea. 

DE- 
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DEMONSTR. 

Sunr ením ex conft.proportionales mx. me. bp. xt>& per 
per y. divifionem mx.xc.bp. xb, 8c duplicando antecedentes 
Introd. 2 mx.xe.be.xb t {cd 2 mx di flferenria eft termtnorum ax,&c 

xc: ergo comp.erunt proport. ax. xe. xe. xb. Quod faceré 

oportebat. 

ALITER, 




tn a? 



Po(runiusetiampercompofitionem,&: divifíonem fi- 
mul^procedereA problema brevius refolvere.Hoc modo. 

ANALYSIS. 

Sintigiturprop. ax , xc . xc , x ^ 

Ergoconip.&divid.E.P. a c. 2MX. 2Xp be. 

Etdimidiandoomnes mc . mx. Xp. bp. 

Ergo folutiim^ conftruaio vt antea. 

DEMONSTR. 

Sunt enim ex conft. proportionales mc.mx.xp.bp , Se 
duplicando omnes éírtmx. zxp. be-, fed 44 eft fumma , & 

imx 
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2 nix differentia terminorum a x , &: xc , & eodem modo 
2xp, 8c 6r fumma funt, & diíferentia terminomm xcjk xb: 
ergo dividendo>&: coraponendo fimul, erunt proportiona- 
les mx. xc. xc. xb. Qiiod oportuit faceré. 

Si quadratum ex dimidio fumma recíproca- 
rum quajitarnm minas fuerit reñ ángulo fub re- 
ciprocis notis: problema conflrui non poterit , vt 
ammaduertimus tn prop. 1 . Introduclionis. Et 
quamvis h<ec admonitiofufficiat\ptacet tamen id 
ipfum vberioris doílrina gratia y ex ipfa analyji 
demwíflrare* 

determina™. . 

Si rc&angulum fub mc,8cbp maius fuerit 
quadrato dimidiíe mp non crunt proportio- 
nales ax. xc. xc. xb. 

Cum cnim máximum rectangulum «x/>, nempe, quod 
mx &: xf comprehendere pofíiint, aquale í\i\ mpm 5 ideft 
quadrato ex dimidiaw^qiio maius penitur re&angulum 
íiib me, 6c bp; erit propterea re&angnlum fub me, & bp ma- V'tde 
ius rectángulo mxp: ergoratio wc.mx maior erit ratione provfit. 
xf . bp y & convert. ratio me, xc maior ratione xp.xí^Sc dvrfundam 
plicando antecedentes ratio ac. xc. maior raticne 2 xp. xb> Introd. 
&: tándem dividendo, ratio ax.xc. maior ratione xc. xb: 
ergo ax. xc. xb. non erunt proportionales,vt oportebat. 

Inhuncmodumhanclimitationem , qu<efrc- 
quenter oceurrit \poterit analyfta, cum opas fue- 
rit flemón flrare^ér cautus procederé tn determi- 
natione probkmatis quando duas recias recipro- 
cas inquirat, hoc ejl an ipfum impofsibile fit , an 

vvra 
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vero vnam tantum, ve/ duas accipere pofsit fblu- 
tiones, quod /eme/, & iterum monuiffe fiifficiat. 
Nos cmm raro de confiruBionibus, & determina- 
tionibus curabimus. 

A L I T E R. 

Quando vna rano fuerit additiva> altera ve- 
ro Juí)traBiva,ér termini incogniti: faepe facilior^ 
& femper ekgantior erit praditiusmodus refo/ r 
vendí Attamen repetitione alterutrius termini 
vtramque rationem eiufdem natura conftituere 
poffimus, & problema aliter demofirare,vt dixi- 
mus in InftrntTione \ x 

Dividantur ; rTT 

^o/- o, a m x b p c y 

p bifariam. 

ANALYSIS 

Sintigitprop. aX. XC. XC. xk 

Fiat 9 -AmxÍ. cy< 

Ergocomp.E.P. aC. XC. Xj. xb. 

Etdimid.anteced. me. XC. Xp* xb. 

Etconvert. MC. mX. Xp. bp. 
Ergofolutum. 

CONST. ET DEMONST, 
Bifeccatur ac, 8c k in m> ícp> & ipfis me, 8c bf raiprocx 
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invenfantur fyxJU xp¿ quanun/ummafit w^Dico hSb 
Fiat cy ipfi xb cequalis, & cmnt xp, Scpy ¡rquáies. 

Eíl enim ex conftr. wr ad tnx • ve x/.ad í/, &: convert. ^ 
ad *r, vt x/> ad & duplicando antecedentes ac ad *r, vt 
xy ad *¿,idell: ad cy: ergo dividendoerit axad xc , vt a* ad 
-ry, ided ad *kQuod erat faciendam. 

Eoderamodorepetipoterit termmus ¿i, 
vt ratio ax ad ^r,in fubtra¿liv*amxevoGemr. 

QV^STIO. 
Tres números propprtionajes exhibere , vt 
fumma pnmi,&tertij fit 29,fumma vero 
primi, & fecundi íit 3 5. 



* ' *? x b p e 



Valeat quxlibet refta *c 3j 5 , di vilaque in a: fint kxjk-xc 
primus 3 & fecundus. Valeat áliaje&a ab..i 9, & quia ax eft 
primus^rit xh tertius: ergo oportet proportionaLes faceré 
redas íix'. xc. xc. xb, qux<tres qüaefitos números repreíen- 
Tant. Repetaturanalyfis. 



1 - * • 



AN A L Y SIS. 



1 « 

Sint igit.prop. ax. xc. xc. xh 

Ergo comp.E.P. ac. XC. 2Xp. xh 

Etdimid^nteced. me. XC. Xp. xb. 

Ergo«:onvert.E.P, me. mx. xp. bp. 

Ergo lmp+ V } mpm —me: bp. 

Et Imp — V{ mpm í¿ma bp. 

/.i i Q. Erunt 



nss, ANALYS8 5ÉOMÉTU 

.! Erurit valorcses recipfocarunviWÁ:,8c *p > *t TOiiftate? 
prop.i.Introdu£tionis. 

r ..V..,.:— ' • ••• , .r ^'H 

RESOLVTia 

• • . . . ■ 

Datur i— »a^-i J5,vnde me *+*~*ij£n r:r.i¡ 
Et 4¿ »-a^ 20. . t^cr-rr; 

Ergo Pf*-*A-^ 6. vnde bp »-a^ 3 
Ergo mp 1— a^-h 1 4>z, 9 
Et \mf*->h~+ 7-J,cuiusquadr.52^ 

Wtf:m^idefti7liii3eft 52^ 

•,».-■ i,r*ir 

. DifFercnt¡aV.^ '{ 
V.eit i 

Impdí ^ 7Í < 

Ergófumma,8ídiff. /'¿^ 7 
pro mx. &c xp 

Ergo fvnx íit 7 1 crit a x 2 5 , emia cfti 7* 

Stdñmxíít 7. =erk 4¿ 2^<jtiiá^€Íl i;! 

& xb. 4,}. 

Sunt igitur tres quaifiti numen 25. io.4o&etiam 24^ 
io* . 4I. rum tamfei^uant ilH^Kcfci-iptas condiciones ad- 

knplcnt, . . 

a... • • - y+ x ríe \\ . :;r¿í 

.A i* • .va io^rai!.Kr.:ir;:3 

.«A 1 Xf*. .V.W .VAS . . C í.^.ií'j/L.„ i 

jnir.3 ^ O- 
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PROPOSLTIO IV. 

Dataint^ft^m.^^tcuiiiq^ dívifam in ¿,itc- 
rúm áividcre in x inter ¿, & ¿*, vt fint 
proportionales ax, bx. xc. 



Éifeccntiir 



» - . » • • 




.<? .««5 ¿? «-ros? 

. ? Í.J,--,^¡.TÍ 

• • • j i j 

,ííi¡;,;jIv)) ü:>\!Í 



t. » v 



^, ANALYSIS. 
Sintiglr.prop., . . ¿A*. bx, XC, 

Ej: dimid-aiiteccd. í . mx. b$. , pe, (\\'C. <l 
EigofOon^crt.E.E. > ^ # ■* : ;//#\ mb.> pe. > px:^ \ 
Er¿¿fólutum; : ' > -'' " ' - r¿ + iuv* :\-.*-*+t 

' * c- CONST. ET DEMONSTí 

-v.4 itob'i c vr3Y c >.i¿PV.* 5i.|-».l:c.'.*:jir«») ; f>! n U -Íj : 

Bifecentur a b, & be in w, &/>, ipfifquc m¿, ór í^feu/rj ^ x # 
neciproexinveniantur wat, & , quarum diíferentia íit ¡ n trod. 
mp. Dicofa&um. 

Sunc cnim ex conftr. proportionales mx. mb. pc.px > & 
convert. mx. bx. pe. xc, & duplicando antecedentes 2 wat. 
bx. be. xc y fed 2 mx aggregatum eft partium *x, 8r for: ergo <>• 
dbtiicMp erunt proportionales ¿*. bx. xc. Qnod erat Wf** 
facienctum. Q¿ ALJ- 
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ALITE'R. 




~a m I v p x c 

.. .. *' • I 



ANALYSIS: 
Sintigitjprop. ax.. bx~ fofr. XC < 



Etdimid.anteccd. m L bx. pX. XC 
Ergopercomp.E.P.. m b.. mx. pX„ pc~ 
Rrgofolutum.. 

CONSTR. et demonst:, 

Bifécentut ab, & be in, w, &/,ipfifqucw^ 5 Sepe (feu bp) 
resdprocE inyenianíur^Ar.^quarum d/fferentia fit mp. 
Dico fáftum: Agattiriv ¿píi xr aequalis > .&: quoniam:^ 6c 
pe fiint xquafes; etiam rejidiue i>/>, & />x inter fe, & corapp* 
íífe£fce,$C'Vf inter. fe, eruntxquales. Cum igitut fit eX-. 
conffrudione mb ad mx; vt ad/>r:erit perdivif.w^ adijxr,, 
vt px ad >r ,,&rdüplicandb antecedentes ad,¿*r; vt i/>r ad 
xr, ideff ad ¿v,,componendóque *xad bx y \t ve „ ideft. tx* 
^r.-Qupderatfaciendum^ 



Fiativ ^-a^-, *r. 
Ergodivi&E.P. 



bv. 



ab.. bx. vx.. xc, 



í. 
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Tre? números proporcionales inveníre > vt 
prinms, & íecundus difíerant ijylecun- i 
dusveróy&tertiuseompo- e:::.'I 

i: . s nanti4* .. . 



• • • • 



i - 1 ' 

a m 'b px c 



Valcantií. rf, & he 14, & fít *x numeras primus: crgo 
lccunduíerit¿jr,cum difFérant ií^v ideft 15 r ergo tertius 
erit xr , quiaicum: fecundó facit totarn be ,ideft 1 4.. Ergo 
fieridebent-proportioHales ax.bxr.tx.xcr Bifecentur *¿ 

ANAL YSISI. • 



. ta • ;..;.:v.«l ! ' 

Sintigitiirprop^ _ ax. Bx* bx. XJ'> . 1 
Ergpcomp.E.P. xmx. bx. be. xc* 
EtcUmid.ant. mx~ bx. pC XC* 

Etconvert.. mx. mb.< pe, px* 

Ergo \mp-\* $ l mpm^r mb\ pe 

Et — \mp+* {.? mpm+r m k pe 

V ■ : 

Emnt valores numisrorúm^x,&^STt cxpUcatunr eft iw 
propj i.Incrodu£tionis.. 

RE- 

-O A i 
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PROPO SITIO III. 

■ • 

Datam re&am ac divifam in b , rurfus fecare 
in x inter a, & ¿, vt fint proportionales 

ax. xc. xb. 




Quoniam igitur in proportionalibus ax. xc. xc^ci.prima. 
ratio eft additiva, fecunda vero fubtra£tiva,perfpicuum eft 
iuxtamftm&ionem 5 velhancin additivam , vel illam in 
f er 7* fubtra&ivamefle convertendam. Sed quoniam termini 
Introd. funtincogniti, bifecetur acinm , &erit zmx difFerentia 
partium ix, & at,& fimikter bifecetur k inp , &erit 2xp 
jet 8. aggregatum partium xc>S>c xk Vnde per diviíionem » vel 
per compofitionem procederé licebit. 

ANALYSIS. 



ax. xc. xc. xb. 

ac. xc. 2xp. xb. 

me. xc. xp. xb. 

?nc. mx. xp. bp. 



Ergo comp.E.P. 

Etdimid.anteced. 

Ergoconvert.E.P. 



Er- 
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Ergo folurum.Quia cum pun&um incognitum .v in tcrmi- 
nismedijstantumexiílatjvlterius progrcdi non licet. Et 
quoniam nuliaextat ratio,vndeinrerre:pofsimus,quxnam 
ex incognitis mx, Se xp fit altera maion erit in arbitrio nof- 
tro accipere in conftru&ione mx iam pro parte maiore 
iam pro minore, & dux exurgent diverfx folutiones , qui- 
buseadem conuenitdemonftratio. 

CONSTR. ET DEMONST. 

Bifecentur ac in w, &: be in /», ipfifque mefo bp, feu pe, re- prtf. 1 . 
ciprcese inveniatur mx , & xp, quarum íiimma fit mp. Di- i n t Y od. 
cofa&um. 

Suntenim ex conftr. proportionales me . mx. xp. bp. 8c 
con vert. me. xc. xp. xb, & duplicando antecedentes /te. xc. 
2xp. xbjícd 2xp,ideftdüph xp aggregatum eft termino- 
rum xc£c xkergo divid.erunt proportionales dxjcc.xc.xb* 
jQuod erat faciendum. 

ALITER. 

* 

PoíTnmuSjVt difhim eft,per divifionem procederé hoc 
modo. 

ANALYSIS. 

* * 

Sintigit^prop. . ex. XC. XC. xb. 
Ergodivid.E.P. imx. xc. be. xb. 
Etdimid.anteced. mx . xc. bp. xb. 
Ergo per comp.E.P. mx . me. bp. Xp. 
Ergoíblutum. 

CONSTR. Vt antea. 

DE- 
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DEMONSTR. 

Sunrenim exconft.proportionales mx. me. bp. per 
per 7. divifionem mx.xc.bp. xb, 8c duplicando antecedentes 
Jntrod. 2 mx. xc. be. xb-, fed 2 mx diferencia eíl terminorum ax, Se 

xc ergo comp.erunt proport. ax. xc. xc. xb. Quod faceré 

oportebat. 

ALITEU 




PoíTumusetiampercompofitionem J & divifionem fi- 
mul ; procedere 5 &: problema brevius refolvere.Hoc modo. 



ANALYSIS. 

Sintigiturprop. ax . X C. XC. xb. 

Ergocomp.&divid.E.P. a c. zmx. xxp be. 

Etdímidiandoomnes me. mx. xp* bp. 
Ergo folutum 3 & conftru&io vt antea. 

DEMONSTR. 

Süntenim exconft.proportionales mc.mx.xp.bf , & 
duplicando omnes dc zmx. zxp. bc¡ fed 44 eft fumma , 6c 

imx 
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2 rix diíferentia terminorum a x , Se xc , Se eodem modo 
ixp, Se be íumma funt, & differentia terminonim xc fie xk 
ergo dividendo^ coraponendo fimulj erunt proporciona- 
les íx. xc. xc. xb. Quod oportuit faceré. 

Si quadratum ex dhnidio fumma reciproca- 
rum quajitarum minus fuerit reñ ángulo fub re- 
ciprocis notis: problema conftrui non poterit , vt 
ammaduertimus in prop. 1. Introduftionis. Et 
quamvis hac admonitiofufficiat: placet ta?nen id 
ipfum vberioris dottrinx gratia 7 ex ipfa analyji 
demonftrare* 

DETERMINATICX . 

Si rc&angulum fub me , & bp maius fuerit 
quadrato dimidiíe mp non crunt proportio- 
nales ax. xc. xc. xb. 

Cum cnim máximum recrangulum mxp, nempe, quod 
tnx Se xf comprehendere poflunt, a:quale fit{ mpm , ideft 
quadratoex dimidia w/> 3 quo maius penitur re&angulum 
fub me, Se bp: erit propterea rc&angulum fub mc 3 Se bp ma- Vide 
ius rectángulo mxp: ergoratio mc.mx maior erit ratione propftt. 
xp. bp, Se convert. ratio maxc maior ratione xp.xí$Se du- fundan* 
plicando antecedentes ratio ac. xc. maior ratieme ixp. xb, Introd* 
Se tándem diyidendo, ratio ax.xc. maior ratione xc. xb: 
ergo sx. xc. xb. non enint proportionales 3 vt oportebat. 

Inhuncmodumhanclimitationem , queefre- 
quenter occurrit, poterit analyfta, cum ¿pus fue- 
ritidemonflrareié* cautus procederé in determi- 
mtione problematis quando duas recias recipro- 
cas inquiraty hoc eft an ipjiim impofúbile fit , an 

vera 

Digitized by Google 



no ANALYSIS GEOMETR. 

vero vnam tantum, ve/ duas accipere pofsit [o/u- 
tiones, quod femel, & iterum monuiffe fufficiat. 
Nos eriim raro de conflruñionibus^ & determina- 
tionibus curabimus. 

A L I T E R. 

Quando vna ratiofuerit addítiva>a/tera ve- 

rofu¡)trattiva)& termhú incogniti: fape faálior, 

¿rfempcr ekgantior erit pradiftus modas rcfol- 

vendi. Attamen repetitione alterutrius termhú 

vtramque rationem eiufdem natura conjlituere 

poffumuS) & problema aliter demoftrare y vt dixi- 

mus in InftrutTíone \ x 

Dividantur ■ r— — 1 — 

_ « ; . _ o a m x o p c y 

p bifariam. 

ANALYSIS 

Síntigicprop. ax. XC. XC. xk 

Fiatg— a_x¿. cy. 

Ergocomp.E.P. aC. XC. XJf. xb. 

Etdimid.anteced. me. XC. Xp< xb. 

Et convert. me. mX. Xp. bp. 

Ergofolutum. 

CONST. ET DEMONST. 

Bifeccatur ac, bbcinm,ícf,éc ipftí me, 8c bf reci proc* 

xn 
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Jpveníantur tyxfic xp> quarumfumma fit «piDico faüum. 
Fiat cy ipfi xb cequalis, & erunt xp, Scpy xquües. 

Eft enim ex conftr. me ad mx y vt xp ad bp, Se convert. me 
:ad xc y vt xp ad **, & duplicando antecedentes ac ad xr, vt 
xy ad ideft ad cy: ergo dividendoerit ¿xad , vt xc ad 

ideft ad xkQuod erat faciendum. 

Eodem modo repetí poterit térmmus ax, 
vt ratio ax ad xc,in fubixa&ivamxevocetur. 

QV^STIO. 
Tres números propprtionales exhibere , vt 
íumma primi,&tertij fit 29,íiimma vera 
primi, & fecundi íit 3 5. 



Valeat quxlibet re& a *r 3, 5 , di vilaque in x fint kxjkrxc 
primiis 3 & fecundus. Valeat aliare&a ab.i 9, & quia ax eft 
primusjerit xb tertius: ergo oportet proporcionales faceré 
redirás ax'.xc. xc. xb, qux¿res quxíitos números reprcíea- 
tant. Repetatur analyfis. 



ANALYSI S. 

• . ■ 

■ 

Sintigit.prop. ax. xc. xc. xk 

Ergo comp.E.P. ac. xc. zxp. xb. 

Etdimid^nteced. me. XC. Xp. xk 

Ergo^convert.E.E. wc. mx. xp. bp+ 

Ergo \mpic y\mpm—mc\~ 

Et ^ \mp—^\mpm^m(r. 
-O /i i Q. Erunt 
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r Erurit valorases reciptocarum'^^^c xf ¿ vt cbnítaf e2f 
orop.iJntroduaionis. 



;.Introduaionis. 

RESOLVTKX 



í • 1 :i 

* • w 9 



i'/. 



Et ¿& A^h 20. . »«\<^Í~ » í / 

Ergo be >— a.— « 6. vnde £/> »— 3 
Ergo w^^a^,i+J ^ 9 
Et \mf »-A^ 7 JjCiiius qnadr.5 2 

: 'j*&*in¿^idcfti7¿iil3eft 52^ ' r ' J : 

■ ■ •, a i» .*/ i.:: ir \\\ 



1 1 * r i 



Differcntia. ' ' 

V.cft i 

\mf$L l\ 

ErgoTummaj&diff. * ji & } 
pro t».y. 6 .vy 

Ergo fimx ílt 7 í crit ¿.v 2 5 , quia 4» cí¡l^i 7 * . 

SedíTm-íit 7 . erit 4*. 24¿,quia*weft 17* 

Suntigiairtresquatfítinumeri 25. io.4 5 &etiam 24% 
xol . 4Í . nam tam&i^iiantil^^fGripws condiüones ad- 
ímplent, 

.Yf. r L >icf.J:;i¿ 
.Tfc ' .. r .v^/^Jí.f:»f.:ifi; : I 

.ftV ,<\ f . :ix\ .v\s . c I.3.i^.-l.^vvi/í 
.^\:v.\t— v ."«V:.;iV 4-^^ ^ 

imri • J5 PRO- 
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l'ROPOSLTIO IV. 

DatamTS^nr^v^tcuiiiqi^ diviíam in ¿,itc< 
rúm dividere in x inter ¿, & c , vt fint 
proportionáles ^ &r« 



Biíecentur 

• ^ * 



Y* 





Sintigit.prop.', . fix. bx. bx. XC, 

Ergócomp.E.P. ; i? KX . bx. be. . xc. , 

ÉJ dimid-apceced. ¡,. . ., mx. bx. pe. \XC.r; 

Ergí?convcrt.EJ?. mx. mb. pe. px. 

Ergófólutum. > •-'**•• •'■ " - • - ">■■'* . ; • • " ! ' 1 
t A^Í;« »»% ... v;i¿ . •.•.n: f . . .. »• .■ *. i-" > 

t- *VcV. -éONST, ET DEMONST. v ; - ' : Y V 

Bifecentiir & in & j¡s ipfiíque m¿, 6c h^tmféf * Y9 ^ x m 
rceiproexinveniantur wat, &: />at , quarum difFerenria fit /¿j/^/. 
Dico fa&uziL 

Sunt enim ex conftr. proportionáles mx. mb. fe.px , Se 
convert. mx. bx. pe. xc y & duplicando antecedentes 2 mx. 
bx. be. xe-y fed 2 mx aggregatum eft partium *x, &■ far: ergo y 
áb^cMp erunt proportionáles bx. bx. xc. Quod erat ^trod. 
facienefum. Q¿ ALJ- 
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* ■ m • 



ALITEX 



ANALYSIS. 
Sintigitjprop: ^ fos #C 

ErgodividE.P. jfc. ¿y. ^ X C. 

Etdimid.anteccd. m b. bx. pX. XC. 

Ergopercpmp.E.P: mb- mx. pX.. pe* 
Ergofolutum- 

CONSTR. ET DEMONST:. 

Bifécenrur.*¿>.& be m m,&z p, ipíiíque mb. Se pe (feu bp) 
reciproca invenianrur>ttAr:^x,quarurn djfferentia fit mp. 
Dico fá&um: Agatür bv ipfi xc xqualis, 6c quomam:£p i & 
pe fiint xqualesj eriam rcñdux vp 3 & />x ¿iirerie > & compa- 
cte fecy&T'Vf inter. fe, enmtíequales. Cum. igitur. fit 
aonftrudione «6 ad wx; vt pxiápccrit per divif: «i ad bx 3 > 
vt ad>r , Sc diiplicando antecedentes * h aáixy vt ad 
xx , ideff ad ¿ componendbque * * ad bx,yt ve r ideíl bx: 
^*r..Quod erát faciendum- , . / • . 



i . ...» 
. * < . . . 



QVyES-- 



< • 



*■ .i» 
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Tre^numerosproportíonalesinveníre -ytt 
primas, & fecundus diíFerant 1 5;íccun- I 
dus veróy&tertiuscompo- c \! 
l; nant 14. 

— 1 —7 ¡ 

<3i a m b px c 

1 

Valeantií. rf , & he 14, &: fít numeras primus: crgo 
íecunduserití^cum difFéranr^^videft 15 r ergo tertius 
crit xe y quiacum bx fecundo facit totanr h e pideft 1 4. Ergo 
fieri debenr-proporrioHales ax.bxr.hx. xer Bifecentur *b 
m»,&fcinr/>.&repretaturt ... 

ANALYSI?.. 

' * 

SintigitiirfM-op.. >ax. hx* bx. X¿ . 1 

Ergocomp.E.P. zmx. bx. be., xe, 

Et dimid.ant.- mx~ bx. pe. xe. 

Et convertí mx. mb. pe px* 

Ergo l m P*+ V l tnpm^ mb: pe 

Emntvalóres numerorüm^w^&^s vt explicatünr cft ¡ir. 
prop. 1 . Incrodu<aionis.. 



RE- 
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Er 

Ergo ^^^^4^í>v^ >¿ oiov eub. 
Et w¿>~a^ 7 x;eiu^squadr. 

mb in ^ idcíl - 7. eft- 5-2 5 

• Summa ,ioc-¿ . 

03j*ra «ucnrw ^'t^miíft v.i j j« i 5o t ?*i W 3m ¡ r 
g . :y : V. : eít :¡r I,0¿ : 1 

&px. hrgo íi wat ftient i jl erit ¿a; 25 .'quu eft 7 vcl 
üfx fuerit 3 erit 4 x 2 5, q^ia * í eft 2 2 . 

Determinato primó^ui Válet 25, erit fecundos 10 , vt 
<üfterantif ) &tertiiisent4, vtcumfecundo componar. 
H> &J>roportianales,^^^ ' 

yt y) .vA .ws . v 1.3.q^coñs<I 

.Y/. *. A <V .vA .v.ttt .mr.bimiL ?3 



PEO- 
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propositio y. :; ' - u 



' ' i. .'. 



Dttthm reétam ah ira fecare M ir > yt rcílaiigu-f 

tangulo fub diííerentia eorundcm, 

& data ka. 



j 



•vi 



I 


, «^vi i 1 

• ^\ - " ''■ 


r ■ 




\ 

- 





• • 1 



.8I¿7 /CA 



« • • . 



BífeceKur abw a?, & crk i wa? diííerentia fcgnienroruro 
ax. xb, iteque coílditio crit, vt vc&angulum axb rechingu r p rú f-7- 
lo fub $4) & 2 fit aecjuale, velVt íirít prcpombi"! :Acs k¿ Introdr 
ax. xb..7m*. Fiat£.« dupla ipfius k*. * ™ J 

.** .#ÍALXSIS,q.;j r . . • ' , m 

Sintigit.prop. f a . aXm ¿B. 213»*., 

Ergodimid.&4i ffi ^<?.]£.P. : j;ajgftQ¿> f ^. 
Etpercomp; g a ^ gx. xk tnb» 

Ergofclutúl»cirir^i & 1 & t * \ Z , ! bnfc ^kíloi ?ik7 

CONSTR-: ET REMGNSTF¿ j ¡ ^ 1 ^ 

Bkt^4 duplaipfius diviíaque ab bifarkmin m> ipíTs 

I'* 
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p r$ p, i , ga y & am y fea mby reciprocxinveniantur gXy & xh> quat 
lntr$d. rummafit^.Dicp fa(^. T ^ j^ ar - - 



Suntcnimexconftr. proportionalcs ^f. gx.xb .mb , & 
per divif. /t.v. xk mx> dimidiandoque , & duplicando 
k*. «x. xb. 2wx,fed2wx diffctcnúaeit fegmentorum dX , 
8¿ xb: ergo rectangulum /tx^xquale crit re£laiTgu-Io fub 
data/'/r, &: diftcrcntia eorufndem fegmentorum zmx. 
QiioderatfaciendurrL 

ALIT E R. 

Supponarur ¿x fegméntum maius, & ipil arqualis rec- 
ta^;, quo poíito etít ^.diíFerentiaie^meotorum áXyScxb: 
'ergodebenteíTeproportionaks le*, ax.xkbj. 



ANALYSIS. 



Sintigiturprop. $¿ ¿£ ; 

Ergo per comp .E.P. jcb. xy«, \ 

Ergo per comp.E .R 'g¿ 1 g X . xk üh 
Ergofolutum 

CONSTR. *. DEMONSTR. 

¿7. .70 .V:? .qrnc-iscpH 
Ipfis reftis aatis ab, 8c feu reciproca inyernaanir 
gx y & quarum fumma üzgb , ideft aggregatum ipíhis 
ab y & dupj£ fe .Dicofailum .Ponatur xj.ivü ax xqualis. 

Cum igitur fit ex conítr.¿¿ ad¿x, vt xb ad *¿ : crit per 
¡iqí t tss ni repulid \i &r ¿:\íI> t t.*X uüííniüíq'.os ^iífivi- 



Oí, 
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divifionem.f k y ¿deft k* ad irx, vt xb ad a x y ideft ad xy : cr- 
goeritperdivifíonem^ íad/XjVt^ad by. Ergo re&an- 
gulum ^^ncqualeeritre<^ngulofubdata/'^6c diffcren r 
liapartium by. Quoderat faciendum. 

NOTA. 

Hace refolutio coincidit cum precedente, 
propterea quod re&angulum ínhgk & ab x- 
quale fit re&angulo fubjw, & mb. 

SCHOLION. 

Sane cum refta ab dividenda proponitur 
in x y vt re&angulum fub partibus aequale fit 
reftangulo fub differentia earumdem, & data 
/imilla expriraitur ratio,vnde inferre liceat, 
an ax fit fegmentum maius, an minus. Vnde 
perinde erit ipfum fupponere minus. 



k a x g m b 
ANALYSIS. 

Sintigit.prop. ka. ax. xb. .2*7//. 

Fia* ¿g ¿*k¿* 2 ka. ag. 
Ergodupl.&dim.S.F ag. ax. xb. xm. 
Etcoftvert. ag. xg. xb. mb. 
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At quamvis in priore analyíi re&a gb aggregatum erat 
duplx/^&fimplicis^in hac autem poíteriore eft ea- 
rumdem dif&rentia: non ideo infterri debct dúplex reíbr 
íutioifed vna eademque ex vtraque analyfi concipi, quan- 
doquidem á fine vtriufque retrogradiendo,adidem prin- 
cipium legitimé pervcniatur, núninimad términos ka.ax. 
xb. ixm-, íeu 2 wx,nullo alio fado diícrimine ínter illos^ni- 
11, vt 4 x iam maior, iam minor fit, quam x b. 

Hihc mirabilem affinitatsm reciprocarum , ianrdata 
fumma^ iam data differentia quüque contemplan poterit. 

QV^STIO. 

Datiim numerum 24 in duas partes dividerey 
vtrechngulum fub ipíls fa&um sqjuale fit 
fació lub ipíartim partiúm difFerea- 
tia 5 & dato numero 2 1\. 

* 

g k a mx l 

Valéat ab. 2 4. & í'a valéat 2 2 ¡fit fiht partes qúxáix ax; 
fie xb y quarum differentia erit 2 n.xjx ¿b dividatur bifariam 
in m. Ergo conditio eft, Ytfint proportionales U. ax. xb. 
2 mx. Repetatur analyíis. 

ANAL YS1S. 

... , , , 

Sintigímrprop. fa. . ax , tf . %fnx . 

Fiatg4._A_ 2 ta. , ga. 

Ergodnpl^dÍm¿.P. ga. ax. xb. mx. 

Ecpercompof. g¿ gx , x ¿. m ^ 

Ergo 
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Ergo refolutum, &: pro incogn itisgx y 8c xb 9 iuxta explica- 
ticnem reciprocarumprop. x .Introd. 

Habebimus ¡g&-+ ^ í g&g—g a: 
Et 'gb — i.\gbg-ga\mb 



RESOLVTÍO. 



Dantur4¿ 24^ 8c ¿¿._ji^< 22I 
Ergo mb ^ju n.Scgi — 45 
Vnde ^^-A^69,fumma^ 3 &:^ 
£t lgb~A*-< 34*,cuiusquadr. 1190J 

gá in b m, eft ^40 
... Differentiaveft ¿50.}, 
^.eft 25Í 
Igbcfo ni 
íumma 3 8c diff . oo.óc 9. 
Sunt ígitur 6o, 8c 9. valores ¿ncognitarum *at,8c a:¿ . 

Ergo fi x¿> valeat 9, ¿* valebit 1 5 , ^mimems datas 24 
divifus erit ¿n 1 5 , & 9, quorum differentia 6 multiplicara 
per numemm datura 2 2[cxhibebit 135, qui numerus x- 
qualis eft fado fub partibus 1 5 y 8c 9, vt oportebat. 

ALITER, 

Idem profefto obtinebitur fi pofterior analyfis inftituta, 
fuifletjin qua gb differentia erat datarum A % & ¿g. 

Erant enim prop. ag. xb. mb. 
Vnde Í£¿4- ^4£¿g4- ag'.mb. 

Et ^\gbg^ag:mb. 

Valores erunt incogmtarum xg, 8c * k 

... > »~ 
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Dantur ab *-a_ 24,8c ka n-JUh 22 \ 
Ergo w¿ ^a^-, 1 2,& ag h-A-m 45 
Vnde g¿ h-a-h 2 1 . dHF. inter 
Et Igb »— a— < i o * eius quadr. 1 1 o*. 

agmmb 540 
Summa 6yo^ 
V.cft 25I 

Sumniai&ditf. 3 6. & 1 r. pro 
incognitisx^, & ergo fi xfcvaleat 1? , valebic 9. & 
numerus 24 divifus.erit in 9, 8r 15 . vt antea. 



PRO- 



■ * 



i * 
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PROPOSITIO VL 

Datam re&aw ad fe&am in 8c c vtcumqüe, v f ' 
iterum fecare in x inter b,8c <r,vt re&angúlum f f "f n 
axb cequale íit dxc reétangulo.Hoc eír vt 

íint proportionales ax. xc.xd. bx. frop.64 

tom.x. 



a bx c d 



ANALYSIS. 



Sintigit.prop ax. XC. xdl bx. 

Ergocomp.E.P: a c. XC. bd. bx. 



Ergo folutum, cumpatcát fcdividendamefíe in xin data 
radones zábd. 



CONST. ET DEMONST 



Dividatur^ia^LnratioiiedíLUvtrad bd , vt íl nt pro- 
porcionales ¿r. xc. radie di v ¿d.eftiiir «íam propor- 
cionales**: xr. xd. bx. Quod e*at &pcfldmn. 

Datum numerum 8. ita in duas partes divi- 
dere,vt reftangulum fub vna parte, & aggre-* 
gato ipíius partís, & numeri dati 12 cequale íit 
re&angulo fub altera parte,& aggregato 
, eiufdem partis,& numeri dati 4. 

Va- 
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n a 8 

ji bx c d 

x Talcaiitfc 8.^4.1 2:af«Í4.8dliit partes quasfítasix, 6c 
*c. Ergo coaditio eft, vt reftangulum axb, re&angulo dxc 
fitrequalc. 

. 

«..• l ;• ANALYS1S. . . 

* *■ 

Sintigit ax l _, A ^ 

ErgoE.F* ^ ^ x ¿¿ 

Etcomp. ^ /W# ¿¿ ^ 

Ergo.foltitum,cuni pateat numerum datum hf í ideft 8. di- 
vidcadum eflc in ratione data ac idbd. 

RESOLVTIO. 

Sí 3 2 (aggregatum W)dat 8. (be) 12 (W) dabit 
3 ( pro bx) vd fi 3 2 dat '8, ¿r 20 dabit 5 . pro 

Suntigiturpartesquxfitxg&5.naniíiipíi 3. addatur 
l2componeturi5 ) &:reaánguluinfub3,& 15. erit 45. 
$c fi ipfi 5 addatur 4, confti tuctur 9, & re&angulum fub 5 , 
& 9 erit etiam 45, vt oportebat. 

SCHOLIOK 

Uaceadm qu.tfftioin his tertninis propom pote- 

fm ....... . • . ..... I 

- .' 

Qua- 
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£ IB El I ' ; Ay ¡ 



Quatuor numeras proporcionales exhibere, 
vt fumma primi, & íecundi íit 20 , fecundus 
. &tertiusdifFerant4,&fummatertij, 
& quarti componat 12. 



& b X c " d 



> 4 



E^onaturqiueiibet refta ac 3 qux valere intcll/gattir 
20, diviíaque iirx fot 4*, Bc xc, primus, & fecundus° Po- 
natur aliará, aune valeat ^ ergo xd erit tertius. Ponatur 
alia RqiLE valeat 1 2 : ergo quartus erit bx, &c íblum reftat 
proporcionales faceré ax. xc. xd. bx. Repetatur analyíis,- 

ANALYSIS.- ¡ . 

l 

Sintigit.prop. xc ^ x ¿ 

Ergo comp.E.P: Mm x ¿ y¿ 

• « • • # * 1 * , 0 

Ergo folutum. Nam cum U valeat 1 2>8c cd íit 4, erit fe. 8* 
qui dividendos erit in rationc^ád W,idcft 20 ad 12 , 8c 
venient y . & 3 . pro xr , éc bx, ideft pro fecundo , 6c quarto, 
vnde pnmus erit 1 5 , & tertius 9.8c omnes quatuor 15 . 5, o> 
3, qiu afsignatas conditiones fortiuntur. 

» •• . • « • .i 



! « * 1 



< 



* «• • • . \ 



''I » • • • r • . • .:»• 



»' « V l ''. i. 



PRO. 
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PROPOSITIO VIL 

• 1 



* • t 



Datam reftam ka fecare, vt re&angulum fub 
tota,& fegmento minore sequale fit re&angu- 
lafub maiore fegmento, & diíferentia 

vtriufque. 



a m 



x b 



Sit data *fc dividenda in vt petitur 3 bifecetur in &: 
r ^7' erit iwx diíferentia fegmentorum & #4 > vnde condi- 
lntrod. ^ Q ent ^ yt refranguium f u ^ ^ 5 & x ¿ xquale fit re&angulo 

fub 4at,& 2 /wx>velvtfint proporcionales 4&. 2/m.y. *x,x¿. 

A N A L Y S I S. 

■ ***>* " 

Síntigit.prop. a b. imx. ax. xb. 

Etdimid.primos am. tnx. ax. xb. 

Ergo per comp.E.P. am. &X. ax* ab. 
Ergo folutum. . * 

CONSTR. ET DEMONSTR. 

Bifecetur 4¿inw>& ínter am , media inveniatur 

ax. Dico fa£him. 

Suntenim ex conftr. proporcionales *m.fx.*x.ab, St 

per divií. am.mx.ax. xh ,& duplicando primos ab.imx. 

ax. xb: ergo reftangulum fub tota *b> & fegmento minore 

x¿ xquale erit rectángulo fub fegmento maiorc ax , & dif- 

fcrcntá vtriufque 2 wx. Quod erat faciendum. 
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ALITEU 

Efto data ab dividenda,8cc.Bifccetur in *» , Se fuppona- 
turxÁipüaxxquúis, quo poíito erit ¿* dúferentia feg- 

mentorum ax, 8c ideñ & xb. 

....... i • 1 » j 

# m x b % 

4 » — * * * . . _ ... 

ANALYSIS. 

Sintigit.prop. n b. bz. ax. xk 

Ergopcrcomp.E.P. a b. az. ax. ab. 

Etdimid.primos ¿m. a$. ax. ab. 
Ergo folutum. 

CONSTR. 8c DEMONSTR. 

... • — # • 

* 

Secetur ab bifariam in 8c ¿nter 4«, 8c ¿¿ media mvc- 
niatur ax. Dico fa&um.Ponatur *x ipfi ax aequalis. 

Quofliamigiturexconftr. funt proporcionales ¿w. ax. 
ax^ ab. Se duplicando primos ab. az. ax. ab , 8c per divtí'. 

bz>. ax. xb: erit re&angulum fub tota á , 8c Tegmento 
minore xb aequale re&angulo fub fegmento maiore ax , 8c 
íüfferentia vtriufque bz. Qjjod erat fociendum. 




s PRO- 



Digitized by Google 



ANALYSEJ íGEOMETR; 

PROPOSITIO VIII. 

VtdeCA . . 

rolüRe- 

ndidinü Latus reperire, á quo ablatis duobus datis la- 
de re(*L teribus, refidua conftitutam inter fe ha- 
& cm P- — beant ratioaem. 

45 2 * 7 

a b c x m p q 

Sint latera data ac y ratio data arfad ík Utus 
quxíituo) ax: ergo refidua erunr 

* ■ 

ANALYSIS. 

Sint ígitprop. Bx. ex. wq. mp~ 

Ergodivid:EJP: ' he. cx~ pq. mp. 

Ergoíolutum. 

CONST. ET DEMOJtfST. 
Fiant propctíiqnales . wf>. be. ex. Pico ¿A- £Ífé latus* 
qua!fitum^uiax:Qmp.erit v* ad wfa mh ^} Q¿P¿ 
faceré opaDtehat. 

NO T A. 
Brcvitts quidem res expedirí potefí. 
Nam poíito qucefito tanquam conceíTo , hoc 
cft-vt fiant proportionales Ar.ar.wf .mp. refo- 
lutio patet, cum manifeílum ík ad datam díf- 
ferentiam ¿¿\re£tas efle inveniendas bx. ex. in 
ratione $$t&tnq. adfraft Quod per fcholion 
prop.2. huius facile dbtifiemr. 

: rao- 



Di 
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PROPOSITIO IX. 



Sefta linca rc£ta in duas partes vtcumquc, al- v; ¿< R - 
terutram carum ita rurfus partir i in duas 

partes, vt omnes tres partes fint pro- 4 

portionales. 



Eílo data ac vteumque 
divifa ¿n b, 3c fit be di viden- 
cia in XyVt fint proporcionar- 
les^. 




prop.iy 



trop.77 



ANALYSIS. 



Sint igit.prop. 
Ergo per comp.E.P. 
Ergofolutuni, 



ab. bx. bx. xc. 
ah. ax. bx. be. 



CONSTR. ET DEMONSTR. 

Ipfis ih) & h reciprocx inveniantur n x , & bx > quarum 
dirrerentia iit ipfa ^hoc cít fiant proporcionales a b.ax.tx. p ™}>- * - 1 
¿f,&perdivif£rit4¿ad bx, vt bx ad xc. Qviod faceré InUti* 
oportebat. 



S2 



SCHO^ 
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SCHOLION. 




Eodcm modo íí reíta ab eflet dividenda,vt 
íínt proportionales ax.xb.xb.bc~ 

■ ■ 

ANALYSIS. 

Sintigítiirprop. ax. xb. xb. be. 
Ergocomp.E.P. a b. xb. xc. be. . 

Ergo-folutiimi&patetconíífuaio^ demonftratio 3 & 
etiamobviumeft , quod fi ¿¿minor fueritin hoc caíir, 
quara be proportionem elfe minoris inxqualitatis, maioris 
vero fi maior fuerit, quanrdupla> 6c omnino sequalitatis fi 
dupla fiierit. 

1 • • • • • • " * 

• • ■ • > _ «.-.,.. 
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PROPOSITIO X; 

Datam reaam dividere, vt alia data fit medía 
inter fegmcntum maius, & difíerentiam md ¡# 

vtriufque.. mwim. 

g . tom. 2. 

a 7~J~z t nh -" 

Efto dividenda data ab in &: íupponattir xz fégrnen- 
to maiori ax aequalis, quare bz diíFerentia crit fegmenro- 
rum ax, & xb. fitquc data£, quae inter ax>& bz debeat eííe 
media. 

ANALYSK, 

Sint igiturprop. g. g. ¿z;. 

Ergoduplicprimos E.P. az. 2g. g. bz, 
Ergo fokitunu 

CONSTR. & DEMONSTR. 

' 1 * 

At datam & ipfíus duplam (2*) reciprocan invenían^ 
tur az y & fo^quarum düFerentia fit abjk bifecetur az in x\ 

Den. •' * ..■-«.' 

ico factura.. , . . ,.j 

Cum enim ex conftr. fint proportionales az. 2g.g. bzi 

error dimidiando primos^tiarn proportionales ax.g. g.bz* 

Quod faciendum erar. 

M ..... ".V • v\. - ...» 1 

PRO- 
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FROPOSITIO XI 



0at tm bañaka ah extrema! > 1 ac mediar r atic? 

ne fecure in 




ANALYSIS. 



i 1 ' ' 



V », t 



Sint igitprop. ab. ax. ax. xb. 

Fiat p¿ H- a^,.4¿. ^ 

Ergopercomp.E.P. ^ ^ 

Ergofolutum 

CONSTR. & DEMONST. 

i ^* at ?•* *P** 4 ^ xc l ua ^> & ci^em reciprocan invéntantur 
íJtvAÁ quanim difFerentia fit fi , ídeftipía*¿. Dico 

• Ctmerórrrerconftr.fit/^ ací ¿i: eritper 

divify^ideít^ad^vt 4xad*£. Quod faceré opórte- 

SCHOLION. 



Ecce propofitioncm celebrem> qua apudEucli- 

<¡em y 



.p 1 ? 
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detn ; & años muiros per comparationem plano- 
ruminvolutadempnfiratur 1 per proporcionales 
tantum expeditam. 

Eadem facilítate invtmetur tota^dato alter* 
fcgmentorum 

» 

Dato Tegmento maiore. 

Eftodata ¿Kegmenmmmaius,fitque invenienda tota 
mx divifa in b extrema, ac media raticne. 



— 



. * % ■ • 



b x 



ANALISIS. 

■ 

SSnt ígít. prop. ax. ab. ab. bx, 

Eccc in Hmine ipfo analyfecs problema refolutnm.Nam 
fi datar ¿¿ inveniantur reciproca: 8c bx 9 quarum difTe- 
rentia ílt ipfa / b: erit vt tota a x ad fegmentum maius 4^,ita 
ídem ad fegmentum minus xb, vt oportebat. 

Dato Tegmento minore. 

Sit tándem data sb fegmentum minus, & ílt invenienda 
Cota íx divifa in ¿extrema, ac mcdiiuaüone. 



*• . - -i 



"tr 
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' a T) c x 
ANALY SIS. * 



ÍSimigit.prop/ ax. bx. bx. ab. 

Fiat be ab. fa. - V 

Ergo divid.E.P. a b. bx. CXs h. 

Ergo folutum. Nam fi ipíi j¿ inveniantiir reciproca bx¿> & 
fAríquarumdifFerentiafit^ideftipfa.i^ , hoc eíiíifiajtt 
proporcionales r x. be: eric compon. 4*.ad bx , vt £x 
ad he, ideft ad vt oportebat. 

Semper elegantiusper proportionales , quam 
per comparatione?n planorum folvitur , cumfieri 
pote/t, quoduis problema. P iacett amen propofi- 
t amper lib.i.el.enodare , licet nonfit i4 ipfum 




ANAL YSIS. 

Sit axa , a^— < ¿jf^AT 

Ergoadditi** erit ¿7.v# _ A_ H-Afc* 

Ideft per 2. 2. el. aba 

HErgofolutum. £ON- 
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CONSTR. ET DEMONSTR. 



jat pa ipft ab sequalis, $c inveniatur ax, cuiiis q wadra- t e r >j 
t cumreaangvilo/ifXjfit xqjualc qiudrato ak Dico lntroAm 



Fi 
tiim 
fa&um. 

Cum cnim quadraaira ax cum reíbingulo pa x > ideft 
¿¿.v xquale fit quadrato 'ah>fi ve reftaugulis ¿¿ x , &: abx: 
erit íiibtra&o reftangiilo bax , quadratüm ax xquale rec* 
tangulo abx. Quod íaciendum erat. 

PROPOSITIO XII, 

Ad duas re#as datas, aliam in proportione cl+ 
harmónica invenire. *'* * d 

SIT INVENIENDA MEDIA. r*** 



Ad datas /r. 4Í fit invcniert- 
da media *x íh proportione harmónica. 

*/ Proportio harmónica conftituitur > cumtrium 
tmnmrumitafehabetprimusadterüum , ^ : ! & 
diferentiaprimi, &fecíindiaddifferentiamfe- ■ •- ■* 

Sunt igiturtermini. 0?. 
Efdífiercñtix. ~ ; far. 

ErgoconditiojVtfintprop. tff. W«< 

« 

ANA* 
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ANALYSIS. • 
Sínt igít. prop. ac. ab. xc. bx.- 

Ergofoluturn,cum patear be dividendameíTe in x m ra- 
cione ac ab. 

' CQNST. ET DEMONST.. 
[ Dividatur¿finxinratione4rad¿r,vtfiHtpropomona- 
íes ac. ab. xc. bx. Dico ac. ax. abeffc in proporcione harmó- 
nica, quia extremi funt,vt differentix. 

SIT INVENIENDA MAIOÍL 



£1 



AcTdátas^. /itritiaveniendamaior ax in proporcione 
— ' "Barmonica.. : , TI 

Suntigit.termini ac. ab.. 

Et diñe ve n tur be. 

a&gaconditiovtfintprop. ax~ ab... . t fXi ?bc. 




.nrjnanifcftumfit 

£¡f v ... 

■ mus - 1 SIT INVENIENDA MINOR. 5 

;v • * X.- b e : 

.TU .Y¿ -r -;-jV;.;ML.:' 

Addatas ¿r;*¿ fitinyenienda minor 4x in proporciono 

T Eruot 
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ver 



Erünt tertiííni. f ." ] . ' ■ f T0cl S >^ ¿Af. 
Et differentise. .vi. 
Ergoccnditiovtfintprop. nc, ¿0X* be. xK 

: r ; . ..... • • &• 

* .... . * . .• f '' . 

Ergo folutum.Patetenim re&arn d dívidcndamefle in x 
in ratione ac. he* vt fwic proporcionales ir. ax. he. xb. Ita^uc 
extremi erunt vt difFerentke. 

» • 

SCHOLION. 

»— atoa . . - ~ • 



■ . • • - 



Tres funt precipua proporciones, Jeu medietá* 
fes, de quibus fitmentio üpttd Áutbores, videlicet 
Aríthmetica-, geométrica) & harmónica , quibus 
añas addiderunt Antiqui, alias Recen tiom, w- 
nesviderelicetinlib.^Collettionum Pappi Ale- 
xandrinu Cumautemdiverjitas wiatur ex di~ 
verjis modis comparandi terminos,& diferentias 
inter fe: mtalyfis noftra quamcumque medieta- 
tem eadem facilítate , qua harmonicam expedí- 
vky expediré poterit. 



< « 



■ < 



. ! 
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ANALYSIS GEOMÉTR. 

PROPOSITIO XIIL 

Datam reftam ita fecarc, vt íegmenta, & alia 
reóta data propoftionem harmoni- 
cam conítituant.. 

Dato fegmeato maiore.. 
a mxq^b c 



Sít primo datum fegmentum maius Se fit data 4 ¿ di*. 
Videncia in x> vt ax. xb fint in proportionc harmónica. 
Bifecetur *¿ in w,& erit zmx differentia fegmentorum ax % , 
& x¿;per prop7.Introduftionis. 

Erantigiturtermini ^ Ojt. ' . xK \ i. 

EtdifFerentiar. a^. 2 í*tt 

Qonditio.vtfintprop. tfip. #0. 



ANALYSIS. 



Sintigit.prop. ^ ^ 2 . ;wr< 
Fiat „a„ 2<^.. fe. 

Ergodupl.&diniid.E.P. fe ^ wr# 

Etpercompo£ fe w< ^ 

Ergo Iblutum. * 

CONSTR. & DEMONST; 

. Fiat te dupbdatas «^¡fettaque *biam, ipfis , Strmf 

' .'-'■* ¿i reci- 

■ *■ 
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reciproca invcniantur xe> & xq, quamm differentia íic qc. 
Dicofa&urn. 

Sunt cnim ex conft. proporcionales be. xe. xq. nq. U per 
divif. be. xb. xa. mx y & dimidiando^Sc duplicando aq. 
xq. 2mx. videücet extremi r vt differentia:: ergo mx. xh. 
cr ant ín harmónica proportione.Quod erat faeiendum. 

• • • • . 

Dato fegmenta minore. 



5 a mxp b 

Eflfo data pb fegmentum mi nus, & fít data ab di videnda 
in x , y t a x. xb. pb lint in proportionc harmónica. Bifecetur 
*binm, &cútzmx difrerentia fegmentorum tx, & xk, 
prcp^.Litrodu&ionis. * 

Erunttcrmim; ax _ x fr ^ . , 

EtdifFerentiae, 2 W. xp. 

Etconditiovtfiatpop. ax. plr. zmx. xp~ 

AfcTALYSIS 

Sintigit.prop. ax . x » 

Fiat ¿<« —a— 2pb.. g a 

Ergoduplic&dimid.S.P. ax . ga: t»X. Xp. 

Etcom P- gx. ga; mp. xp.. 

Ergo íblutum>& manifeíta conftru&io,8c dcmonílratioi. 
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• - • . r 

Data media, 

a i m fx b 

Sit tándem data** dividcnda in x 3 & íit data gtf media. 
Eiat *g eidcm g£ se<juaüs. 

Eruntrermini 0X. qk xK 

feu 

EtdifTerentíx. g*- ' 

EtconditiojVtfintprop. ax. xb. gx. tiX. 

ANALYSIS. 

Sintigit.prop. ' ¿r^ q& ;;. : 

Etdivid. 2,wix* xb. gq. qx. ., . I 

Etdimid.anteced. wat. ^AT. 

Ergopercomp.E.R JO*, tf/y. 

Ergo íbiutum, &- in ípfa aiialyfí ordo patct conftmítfonig, 
&dfi^f/atl33tionÍs,cuín faris perfpicuum íít cfaplam 
efleipíius^proprerea^quod ^bifcftáfein-w (vtwx 
<*ifferenuaf¡tpam^ lit vg&qb ae- 

qualis, 

.4".. f" • , -* 

MI *— 

■&:'■>.;. , -: f '- 1 -'- Un ..•»,• 



L.l'l 



PRO- 
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PROPOSITIO XIV. 



Datam reStmiac diviíam in b , rurfus fecarc 
iüx inter b> & c , i ta vt ax ad duplam 
¿# íit vt i pfa bx ad - 



a p b q x c % 

Quoniam igitur fieri debent proportionales ax. ibx.lx. 
xr. fíat dupla ¿pfius^i&^teitia pars4¿¿ Se tertia 
pars fe. ad quod nos vrget analy fis. 

ANALYSIS. 

Síntígitiirprop-; . . ax ^ 2 ¿ x hx. XCÍ ; 
Hoccft \ 



Ergopeicompof.E.P; ax . as , 

Et tripartiendo confeq.. ax „ p x% ¡,x. bq. 

Etdivid. - \ a j, t . p x .. q Xv 

Ergofoiutum r 

CONSTR. & ÜEMONSTR.. 



Fiat />¿ tertia pars rcftac al', 3c bq tertia parsre£farfc,ip^ 
fifque :af s Se. bc¡ reciproca: inveniantur.jwtf, 8t qx y quamm* 
diíFerenria fit ipfa/f . Dico fa&um; Ponatur xz dupla ip^ 
fius bxy & erit fx triens totius az,. 

Cum en:mcxc?n(l.rintproportionafe^.^.^.fí,& 
com¿>í .. fix. :x.bx.b<¡ 3 6c triplicando confequentcs áx¿- 



uigmze 



d by Google 




SCHOLION. 



a p b q x c z 



Eodem modo procederé licet fi retta ac di- 
vifa in iterum dividenda íit in x ínter ¿>& r, 
vt fint proportionales ax. 3 Ax\ Av. 2#¿v 



8int^ír.prop; »r. 2 *r. ! 

Etcümídxonfeq. ^ # «¿^ ^ #¿ 

Ergo per compof. E.P. ax. az. bx. be. ; 
Etpartxonfcq.pcni, ax. px. bx. bq. ' ' 
Etdivid. ^ qx. bq, 

Ergo folutuja. Ñeque vllaineft dificultas, vt íntelligatur 
2Í^#.xqualemeíFe ¿píi dx> cum2jk íit íequaüsks, 6c 
h-a^ 4¿,vnde i\fbjk 2*¿x , ideft 2jf x xqualis ¿erit 
¿otÍ4*.EtficdeaIijs. 

- 



Fiat/>¿ — A_í 




ANALYSIS. 




PRO- 
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PROPOSITIO XV. 

• ■ > 

Duas re&as invenire ín ratione data tam di-» 
re&a,quam reciproca. 

c d 

a x y f g 

4 Sint invcníendíe duae reftac ay, Se a x in ratione directa 
t ad i, &: in ratione reciproca/', tkg. 

CONDITIONES. 

Vt íint píoport. ay. ax. c. d. 
Vtfintprop. ay. f. g. ax. . 

Quis crgo non videt rationcm dire&am c ad 
*/in aliam cequalem convertendam efle, cuius 
alter terminorum fit vel £ velg; velratiímem 
reciprocam/, & g in aliam xqualem revo- 
candam, cuius alter terminorum fit vel c , vel 
d, vt ratio communis ftatuatur , & ex xquo 
arguere liceat? 

ANALYSIS. . 

Sint igitur prop. a y. ax. c. d. 

Fiant prop. c J.g.£ p. 

Sint etiam prop. ay. f. g. ax. 

Ergoexxqual.E.P. f ax. ax. p- 

v tft 

1.* - - 
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Eftením in vtraque proporcione communis ratio ay ad 
g y cum in prima non iam termini r 3 &~ d y fed¿, &/> ad com- 
paratlonem áíTumantur. Ergo refolutum eít' problema ex 
íbla redu&ione terminorum ad argumentum ex xqualifa- 
. te, hoc eft vt ¿n vtraque propórtione dúo aequales termiñi 
exiítant ira difpofitJ>vt ínter reliquos fíerit pofsit compa- 
rado. In ipfa ¿gitur analy fi patet conftru£tio,& demonftra- 
tio. 

CONSTR. & DEMONSTR. 

r Fiatvtfad¿itagad/> 3 otinter/ ) , &'/> media inveniarur» 
ax, vt autem ¿/ad c ita fiat a x ad ay. Dico redas ay , & t x> 
qux conftru£bc funt in ratione c ad d reciprocas eíTe ipñs 

Cum enim ex conftriít/ad ax y Yt ¿x ad/>, & 4/ ad 4.v, 
vt c ad ¿3 ideft vtg ad p: erir ex xqualitate ay ad j > vt / ad 
4.v (communis ratio ¿xadp.)Düasigiturre$:a$. ^ 3 & ax 
exiiibuimus^c. Quod faceré oportebáti.- r ¡ *' ' 5 ' J 

SCHOLION. 

Vt ex aequalítate ratíoni^ commo de argu^ 
mentariiíceaty h#c tria ntrtanda oceurirunt. 
Primum eft fingirías proporciones in fe refot- 
venda& eíre^ficíamreíblutíE non fuerint. Se- 
cundum,ex commoda reduítione alicuius ra- 
tionis,communem rationerii ftatuendam efie, 
íi iam cpnftituta non fit. Tertium eft , vnam 
tantum conditioneiti earüm,quas inventas li- 
nean habere debent,demonftraridam eíTc^nam 
reliquaí pertinént ad couftru&ioncm. 

1 ' , tfinc 
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Hinc manifeftum fit , analyfim alitcr , & 
áliter mm poífe. íf¿ > C 1 C > 51 ' i 

ALITER. . 

» • • * * * 

Sintprop. • #X. C. 

Fiant prop. f, </. & 

Sintetiamprop. ay. f. g. ax* 

ErgoexcequoE.P. h. ay. ay. f> 

Eft enim communis ratio^. *x. 



ALITER. . 

Sintigitprop. ax ' c ' 

Etetiam. / g- ax * 
Fiant prop, r ^ 

ErgoexxquoE. P. , v h **\ 4 
N am communis ratio eft rj&c. 



v f 



. » .. . i 



. . j • • « * 



• » 



Va PRO- 
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i*¿ anAlysis geometr: 
PROPOSITIO XVI. 

Ad datam re&am duas re&as ín proportione 
harmónica invemre, quae tamen inter fe 
habeant rationem datam. 

DATO EXTREMO MAIORK 

Sit primo data /r¿ extremum maiuSj & ratio data/ ad g. 
Et fint quxíitac linese & 4.v. 

Enmt terminL ab. ay. UX. ' \ - '» 

Diffcrentix. A^. 
Conditiovtfintprop. jjr¿. jry. 

Conditiovtfintprop. ay. ax. f. g m 

ANALYSIS. 

Sint igítiirprop. ab. ax. yb. xy* 

F¿atfc—A_¿£, be. 

Ergovti.adi.itaagg.&E.P. ab. ax. ye. ay. 

SedetiamS.P. ay. ax. f. g. 

Ergoexxqual.E.P. g. f. ab. ye. 

C^iacommunis ratio eft*xad 47. Ergo folutum » cum 
fu n&umy íit determinatum. 

CONS^ 
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CONST. ET DEMONST. 

Fiat be ipil ab sequalis, & vt¿ ad fita ab zAye , & ita ax 
ad ay. Dico redas ay> & ax,qux ccnftru£be funt in rationc 
data/ad ^ , efle ad datam ab in proportione harmónica. 

Cum cnim ex conft.íit ab, ideft be ady c , vt 4* ad 4)*: crit 
convert. abadyby vt 4X ad xy, & altern. 4^ ad ax , vt jé ad 
xy: ergo 4¿. 47.4* proportionem harmonicam conílituent, 
cumíintextremi,vt differentix. Duas igitur reftas,6cc. 
Quod erat faciendura. 

DATO EXTREMO MINORE. 

/ 

a b ye z g 

Sit fecundo data A extremum minus,ratio data / ad g 9 
&* quxíitae lineas az 3 8c ay. 

Erunttermini. ' az. ay~ ab. 

DifTerentix. yz. by. 

Conditio, vt fint prop. az. ab. yz. by. 

Conditio, vtíintprop. az. ay. f. g. 

ANALYSIS. , 
Sint igit.prop. az. ab. yz. by. 

Fiat be ab. be. 

Ergovti.adi.itadift az. ab. ay. ye. [ 

Sed etiam S.P. az. ay. f. g. 

ErgoexsquoE.P. /I g+ ab. ye. 

Quia communis ratio eft az ad ay. Ergo íblutuñr , 6c pateí 
conftru&ioj & demonftrario. 

DA- 



158 ANALYSIS GEOMETR. 

DATA AíEDIA. 

/ 

a m x b z g 

Sit tándem data ab media, ratiodata/ad£, 6c recias az> 
& ax íint, de quibus qu xritur. 

Erimttermini. ¿g, ab. ax. 

Diíferentix, ¿2. A?¿. 

Conditiovtfintprop. az. ax. bz. xb. 

Conditiojvtfintprop. az. ax. f. g- 

ANALYSIS. 

Sintigit.prop. #2- 
Bifecetur<¿inw. 

Ergovti.adi.itadiff&E.P. ¿2. zmx ' 

g¡¿ Etdimidiando vltimos. ' ¿3. »/x. 

SedetiamS.P. ' **• /• £■ 

ErgoexzquoE.P. f- g- am - mx ' 

Ergofolutum> 3c patet conftru&io, Se demonftratio. 

• • • • * ■* 

SCHOLION. 

. ' . ' .i 

Simiiiter procedetulmn erit Jit vatio data Jit 
reciproca. 

Sinc 



•* . . i 



Digitized by Google 



LIBER I. 159 

, / 

ha xy b c g. 

■ Sint inveniendae duse re&a: éj 3 Se ax ad datam 4¿,extre- 
mum n-)aius 3 inproportioneharmonicajreciprccce tamen 
datis/¡6r; t 

Eruntterminu ak ay. ax. 

Differenti*. yb. xy. 

Condit.vtfint prop. ak 0X. yb. xy. 
Ccndit.vtíintprop. ay- f. g. (IX . 

ANAL YSIS. 

■ • 

Sintigit.prop. ab. ax. yb. xy 

Fiat be —A— A be. 

Ergovti.adi.itaagg.&E.P. ab. ax. ye. ay. 

SedetiamS.P. ay. f. g. ax. 

Fiantprop. ba.fg.db^ ha. ab. 

ErgoexxquaLE.P. * ye. ay. ay. ha. 

Etcomp. ' ac. ay. hy. ha. 

' ~ • » • 

Ergo íolutum, 8r patet conftru£tio,&: demonftratío. 

Eodem modo fe datum fuer'tt extremum mi- 
ñus, ve/ rnedta,quaomnia,ne exeercifandi volup- 
tatem ftudiofis adtmam r conf vito mdtgefia relin~ 
quo. 



PRO- 



Di 
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Uo ANALYSIS GEOMETR.' 

PROPOSITIO XV IL 

vide Quatuor reftarum continué proportiona- 
iranc {{ üm dato aggregato, tum extremarum, 
Yitum tum mediarum/mgulas exhi- 

domef$. bCrC ' 

Uk$ 9 _ 



v a x by 



Sit data re&a 4¿aggregatum mediarum , & data he ag- 
gregatum extremarum. Oporrer igitur ipfas ab y &bc ita 
fecareinx 3 &7,vtíint continué proporcionales ye. mx. xb. 
by. Hoc eft, vríint prop.ye. ax. xb.Sc etiam ¿x. xb. ¿j.Sup- 
ponatur v a ipüyc arqualis,vnde vy toti ac ocqualis ent. 

ANALYSIS. 

Sintigitprop. ye. ax. ax. xb. 

Ideft . va. 

Érgocomp.E.P. «*• ax. ab. xb 

Sinteriamprop. ax - by. 

Ergopercomp.E.P. ax - a \- x \ *> 

Exsquoig.E.P. vx - ak ab - V- 

■ 

Ergo folutum, cum aggregatum extremarum vx. Se xy.üt 
toti ac sequale. 

CONSTR. & DEMONSTR. 

Invcnian|ur ipíi *b recíproca re£tx b> & i , quarum ag- 

gre- 
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gregatu m fit tota *c> Se di vidatur ab in x ín ratíonc h ad ah^ 
ponaaturque xv^c xy ipfis h , & k ;aeqiialcs,vndc xquales 
cmntva^yc. Vico ye. ax, xb.by. continué efle propor- 
cionales. 

Cum enim ex conftr.fit h , ideft vx ad ax, vt a tad x¿, 
eritdivid,v4,ideft^f ad ¿x, vt ad xb.Eft autem ex conf- 
tr. vx ad ab, vt ¿¿ad xy: ergo ex xquo ad xb erit vt *¿ 
ad xyfic i .ad i .vt differentix,hoccft ax ad xí,vt xba&by. 
Igiturcontinuéproportionaleserunt ye. ax.xb.bj. Quod 
faceré oportebat. 

I 

GOROLLARIVM. 

Hinc manifeíhim fit aggregata cíTe pro- 
portionalia, ea, qux ex prima,& fecunda , ex 
fecunda, & tertia,atque ex tertia, & quarta 
conflantur, cum oftenfe fint proportionales 
reftx w. ab. xy. 

QV^STIO. 

Quatuor numerorum continué proportlona- 
liumfummaprimi, & quarti eft i2,fumiM 
vero fecundi,& tertij 8. quxrun- . 
tur fingulL 



X OPE- 
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OPERATIO, 

Bator 12: 
Et ab~A~< í 
Ergo *r _A^20.oranesquatiior 
Et l *c 10. quadn 100. ; , 
4k n^a-í. 8.quadr. 64.. 

v'-eft 6. 
ra. 

Summa 16. pro vx. primo,& íecuricf. 
©iff.: +. proA^tertio^&quarto. 

áé^J U, 8 4. *fc 

fi. 24. dat 8> 8.dabit2|protertio. *5. 

Ergo 5 3 pro fecuni 

Et 103 pro primo.. . . ^ ¡¡ 

Et ijproquarto^ 

Sunt igitur quatiior numen continuéf proportionales 10 f. 
5,3- * f. i]>dequibusquxrebatur. 

A L I A.. 

Summaprimi, & quarti eít 1 o> ííimma fecun- 
dé & tertij 6. qu;eruntur fmguli conti- 
nué proportionales. 



OPE* 
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operaiío; 

d^A^ 6 

JBrgo *c^/i^ 16 

r Et í^^a^, 8 quad. £4 

6 quad. 36 

Piff 28 

V.eft 2 /.f.' 

.SuramaS 4-2V7.propríni.&:J&cunft s 
Diff. 8— 2 7. protcrtio 3 &9«ar^ 
84* 2 V7. 
4 6 

Ergofi 144-2^7. dat ó quid 6? . . 

Velfi 74^ dat 3 <ju¿d6> : 
Elev.per 7— V 7^7— V7 

Velfi 42 dat 21 — 3 v^.quid 6? 

Yelfi 7 d* 21 ^^^ 

E r g° 3+ |V7profecua. 
Et 5-Hi^7proprim- 
ÍU 5— i£V7proquart# 

Sunt ígitur quatuor numcri continué proportionales , do 
quibusquxritur. 

5^^;> 3+^7> 3-7^7, 5-4^ ; : ; 



» — 



Xa EXA-: 
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EXAME N, 



Vel3<-HiiV 7 *n-3^7 21-3/7 35-11/7 
ir— 3 V 7 ,21 + 1*7 _ zi—i^7_ 3 ^7, 

• 735 Z 231/7 44 1 +63V7 ^ +41-.63 Y7 735- 231 / 7 

504, +126/7 504. -*ii6V7,5°4r I26Y 7 -a-" 5°+" I3 ° v 7 

• 

Ergociunreftanguliimfubprírnoj&r tertio aequale fit 
quadratoíecundij&reaangulumfub. fecundo & quarto 
acqualequadrato.tertijrcoatinué proporcionales erunt iu- 
vejiti numerú 

PROPOSITIO XYIIL 

Quatuor re&arumL continué proportiona- 
lium data, diíferentia.tum extremarum, 
tum mediar um,fmgulas inve- 
' J nire.. 



a: b c, x. y . z 



Sit data *c diñerentiá extremarum-. Se data fc dirFercntiaL 
mediarum, fit ax prima, vnde ex erit quarta,fii:¿7 fecunda, 
& cy, cútxctüo^c omnes quatuor ax. bj. cy : cx 9 quas conti: ? 
nuépropbrtionales.oporterfacere. " ' • ' c * v ' ' 1 

Supponatur¿^ipfi^xxqualis, &crit xz, ipfi ab. etiam 
aequaiis.. 

CON- 

- ..... U w £X 
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CONDITIONES. 

Vtíintproport ax. by. by. cy. 
Ytíintprop. ky± cy^ cy. ex. ' 

r 

-« * » * . « **•» * • • » • ' 

ANALYSIS. 
S int ígit.propi /arar: ¿y. ¿y. ¿y. 

Ideft ¿2. 

Etdivid.. , yz. by. be. cy.-* _ 

Sintetiamprop.. ^y. fy. ¡f#. 

Etconv. ¿y. be. cy. xy.—> 

ErgoexsquoKR. Jf¿ fe *J)L 

«". . > í ,':.», - ¿ l. ¿ 

ErgofolutumcumArxfummaextremanimy.c * & xyüt 
ipfi40xqualis.. 



CONSTR. «r DEMONSTR- 

Ipfi reciprocxinvenknmrduxi^^w^^quarum 
fíimma fit ipfa *b> & vt m ad be ¿ta fiar ¿; ad: 7 ponantur- V¡ic 
que^c, & A^ipfis m> Scp guales, vnde xz, & *b > nec non ScM, 
bz i bcáxxqualcsenjnt.Dicoax:by.cj. fx eflfc incontinua/^- 2. 
analogía-. • 1 i*/*/. 

• Gum enim ex conftr.fitiw, ideft y« ad ¿7 * vt £ c ad/j: 
erit corap ; í * , ideft *x ad ¿7 vt ad 7 £ vt oportet. ) 
Rurfus caray x ad '¿y fit vt ¿r ad cy y , Sretianr ex conftru£t. 
ñtyzadbcyVtbc zdxy : eritexaequo by ad cy, vt í¿ ad 
xy (ratio communisj * ad be ) &: 1 .ad 1 . vt differentia^hoc ¡ 
eft ¿y ad ? ry, vt ry ad «r, vt oportet, continué igitur propqr* 1 
tk>nalesemnt4X.¿y.fy.fx.Quoderatfaciendum^ *> 

COr 
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GOROLLARIVM 



Hincpatet differentia¿ eíTe proportiona- 
Ies primae, & fecunda fecundae v & tcrtiaé, at- 
que tertix,& quartae , cum oltejifE ünt pro- 
portionalesjys. be. xy. 

propositjo xix. , 



• • • 



Quatuor re&arum continué proportiona- 
lium dato aggregato tum primas , & fe- 
pundx, tum tertii?, & quarre 
lingulas mvcnire. 

^ a; b y c q 

Sit 4¿aggregammprimx>&: fecunda, &ct>ttertix , & 
quartre , &omne§ quatuor continué proporciona'^ fin t 
. ix.xb.by.yc. V ; ' ^ ^ 

• A-^ ""ANALYSIS. ' ' • 

áJintigit.prop. XIX. xb. xb. by, 

Et comp. • ■ . ab. xb. xy. by.-~ 

Sintetiamprop." ? ' xb. by. by. ye. 
Etpercomp. xb. xy. by. { be— 

ErgocxíequoE.P. ab. xy. xy. be. 
Rcgofijnter4¿,Sc¿c inedia inveniatur eq , ipfi *quate , 
erit .vv. ■'■ ' { t 

«/* ****** i • * • * - ■ •»■.»*• - * - * ■ ■ 9 

-új " Erant . 
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Erantaütemprop, xb. xy. fy.. ícv 

Ideft. C% ¿ ' * 

Ergoagg.vti.adi. xy. hq. by. be» 

Ideft. cq. 
Ergofblutum. 

CONSTR. ET DEMONSTR.. 

Inter ab> Sebe media inveniaturr^ & vt cq ad Lj ita fíat 
fy ad be ,ponaturque xy ípfi cq cequaiis. Dico áx. xb. by.ye. 
effe in continua analogía. , 

Cum enim ex conft&fit of, ideft xy ad , vt £7 ad £r: 
erit xb ad f ¿7, ideft ad xy,vt by ad-¿¿(Tioc eft diff. vt 1 .ad I .} 
& per divif.*¿ ad by> vt by adye. vt oportet. 

Rurfus cum xb ad xy iit vt by ad , & ex conftr. íit *¿ 
ad xy,vt *y ad ¿r.erit ex aequo ak ad xb*v% xy ad ¿)r. ( com* 
munis ratio xy. be.) & divid. ax ad xb , vt x¿ ad ty,vt opoxr- 
tet. Quatuor igtur^cc Quoá faciendum erat. 

corollarivm: 

Patcr aggregata efle proportibnalia illa 
qiKE ex prima;& fecunda, ex fecunda , & ter- 
tia, atque ex tertia , & quarta conficiuntur, 
ciimoítenfae íiht proporcionales ab. xy. be. 
Quod etiám in: antecedentibus manifeíhmr 
íuit. 

Eodem modoproceditur datisdiferentijs.. 1 

~ PRO* 

■ « 
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PRÓPOSITIO XX. ~ 

• * - .. . «. 

Datas re&as ab*> & he fecare Ih x, vt ay ad 
xcütwtfzágjZtQxxQxhzdj/fVt/j ¿ 

ad L 

i . i • .* :v ' ; vi 

2 ~x~~b y 6 q ■ 
h k 

CONDITIÓNES. 

• Vt ftnt prop. ay. xc. f. g. 
' Vtíintprop. xb. ye. h. L '/ " 

ANALYSIS. 

Sint ¡gitprop. . ay. pCQ. fr JT-"-".. 

Eteriam. xb. ye. h. , k 

Siveíifiat ^ ^ 

Ergoagg.vti.adi. *fc * y " 

Vclfifut í ¡,» > 

ErgoexarquoE.P. ay. yq. /• *■ 

Ergofolutum. ,^„ T o-^ 
CONST. ET DEMONST. 

Fiat vt h ad * ita be ad c?, & itag ad /, dividatur *ffin .y 
in ratione /ad /, & fíat *j ad *r, vt/ adg, vt petitur. Dico 
>TÍ»d/oeflevtAad/fr. Cum 
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Cum ením ex conftr fit ay ad yg y \tf ad /; & a y ad xc,vt 
/ad^.cntexxquoArradT^vt^ad/jideftvr*- id ee¡, & 
quiadiflferentiae funt vt vnusad vnum, entrad yc> vt be 
ad c q, ideft vt h ad k, vt petitur. Redas igitur *b , & be di- 
vifimus^&c. Quoderat feciendum. 

SCHOLION. 

Si prius quam analyfim -aggrediaris , prae- 
feriptas conditiones perfpexeris , fatis tibi 
obvium erit, terminum xb ad terminum 
reducendum elfe , vtexcequalitaterationis 
arguendo, pun&um x extinguarur , quemad- 
modum nos perfecuti íumus. Sed notare 
oportct íímili artificio terminum xb ad ter- 
minum ^revocaripotuiíTe, vt ídem cveni- 
ret, & ita fimiliter terminum ay ad terminum 
y, vclyc ad ay convertí debuiife, vt pun&um 
y prius evanefeeret. Vnde manifeíhim fit ana- 
J) Tun aliter, & alíter inftitui poíTe. 



»' . t. . . . • 



r i 

j • • • . < 



. • r 

y 



PRO- 
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PROPOSITIO XXL 

Datas redas ab, & be íta dividerc ín x> &y,?t 
fint proportionales ax. xb. by.yc, & 
etiam ay. xc.g.b. 



k a q x b y c 

■ 

ANAL YSIS1 



b 



Sintigit.prop, ax. xb. by. ya 
Ergocomp.E.Í*. ab. xb.. be. yc.~ 
Sint etiam prop. &Jf~ £* 

Velfiíiat ; ; ac. qc. ' V 

ErgodifF.vti.adi- JfF- jpt. 5. ¿. 
Veififiat , &~ 

ÉrgoexaEquoE.P; ka. xb. ab. 

Etagg.vti.adi/ ~qV. tV. xb. ab. 

CONSTR. & DEMONST. 

Fiat vt¿ admita *rad qe,$ritzbeadk* , 8c vt $6 ad kb 
itaxbzd abySiitaycaábc. Dieofaftiim. 

Eftenim ex confti\*£ ctdxb, vt ad y<r,&eritdivid. ax 
ad xb,vtby ad^f, vt oportebat. Sed etiam ex conftf. eft qb 
ad ^vt xb ad quia difFerentix funt vt vnus ad vnum, 
erit^x ad ¿4, vt *6ad Erat autenr ab ad xb , vt be ad jr: 
ergo ex requo erit ye ad ^x , vt be zd^k a , ideft vt de ad f c . 
Hoc eft (quia differentix funt vt vnus ad vnuro) ay adxr, 
-G:"í. ' V Vt 
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vt ác ad qc y ideft vt g ad A, vt oportcbat. Reftas ígitur 
Se di vifimusj&c. Quod faciendum erat. 

SCHOLION. 

Si re&a£ minor eíTet,quam refta h , puno- 
tum £ ante puntfum a caderet , & operario 
eadem eflet. 



PROPOSITIO XXII. 

Dúo latera exhibere, ita vt íi ab vtroque da^ 
tsm dematur fegmerrtum, refidua firtt in data 
ratione; reftangulum vero fub ipfis reíi- 



duis xquale üt dato plano. 



g 



b x y h— 



Faíhim iam efto/untoque latera quarfita dy>&cax s i 
qmbus fi dematur fegmentiim datum ak> refidua erunt by y 
& * '3" 2 ^atam rationem g ad ¿ obtineant , re&uagulum 
vero fub ipfis,*quale cxhibeant dato quadrato k. 



.: ■> 
j 



Yz 



Digitized by Google 



m ANALYSIS GEOMETR. 

ANALYSIS. • 



Sintigit.prop. 
Fiantprop.^.W./. 



by. bx* g. h. 

Scdp¡rcpnd¡tioncm by : bx m-a_ t& 

Yndeeruntprop. by. í. k. bx>r-* 

Ergoexiqual.E.P. ¿ bx^ b\V L 
Ergoíblutum.. 

GONSTR. & DEMONSTR- 

Fiatvt ^ ad h ita¿ad /,6c inter /,8c ¿ media inveniatur 
bx, vt autem eft h ad £ ita fiar bx ad íj¡, frico ¿; , 6c *x rec- 
tas eííe quxfitas. Si enimab vtraauc datura dematur feg- 
mentum áby&unt refiduae ^,6c íxex.conlbuaione:, vt£ 
ad h (vt petitur) five.vt ¿ ad/ } féd etiam ex conftr: /ad 
eft vt bx ad ¿: ergo ex sequo erit ¿y ad vt k ad bx ( com- 
munis ratioix ad /:) ergo reclíanguiuiafub byfr ¿*,xqua- 
le erit quadratoi(vt petitur) Redas igitur exhibuimus 
&c. quod erat faciendum. 

PROPOSITIO XXIII. 

^»4W.£)üo latera reperirey ita y t vtrumque ab alte- 

ro datum fegmentum accipiens adreíi- 
í duum conftitutam habeat 

rationem. 



Síllt 
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# a b c q y f h 

g 

Sint data- reñar sf 9 & fcr, ¿c coorteat invenire redas at¿, 
& ¿ta vt íl re&a *¿ áre&a by íegmentutn accepcrit bcfit 
ccmpontaxradrefiduamíjíjVt/acl^ Si vero reda by X 
reaa^íegmentuiracceperit^ fitcompofita^ ad refi- 
duam xa vt¿ ad h. Ergo. 

CONDITIONES. 

Vt fintprop. «í. Vy. f. g. 
Etetiam ay. xa. g. h. 

ANALYSIS. ' 

. •. . . i; • J 

* 

Sintigirprop. XC cy. g. 

Siveliflat w - ac. cq. 

Ergodiffvt i.ad K&E.K xai qy. f. g. 
Sintenam prop. ^ ay. xa* g. h. 

ErgoexarquoE.P. ' h: f. qy.. ay. 

Ligofolutum.. 

CONST. ET DEMOÑST. 

Fiat vt/ admita mc ad ajjbcvt h ad/ ita qjaá-ay^ hoc eft 
vt differentia, qua/ fuperat ad ipfam f y ad ) Et 
tándem vt^ad fritad; y ád Dico faftum. 

Eft enim ex conft r. gy ad xa ,vt g ad h, vt petitur , Se 
ctiam eft vt A ad/* , ita^y ad %y. ergo ex xquo erit xé ad ^, 
vt/ad^,five vt4fadf^, 6c quia difFerentix fiint vt vnus 
ad vnum, erit xi ad cy, vt / ad g , vt petitur. Redas ¿gitur 
«xhibuimus xb } & ¿/¿ce. Quod oportebat faceré. 

wa\ l /i, " SCO- 
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■\ " SCHOLION. 

In hoc problematc nil áliud determinan- 
dumapparctjnifiquodre&a/* raaior debcat 
clTc,(jüamreaíi4 \ 



PROPOSITIO XXIV, 



Datas re&as ak be. cdSccart in x. y. z. his cor* 

ditionibus. 



A & 0 # b q y c z d p 
h. I w. 



CONDICIONES. 



.■r> 



Vt lint proport. \ay. xc. g. 
Et etiam xb. ' ra. p. q. 

Necnon . íz. yd. b. L 

~ 4'ii i . 4 í I i •» • • *" * i ' • 



t ■ » ♦ 

•o-, ' - ' ■ ANA- 
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ANALYSIS. 

Sintigitpropi ay. xc. f. g.—* 

Sint etiam prop.: • xL. cz', p. q. ' 

Velíinantprop. " be. qc. 

Ergoagg.vti.adi.&E.P. Xfí qz. p q, •» » t« 
Velfifiant 

ExarquoigiturE.P: #2. *jy. k. /— 

Sintetiam prop. ¿s. yd. h. 1. 

Velílfiat ' ' * ¿/ • 

Ergo diff. vti.adi.&E.P: "¿ap. ; £ v 

Vdfifiat ' m. f.— 

Ergoexxquo E.Pl qz. Zp. k. ///. 
Ergofolutum.. 

GONSTR. ET BEMONSTR. 
Fiat vt p ad e¡ ita be ad qc y §c ita * ad-¿¿ & vt b ad/ ita ¿/ 
ad ad, & ¿ta w ad/1 Deindcdi vidatur ^ ia* in ratio.te ¿. 
ad m, vt fint proportionalcs qz. zp. k. w. Et cum-puráhim 
x notum íit, fíat adj^, vt h ád /, & ay ad xr, vt/ ad f , 6c 
completas erunt prima,$c tercia gonditio. Dico etiam eíTe 
proporcionales q. quod fecundam conditionem 

conftituit- 

Cumenim ex conftr. fit bz ad yJ., , vth ad ideftvt bf 
aáád: entrad*/, vt¿ad /, five vt w ad /(hoc eft 
differentixvtvnus ad vnum. ) Se^ etiam ex conírruct. 
cftqz ad ^ , vt ¿ ad w: ergo ex xquo crit ad *y, 
vr ¿ ad/! (Ratiocommunis zp. w.( fed ex-conflr. eft ¿y ad 
a\", vt/ad^ : igitur ex xqualitateeritxí-ad ^vt eadX' 
(Ratio communis/jy../) ideft. vt be ad qc* Se quia differer^ 
tix funt vt vnus advnum: erit x6 ad cz, vt ¿r ad f oideft vt 
p ad </,vt per fecundam conditionem requiritur.Recías igi- 
tur^f. r¿. divifimusAc quod faceré oportebat. 
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SCHOLION. 

Eadem facilítate prabkmata expedir i pote- 
runty qumido quatuor, autp/ures re&a dividen- 
da fuerínt in totidern pvntta imogúta¿ ¡. t . •- • " 

QV^STIO. 

Datos tres números 1 1, jl. 3'. ita fingillatim 

in duas partes dividerc, vt fex numeri * 

conftituantur his conditionibus. 

> .*! ' 

Vtfummaprimi/ecundi, Sctertij ad furamam fccundi, 

terrij , 6c quatti íit, vt 4 ad 3 . [ . ' . 
Vr fecundus ad quintum íit vt 3 ad 1 . 
Ut fumma tertij,quarti,& quintad fum mam quart^quin- 

ti,&:fextifit > vt3ad2. 



ANALYSIS. 



_ ■ » 

Sint dati numeri ab. be. ed, Se dividantur in x. y. z. crgo 
fex numeri quxfiti erunt ¿lx, xh. by. ye, cz. zd. 

Sittt+adjita/adg. ; 1 

Ét vt 2 ad 1 ita^adf . IM ' ' * ] 

Etvt 3 ad2ita*ad /. / r ° : - t - ; : r/ 



Ergoanalyfisomninovt antea erit inftituenda , vnde fe- 
quensoritur. 

*~ • J -.i í l ! - » 

; * OPE- 



* ■ 
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Fiat vt/> admita ¿radfr. m , o «, 

r J <*_ ta jé > \ *■ XQZ >r > 

»yj « . e Ama jUJzr:;; ;r;;-::'< ¡.'nfCloLvi V >, 



Fiat vt /ád>W arffc, , / . fl ;x 

Ideftvt2ad3ita22ad?j 

&ita/adik - 1 

Ideft4ad6. v 

Eftautemk^A--,?* 
Eftcrat ?r_A_2j. - 
Ergoerit ¿f— a~ 5. : 
Sederat bf ^a_ 33. 
Ergo erít »—a,-, 2 8. 
Fiat vt /«+• k ad ¿ ita ^ ad f * 

Idcft tí ./....adjJtaiSad*'; \ ... 

i Sedff eft 2* ^* 
Ergoeritr* i¿ proquinto. 
Ergoérit^ 2. profexto. 

Fiat . VI 7 adi/tr ¡teMad\*i. :. . í-. .1 '..♦*;!;[ .: \- ti 
Idcft wt; xad 3 ¿tapiad 4* pro fecundo sni 1 

l 7:fíü; i .Ergq f¿| ¡pro prinio f 

Fiat vt£ ad / ita * c ad ^ 

Ideftvt3ad4itai2adl6 L 
Sedeft^ 11 

.T Er 8^X eritji 5 . pro tertío; : ? .; ^^—.j. \ v : 

SuHtigtfurfexquxí5tÍnuméri6í. 4*. ¡¡. ¿J. i£ z¡ quós^ 
mvcnire oportebat. - ^ / I 

^ :c0 Z PRO- 
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ANALYSB 




XXV. 



Ad datam re&am dato rectilíneo aequale pa- 
6 tiem ' r allelogrammum applicarc deficiens , vel ex- 
ce dcns figura par allelogrammá, qu£ 
íimilis fit alteri paralíelogram- 
mo dato». » v , 

/ — — t 



• » _ 




<J7¿\ * b'J¿ 




l PARS. 

Sit primo ad datam *¿ applicandum parallelogram- 
mam axz, aequale re&üineo daEo^v-defiGÍcnfqtíe paralle- 
logrammo ¿x^,qaodfimile ftt parallelograramodato^ff . 
Ad latus cg in ángulo rconíliaiatur paraUdogrammum 
45 • 1 mcg arquale reftüineo dato q. 



ANALYSIS, : t ; 

1 1 »\« J¿ 



14. 6.<r/. Obaequal.ijfx.wf¿.S;P.. ¿p£ ? ;cg. 
¿6.e¡. EtohGmUtxzJíg&PS €g} m xk :i XZ. 

Ergoex*qual.E.P. t} .m. ÜX*. xk tU ,cd. 
Ergofolutum. v ■-' '■■ — 



3 



CON 
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CONSTR. & demonstré" v- 

<Fiatparaltelogrammum m^re&ilineodatd ^ asrquale, 
& ipfis rw, &: r¿/ reciprocas inveniantur & xb , qiiarum 
{urnma fit data ak Deinde in angirto x xqüali ipil ¿ pro- 
porcionales flant cd* c\ g. xb. xz. ( hoc cftjparalielogram- 
mum faceré bxz. íimile dato¿r¿) cdmpiteaturque 'totiiih 
b*y. Dico parallelogcammum a x¿&,quod ex canil, déficit 
paralleiogramo ¿í¿¿fimilidato dcg¡ asquale eíTe re&ilinco 
dato*/. 

Cuni^nimrmtpropQrtiDqalescíC conftr. 
8c ex fimilitudine paratlelbgrammorum ¿xs. deg > cd. cg. 
xb. xz: crunt ex xqualitaceproport. cm. ax. xz. cg £com- 
munis ratio xb.cd?) ergo paralielogrammum axz aequalc. 
emparallelogrammo»íg 3 idefl: rectilíneo dato j. Quod 
crat faciedduiii. * 1 * - * * ^ " v ' { " ^ r ,u * ^ 

DETERMINATE ^ 

Si inedia inter r« maior foret femifle datx //¿,perf- 
picuü eft iusta, daterminíationem prop. i introdproblema , x : . , 
conftruinonpofle. Vndeíatisfuperqueconftat id ipfum, 
qj^^|>rof>,27,ÍiK^.iíletíi. ofte^ditim iibcti taina* hó* 

THEOREMA. 

re&am applicatorum, deficientiumque figu- ^* 2 ^ 

ris parallelogrammis íimíf i6us,maximum 

. . „ . eft uL quod a dimidia deferi- 
rá- :i t í.- wn 'i-^— ~^ r - 4 

j Z z Sint 
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Sint ad datam ab applica- 
ta. dúo parallelogramma 
gxz. 4cd y parallelcgrammis 
deffícientia íimilibus bxz. 
bcd+ Dico parallelogrammíi ^V*¿ 
sed. fliper dimidia ac def- 
criptum máximum efle om- 
nium,&c. 



ANALfSIS. 

i | . .• . • »!• |,l . ' ,¡. \ .. . t ■ i 4 

Si igitur non eft xninus quam ¿«¿ 

fide Sitfieripoteft. axz H-q. md. 

m*U. ErgodiffoltLrafi?. . \ tftf. ^ H-q. cd. xz. 

f?Pf SedobfimiU**. bcd. cd. XZ. _-A_ ck xL 
fundí- r . 11 

j^ //;¡l Ergoratio. ax. ac H— q. cb. xb* 

Introd. Etproducendo. axb *+C[.acb. 

Quodfieri noñipotfeífc ergo refolutumeíf thcoréfliá,cuius 
demonftrattra, vd á principio ñegativéyveli fine afirma- 
¿vé ita fe haber.. 

CQNSTR. 

« .■ ■ *.....-..•..«. .«. 

$uper Ab deferibatur femicirculus , 5c expiinftis x 3 
ítkatérifiír péípéiídícuiai'es xfk.íf! 

DEMONSTBL. 



Siigitiu^4x*ncmcft minusqiiam *ri,fít manís, fi fieri 
jpoteft: ergo diíTolvendprrimrio/^ ad át maior rationc 



•ir».* 



t 



fcdobfimilitudincttr*x^.*r^^tioí</ad xz. x- 
quatur rationiV^ ad xfcergo ratío axad/c maiorerit ratio- 
nerfad xb: ergo- reftangulum axb fub extremis , ¿deft 
quadratura xm maius erit rcOangula 4r b fub medijs , idcft 
quadrato cf y quod ficri non poteft , cun» minor fit, 
quamf/ f (perif.3.eIein. ):crgo ¿x* minuseritquam*-<L 
Qgodoftendere oportebac 

. » 

Vides negativa differendo ip/am analyfim a 
principio adfinem repetitam ; fed ji affirmative 
arguere ptaceat afine erit mcipiendum hoc mo- 
do. 

ALIA DEMONSTR. 

Cum igitur*x£,ideffquadratunr xm rainus fit quara 
*r£,ideftquadratum</ (if^.elem'.) erir diífblvendo ra- 
tio dxwXáe minor ratíone cb ad x¿v fcd ratio cB zdxb zqua* 
tur ratíoni r ¿ adx* ( ob límilítudmera ¿x*. fr/)ergo ratio 
4* ad *r minor crit ratione c d ad x* : crgo C producendo) 
dxz, fa&um fubextremis minuscrit mí fa&a fub medijs. 
Quod oftendere oportebat^ 



» • . . ^ . . 



.-ir»' >! y i i 



T 

« 



• .».'* » ■ »/.* •.'...'«• 

C. v . ; ¡o 71»;' v - •• •. ■ •» * r • - ..r 
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• ■■>■■ '/■ SECVNDA PARS. ;?g¡? 




i * •' ' < i * * * 

ANALYSIS. »r 

• J- ✓Ji / ■.••> ■ . > i.' 

Ofc xquatitixj. «rg. S.P. A?Jf. ff. 

Etobfimilit.^.^.S.F ¿4 flf. ty- 

Ergoexxqual.E.P. <¡d. XU. xb, CW. 
Ergofolutiun. 

CONST. ET DEMONST. 

Ipíis cdy Se cm reciproca: inveniantur x¿, & xb , quarum 
diíferentia fít data *tb y $cin ángulo x,sequali ipíi c , fíant 
proporcionales cd. c%. xa. xy. ( hoc eft parallelog. faceré 
axj dato edg fimile.) Dico paralUx/ ad datara *b applica- 

tUHl 
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tum, excedenfque parallelog. a xy fimili dato dcg > xquale 
cfleredilineodatojL \ 

Cum enim ílnt proportionales(exconft.)a/. xm . xb.cm. 
&c (ob íimilitudinem sxy. dcg) cd. cg. xa. xy:eriKit ex xqua- 
lítate proportionales cm. xb.xy xg.(comm\xms ratio xa .cd!) 
ergpparalíelogrammum&cy xquale erit parallefog. mcg y 
ideftexconftr.reítilineodato^. Quod faceré oportebat. 



PROPOSITIO XXVI. 



iangulum dato squalc, & a! 

le conftituere.. 




.lili. ' r\ >• • * • .. 

Sirinveníendiim triangulum xyz xquale dato abc> & fr 
miledato^jr. </{ >| « y. ," 

Su per eamdem bafim 4 ¿, Se inter parallelas , Se cg in 
ángulo 4¿f xquati dato/*, triangulum fiat ¿&£,quod xqua- 
leerit ipfi 4¿r,£runtque anguli ab^.f. Se y. xquales. 

ANALYSrs: ,: I5 .6 

Obfimil : ^j. xj*.S.P; . df- fq- ^W 

Fi&ntpiop.k.Ab.df.fq. £. &b. 

Ergoexxqual.E.P. * ¿. fi¿ 
Ergojolutum. CON- 



1 



Digi 
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yjr ¿fcnb caniírii ji 3 l te 




' CONSTR. & DEMONST. 

Fiant proporcionales//. ¿£ Jo.. k> 8c iriter Z\ & %. media 
invcnieturxjf.Inaiiguloautem>a:quali dato/fiant pro- 
portionales df. fq. xy.yz, & iungatur xz ( hcc cíl* triangu- 
lum faceré xjsílrniíe dato afq.) Dico ¿pfum xquale elfo 
dato abe. 

Cum enim fint proportionales ex conftr. k> xy. xj. abfic 
( ob íimilitudinem dfq. xyz) df fq. xy. yz, hoc eft k. bg. xy. 
yz: eruntexaequaL proportionales té. xy.yz. b* (commu- 
nis ratio xy. k^j ergo triangula *bg£c xyz> qux circa aequa- 
les ángulos latera habentreciproca,eriinta^ualk;íed x- 
qualia funt ¿be, & abg: ergo triangulum xyz, ipfi abe erit x- 
quale.Qjiod erat faciendum. 



i. u 



. SCHOLION. ,„,;■:'' :;;: . 



Si cpnftitiiere opprt^ret parallplogíam.- 
mumdatoxquata,& altqri d^t^fimile : ex- 
cepto npmine omnia cpnveftiqnt, quia npbis 
' perinde cftpkná % dffo tmn^i' , ac ? 
parallelogramma cbnci^ere. 

Praterea quoñiam |rcpofítijq} ^blem 
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pofitionc; non tamen longitudinc refolurum 
cft proptcrea quodquantitas% fcirí Uón po- 
teft, nifi a trigonometría petatur determina- 
os gradibus angulorum. Oporra vtin 
numeris refolvi pofsit problema , ad perpen- 
dicula recurrerc,quse ex datis lateribus ma- 
nifefta fiunt. 

Inveniantur igitur perpendiculares él. ejh in triangulis 
datis abe. dfq, Se trianguli quxfiti xyz éíto perpendieula- p 
ris zrv, Cum ergo bafes , & altitudines ¿n triangulis arqua- ~ ^ Q 
libusfint reciprocase infimihbus proporcionales , eadem . , 
facilítate procedet analyfis. ' ' 

. AN ALYSIS. . 



f «<* • « • 



1 



Obxqual.4fc.xy*.S.P. ak xy. ZV. el 
EtobñmüJféf^jz.S.P. df. qh. xy. zv. 

Fiant prop. ejb. df. c l. m. Trl. el. . 

Ergo ex aequal. E.P. XJI. xy. ah* * , 

-¿rgofolutum. 

CONSTR. ET DEMONSTR. 

Fiat vt e¡h ad df, ita d ad «*> & ínter m,&c ab media inve- 
niatur xy. Vt autem df&d xy, ita fíat qdad xz, & <7/ad cjr; 
& ad «v>8c faíhim erit rriangulumx;^ dato dfq fimile. 
Dicoipfum dato 4^xquale elle. , . 

Cum ením ex cónft.ürít proporcionales m. xy. xy. ab. Se 
etiani ( ob fimilitudinem triangulorum dfej. xyz }df. <¡¡h. 
xy. zv, ideíl m. el. xy. zv : ertint ex arquo proportionales 
ab. xy. zv. el. (eommunis ratio xy. m.} ergo triangula abe . 
xyz y quxbzks y Sc altitudines habent reciprocas , xqualia 
mtñtQuod faceré oportebat. 5 • ! ^ . zi 

5:: " Aa - PP v O 
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PROPOSITIO XXVIL 

Ex dato parallelogrammo , paralíelogram- 
tnum xquiangulum abfcindere, quod dati íit 
impcrata pars,& cuius latera fint ia 
ratione data.. 

Sit parallclogram- 
niumdatum cdb> ex 
qiio abfeindere opor- 
teat parallelcgram- 
mum^x,qucd tertia 
parsfittotiuso:^, & 
cuius lateras, Scay 
fint inmtione data *b 
ad r . 

Fiat ad tertia pars: 
ipíiusjr , & erit para- 

jL.6.el. llelogrammum dab triens totiüs c ab,&c ipil aequaíe erit coní 
tiruendum^x 

analysis; 

ObxqiiúMb.yáx.SF: ad: ay. ax. ab. 

SeddebenteíTeproport. ax. ay. ab: g. 

Ergo ex squal.E.P. OfL ay. ay. g* 
Ergofoiutum. 

CONSTR. & DEMONST. 

Inter adjkg media inveniatur #j¡, fe fiat ax ad ay y vtab 
adf.Dicofa&unv Sunt 
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Sunt cním ex conft.proportionales i x. ¿y. ab. f,vt opor- 
te bar, & etiam ad. ay. *j.g: ergo ex xquo enr ad ad ay > vt 
4 ,v ad ab. ( comnuinis ratio ay.g. ) parallelogramhilim 
y4>: xquale ipfi ddb¿ádfc tnenti torius <M¿,vt oportebat.Ex 
"dato igitiK: paralljdogranimoAc.QiJod era: fariendum. 

SCHOLION. ... 

PciTpicuum eft re&am g non maiorcm 
refta ac dari dcbcrc , vt triangulum abfcindi 
pofsit. »- - • • 

propositio xxviil , 



Supsr datam re&am dúo triangula fub eadem 
altitudine conftituerc,<juorum vnum rcqualc* 
altcrum vero fimile fint duobus datis 



trian ¡mlis. 




Supcr datam ab fint conílituenda fub eadem altitudine 
dúo triangula axv.xbv , hoc quidem fimile dato klk 9 
illud vero xquale dato cfd. 

Demittantur perpendicula fg+ Int. Et Ct altitwdo quxíi- 
ta ay. Et quoniam in triangulis xquaÜbus,t>afes , & altitu- t f *t' 1 9 
diñes funt reciprocx,8rin fimilibus proportiona!es,in hunc & 2 °- 



mpdum inftitueturanalyfis. 

Aa2 



ANA- 
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fflitiO Ji! 





rr r 



ANALYSISL 

- ^ • * > , ^ ■ * • « 

Obt£quú.*xv/efd.S.F. cd. ax. ay. fg. 

Etobfimil.Ar^.W/.S.P. xb. ay. bk. Im. 

Vel ñ fiant prop. P* f&- 

Ergoexzquo.E.P. cd. ax. xb. p. • 

Ergofolutum.. .. . - ' • - 

CONST. ET DEMONST.. 

Fiat f qux fit ad/jr, vt hk eft ad lm, ipfifque/>, & cd re 
ciprocae inveniantur ax. .quorum fiimma fit &b. Supcr 
xb triangylum fiar xb v dato hlk fimile 3 íltque ipfius altitu- 
do ¿^.Dico qucdcumque triangulum nxv fuper axfic fub 
cadem altitudine ¿y aequale efle dato </¿f . 

Cum enim ex eonftr.fit cd ad vt x¿ ad/> , &: ob fimi- 
litudinem hlk fit xfr'-aádyyvÚ ad/w^deft ex conftr. 
Vt / adherir ex sequo c d ad , vt sy &á:fg ( communis 
fotioxí/^.^ergotriangiilaenínto^ualia^xv. cfd , cum 
habeant bafes,& altitudiues reciprocas. Super re&am igi- 
turdatam,6cc.Quod erat faciendum. 



PRO- 
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PROPOSITIO XXIX. 

Süper datam re&am dúo triangulx confti- 
tuere fub eadem altitudine, duobusda- 
tis triangulis íimilia. 




Supcr datam rcff am áb> fub eadem aítitudine fint cont 
tituenda triangula jsx, xvb datis $lh fimiua. 

Demittantiirperpendicuk /¿.Et fitattitudbquxfita 
ay. Qiioniam igitur in triangulis ílmilibus bafes , 8c altitu- 1 
diñes funtproporrionales,itaprocedetanalyíis. n r0 



ANALYSIS. 



OS ñmilazx. cfd.S.Y. ax* 

Et ob 6núLxtv¿M. S.P- xb. 

Vel fi íiant prop. 

ErgoexxquoE.P.. ÜX. 
Ergo folutura. 



ay: cd. fq. 

ay. gh. Ik. 

m. fq. 

xb. cd. m. 



CON- 
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CONSTR. & DEMONSTR. 

Fiat vt //' adgb ita/¡f ad mfic div idatiir ¿b in x in ratio- 
neriad w,D£Índeíuper¿Ar,& xb triangula conftituan- 
tur nzx. xvb datis cfJ.glh. fimilia , íitque triangulum r.zx 
fub altitudine ay. Dico fub eaderu eífe triangulum xvb. 

Eít enim ex conftr.¿* ad xb 3 vt ad m ob íimihtu- 
dinem azx. cfd efl: ad ay vt r ¿/ad ^: ergo ex aequo erit 
Ar¿ad^,vtwad/^,hoccftex conílr. vt ¿A ad /¿ ; fcd 
triangula Ari/^.^/Afunt fimilia, quare ^ad/íf debetcífe vt 
#6 ad altitudinem: ergo a y altitudo erit trianguli xbv. Su- 
pcr datam igitur re&amduo triangulare. Qnod crat fa- 
ciendum. 



PRO- 
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PROPOSITIO XXX. 

Trianplum datum reda vni laternm paral- 
lela in quafcumque radones dí- 

videra 



Sit datum rriangulum; 
abe recta xy > laten ac pa- 
rálela , ita dividendum, 
vtm'angulumxfy tertia 
parsfitipfiusí¿f. 



ANALYSIS 




Sit igitiir xby >— A— < Jdfo 

ErgoS.P. #¿ ¿> ta- 

Sedobíimil.S.P: ab: be, xb. by r 

Ergo cxxquo E.K xb. xb. \ab~ 

Ergo íblutum. 

CONSTR & DEMONSTR, 

Inter ¿¿,&ipfiusterriampartem media inveniatür xb, 
ducaturque ipíi ac parallela xy. Dieo faftum. 

Cum enim fint proport.ex conftr. sb.xb.xb. ja b > Se ob íi- 
mil. be. xb. by: erunr ex sequo prop. lab. xb. by: be (ratio 
communisAr¿.4¿.)ergo triangulum xby tricns erit totius 
¿fc.Quod crat íaciendum. 

SCHO-, 
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/ SCHOLION. 

Ex prop. 1 9.Iib.6.clem.conftat triangula íí- 
milia efle in duplicata rationc laterum ho- 
mologorum, hoc eft vt quadrata ipíbrum la- 
terum; vnde quadratum xb squabitur trien- 
ti quadrati ab,&c proportionales erunt ab. xb. 
xb. t ab) & erit conftru&io eadem>& dcmonf- 
tratio brevior. 

Vtroque modo expediripoterunt omnes cafa 
clrca JiviJionem trianguh lineis vni laterum pa- 
rallellu Ñeque m re faúlllma nos detmeri ex- 
pedit. 



t 



. . . / 

PRO- 
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PROPOSITIO XXXI. 

Data bafe, altitudine, &reftangulo fub cru- 

nous invenu'c tnanguluin, MhM 




• 

t . . . 



Eftotriangulum,dcquoqt!xrktir^¿. Daturbafis ab> 
altitudo bcjk re&angukim axb fub lateritas sequale poni- 
tur quadratd d. Circumfcribaturcirculus^cuius diamcter 

ANAJ.YSIS 



• * > • • . • j * -i . 



Sintigiturpdp¡ ' • : ' ¿*. ' *¿ ¿ 

Sedperi5JntB0d.SE. cb. ÜX. xb. gk. 

EreoexaMiioE.P. , tb. d. d. vh 
fcrgofolümm^ ? 

CONSTR. & DÉMONSTR. 

Fiat vt rt ad d ita </ ad¿¿. Et circa diamctrum gk circu- 
^^feribatiir,inquoaptetur4¿,&ipfi normalisxy , 
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qualis altitudini (LSc iungantur ^.Erit igitur re£tan> 
gulumfublateribi,sax,&: xAarqualc re&angulo fub per- 
pendículo A^idcft rfjdc diámetro^*, circuli circumfcrip- 
ti.Hoceítexconitr.quadrato¿/.Tnangiiliim igitur conf- 
truximus 3 &c.Quod oportebat faceré. 



SCHOLION. 



..... :» . . * . - , if . 

Si in númeris proponatur problema,bifec> 
ta ab in w, &g¿ in # v ctacantur tf^ & gx> pro- 
trahaturque #ji ad z. In triangulo igitur rec- 
tángulo amci no tx fimtam, & aq A quare 
ideftjys nota erit,& quia xy datur , crit cogni r 
ta tota *2vvnde in triangulo re&angulo ora 
innotefcet icíert , adeóqüft.^gita fiq¿ 
fegmenta bafeostfj, &exinde latera 

tr i anguli#ar*& xb, 8rc. 



r 
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PROPOSITIO XXXII. 

Datum triangukjm ex dato punto in ífett *' j£ 
/ ratioiie dividcrc, >?<s*$met 

EX VERTICE. \ 

Sit primo dividendum //K K.f.Zg. 





gofiducatar¿wfa£himerit » \ \ \ 

qucdpctitur 3 funt enira. / y \| \ 2 - 
triangula & mbc, ve ba- ^ / '/ / y ? *' 

EX PVNCTQIM LATERE. 

Sit fecundo dividendum ex dató in latere púnelo d y 8c 
fit quxfita linea dx. Ergo triangulum dax a:quari debet 
triangulo b*m ? & cum habeant communem anguluip.fi la-" 
tera erunt reciproca. Quare íi fíat vt sd^áaí ita d m acl a x > 
&ducawr^x.Fa£himerirqüodpoíhilatur. ' 

• j x \ • ■ • .f*' "i- ' » 

NOTA. 

In hoc cafu coujiderare ^ortet an^ofitio pune- 
ti dati commoda jit ad atvtfionem vmus , vel 

vmufquc Iateyum.^^torMm^'ffiH9 n ^ data, 
vtpateat an conftrucito variaripo/sit, partes la- 
men divijionis femper inter fe aquaks erttnt , & 
ÍQluttovMcá K> " • 
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EX PVNCTO EXTRA- 



Sit tertio dividen- 

abc 



ex dato extra illud & 
pim&o^&fitqux- 
íita linea dxy: ergo 
rriangulum Axy x- 
quari debetipíi abm. 
Ducatur autem dq - — — 
ipfi &b parallela oc- 
currens baíl ac pro- * 




tra£Vx in q,vt pun&um d cum triangulo aIc connexionem 
habear 5 erunt enim triangula qdy, & axy fimilia, hoc eft an- 
gulum q ángulo a xquafem faceré. 



ANACYSIS. 



Qb : xqual.4**..4x).S.R <*X-- am - 

JFíantprop. qd.Ab.Am.uk.. (¡d.. • ' dk. ' 

Etobfimil. í ^.4^.S.P. qd. qy. ax. ay.— 

Ergoexxquo^, ©!. *g 0. 

Etdivid. qa- ay- ak. 

Ergofolutum.. 



' i ■ 



CONST: ET DEMONST. 



■ . » - . w| t', l )U ^ - • I " 



\ »« 



Fiafvt^ád^ita^wad- 4#>Se & 4* reciproca 

inveniaiitur ^ quanimdiñ%eriaaütáp^ 4 ir , iunga- 
turque ¿y fecaas. iatu**¿ in x. Dko fa&um> 

Cum enim ex conftr. fint proportionales t¡a. ¿y. ky, 4¿, 
&,<íp«ipon. qy. *y. fí, & (ob fimilitudinem trií 



rum 
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rum qJy. tixy) qd. qy. ax. ay: crunt exsequo proporcionales 
qd. ax. ay. rk. (communis ratio qy. ay ) hoc eft ex conftr. 
ab. ax. «y. nm\ ergo triangula ábm. axy, quse circa commu- 
nem angulum * latera habcnt reciproca , erunt xqualia, 
adeoquevt triangulum ¿¿wad trianguhim mbc y hoc eft 
vt amadme , ita erit triangulum *xy ad quadrilaterum 
xycB. Triangulum igitur ábe diviíimus, &c. quod faceré- 
oportebat. 

N O T A. 

■ • 

Etiam in hoc cafu coníideranda.eft poíítio 
dati punftr d, an ipfe apta íit , vt fuper latus 
oppofitum fieri polsit conftru&io quem- 
ad modum fuper latus oppofitum ac fafta eft. 

EX PVNCTO INTRA. 




Sit quartó dividendum 
triangulum abe ex dato in- * 
tra illud punílo d , &c fitu 
qua^íta linea Ducatur 
<fy ¿pfi ¿¿parallela , & ana> 
lyfis eodem modo procc- 

det v ti in cafu antecedente. ^ * — *¿rÁ tA ' f 

ANALYSIS: 
Obxqua\.tbm.*xr.S.P'. ab. ax. ay. am: 

Fiantprop.fá.4¿.4«.<¿. fd. ak. — 

Etobfimil.5r«f)r.^.S.P. qd. qy. ax. ay. — 
Ergoexaequal.E.P. qy. ay. ay. ak.. 

Etperdivif. aq. ay. yk. ak. 

■•."Iv. Ergq) 
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i " I ' t * 




1 

t 



Ergo folutum > & manifeftum conftru£Ho , &r demonf- 
tratio. Cseterum cum ipíís *¿ reciprocas oporteat in- 
venire Áy y &cyk y quarurn fumiga fit ipía , notandiun; eriq 
anproblemainipofsibileíit,an vero vnam, duasvc fclu- 
tiones admittat. Et etiam vtruríi fu per latus ír,vcl fuper la- 
tus *¿ fíeri pofsit eonftru£t:k> , quod á poíirione pendct 
pun&i dati, vt in ancecedentibiis cafibus. 

SCHOLION. 



Vlurlma funt huiufmodiproblemata^ vt Jt ex 
dato ángulo per datum punttumtriangulum da- 
to aquale abfeindere oportereUqua o: mu a eodem 
modo expediuntur. 



»V 1 « • 



ti 



PRO- 
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PROPOSITIO XXXIII. 



Vide 
Pappam 



Semicírculo exiftente abe r Sc pun&o d-j def- ^ 
cribere in ac per d femicircnlum,ita vt fi 
ducatur contingens fbíít ipfi ad 

aequalis. 




AÑ ALYSIS, CONSTR. & DEMONST! 



Hoc problema fácillirhurn cflL Si epin\ perpendicular 
ris excítetur ipñ-Ad a:quali$ a ducatiirquéipii f c paralle- 
ll£¿ 3 fecans, circilmferentiam ¿n £>, &r k , 1 &: demittántur 
perpendiculares ¿/i&" punfra/i&j' problema cfficienr, 
quiadefcriptisfemidrculis/^.tíyj contingentes erunt bf 
Íty> & sequales ipfi^/r, ¿deft 4¿/> vt petitur. 
Quodli ¿¿raaiorfueridiitoidio ipfius ac problema confc 
mu non poíTe^erfpicpum efc quia eam non caperpt/ípnÚH 
circulas^ ad primam propoíitionem Inrrod- ftuimaclyér^ 
timus;ácproptereáhancdeterminátióncm in huiufínbaL 
problematibus femper omittimus. Si autem ad dimidio ¿¿ 
fuerit aequalís, vnica erit refokitio, íi vero minor duas acci i 
pietnc^rcAÍus. , ¿) L.):! 

ÍRO- 



/i 
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PROPOSITIO XXXIV. 

p\ffum Parallclogramtno dato abdc y adato ptmfro / 
IA. 7. t ectam ducere fyxiSc facerc triangulum 
ffp. xcy xquaíe parallelogrammo - 

l6 f ^ ántoabdc. 






Í-— 


■ -. - 


¡LA : \ 



QiioTiiam igitur triangulum xcy aequari debet parallelo- 
grammo/i^reritparallelcgramTnumrubArr, & rychiplum 
parallelogrammi ¿¿rqtiarofi fíat wa ipí] &c cequalis>en{|>a- 
rallelogcammuiii fub me fie tv/parallelogrammo fub xc , & 
c y sequale. Compleatur parallelogrammum dfgc> & erkf/ 



ipfi r¿ arqualis. 



A NA x y Sí & 



•1 



* • • « 



rncicd. 
cy. cd. 
xc. cy. 



Ergo, ex $qualE.Rj / il c oí nXg* i XL xc. me. 
Etdivid. Cg. XC. 

Eijgo folutum. 



f.'i. *. 



xm. me. 
CONS- 
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CONSTK. & DEMONSTR. 
Fiat wr dupla ipfuis ac , & compleatur paralldogram- 
munt^r,ipfi<óue^ 5 & /w reciproca: iureniantur*?, 6c 
Ar« 5 quarumdiífcreiitiafitwo& iungatur .*/Tecan$ latus 
cdiny. Dicofa&um, - 

Efl: enim ex conft. rg- ad xr> vtxm ad & compon.Ag 
ad xc y vt xr ad mc\ fed obíimilitudinem triangiiloruni xcy. 
xgf< eft ad^ ¿deft ad cd vt x¡r ad cy: igitur ex xq ualitare 
me ad atj erit vt cy ad r¿/: ergo parallelogramrauro íub av,&: 
xquafeerit paralleiogrammo íub wr,& «/, 6c dimidiaiv 
do triangulum xcy paralleiogrammo 4kd. Quodfaqcre 
oportebat 

SCHOLION. 
Quod autem punéhim f ponatur in latere 
protra&o bd , vel extra illud parum refert, 
Nam codem modo procedit analyíis. 

Sitdatumpunftum/extra latus bdjkñatfc ¿pfi cd pa- 
ralela. ¿c_^ja^ a r ^ 



« 




'.*J 



ANALYSB; 
\ Sitigít. xc\cy m-a^m wr:^ 

ÉrgoS.R xq. cy. cd: 

_ Velfifiant fe fg. 

SedobGmil.S.P. XC. cy. , *g. g/. 

ErgoexxquoE.P. fe XC. XC. Xg. , 

/JEtpcrdivif. fe 
Érgo foÍutumi6c nunifefta conftra&io,6c demonftratio. 

Ce PRO- 
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raen. PROPOSITIO XXXV. 

Ub. V E x dato pun&o reftam duccre , quíe a dato 

circulo fecctur ia data rationc 

de qu&- 



dratura 
circuí/. 



1 J. 



« 

Ex Jato punfto 4 íít ducenda reda a xy, qux á dato cír- 
culo bxy fecctur in x> ka v t *x ad at? fit ia ratione data 
¿ad¿. 

Ex dato pun&ó a per centrum r dúcatur abed y & fiat vt 
g ad ¿ ita am ad W.. 

ANALTA 

Sintigít.píop. ~ ' - < ¿X- xy. am. md. 

j6 & Ergope'rconipE.P: • «AT. Ottl. M — 

LLiSedSlC. a J- **• ah ;~~ 

Ergo¿x*quál.E.P.S- m itX. UX* Ub. 
Ergoíolutum • • « 

•! mGON- 
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,1 ; CONSTR. & DEMONS7V 1 

Inter am,&ab media inveniatiir ¿ x,qux ex dato punc- 
<o a circulo oceurrat in x, & produeatnr ady: Dico jx ad 
xy efle vt ¿¿» ad md^ ideíl vt£ ad ¿. • . j 

Eíl enim ex conílr. 4» ad *x>vt ax&dab; fed d¿¿ ad /ty 
eft vt 4at ad áb: ergo vt & m ad ax ita erit ¿¿ ad ¿y, Se altern. 
vt 4w ad ad ita *x ad ay: ergo per divif. vt am ad ita erit 
*xr ad xy,quod faceré oportebát. * 

SCHOLION. 

. • { . »Y ' ' 

Quoniam ab mínima ,& ^/máxima íimt 
omnium,quse ex dato punfto a in datum ciN 
culumduci polfiint) perfpicuum propterea 
eftminimam rationem omnium,qux alsigna- 
ri debeant, eíTe vt ab ad bd. 

:• : * x t •■ ; *' *• 



t Vft ."v> .v\ 
A A* .v.* 

Z'Jl 



.' • .í ... 

.'¿¿ta* -b 

«i 



Digitized by Google 



*<>4 ANA1YSIS GEOMETR. 

PROPOSITIO XXXVI 

• — 

Data circulo, per datum ín eo puróftim reo 
tam ducere,quíe fn dato pun&o fecetur 

ihrationedata.. 




Circulus bdy fít datHS, &r 
peí datum in eo punftum * 
oporteat re&am dueere-**r 



oporteat re&am dueere-**;r 

itavt^ad^fit iri racione 
dará vt¿ ad h. 

Per centrum c, & datum 
pun&um. 4 dianieter. duca- 




i • • • - ' 



t 

v. 




iüNALYSIS 



Síntigiturprop-.. #0* ay. g. 

Velfifiant ad. k. 

3?.3.<£SedS.P. ta., xa. ay. ad, 

Ergp exacquaLEJ» fe*, ¿y. ¿y. & 
Ergofolutum. 

CONSTR. & DEMONSTR. 

-C$K Yt ¿ a d * iu^a^4b & inter í media inventa- 
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tur *y,quse ex pun&o dato* circulo oceurratiny , &pro- 
trahatur^j ad x. Dico xa ad áj efle vt g ad k Qnoniam 
enimex conftr.eftfo ad ¿fvt*/ad¿; tkvtbs ad áj ka 
xa ad ad: igitur ad erit vt *y ad £,& altern.* ¿ ad ¿y>vt 
¿Jad ^iddl vt¿ad é^juod faceré oportebat. 

• » 

SCHOLION. 

• • 

Quoniam autem ba máxima, & ad mínima 
funt omnium,qu£ per datum ptmíhtm a duci 
poífimt,patet proprerea maximam ratronem y 
qu« ipfis xa> & ay afsignari poteft, elle vt ba 
adadi 

Quaravís per pun&um a alíam re£tam zv 
ducere licet ipíí xy zqualem , & in púnela a 
in eadem ratione divifam ( nam cum ay y & m 
¿quales fiant» & sequales erunt axj & 4w*quia 
sequalíter diftabunt a centro) non tamen idea 
dicendiím erít problema duas admitiere fo- 
Iutioixes; fed vnam tantum,qu« poíítione va- 
riari poterit r quod etiam ia antecedente pro- 
pofirionc fieri poteft,& etiam in alijs multis. 



1 * r-i- ' — v *\ -\ 



r I 

PRO- 
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ANALYSIS GEOMETR. 



Jli'J i» 



•lí 5 



PROPO SITIO XXXVII. 



^f^. In dato circulo aptare f éftám lin^áril magni- 
tudine datam, qpae ad datum pun&um 

frobl.i. 

;i¡<] í & l j ■ -f> 

In dátorircúloWfj ex put^ftó ¿ fite^Xtra ^ fiv¡e íñtra 
da tójoporret leftam ducere * *); ka vt ápráta fit xj fcqua^ 
Üsdataejw. [i ! r»on (orrrj i :'.*•; :'..'. : b r/j.! ,i;pca 
-oí d?: -ir ibc í A I> t i' .:Vo"tq jh>MíjF>nwif> 
^¿nroaioq SK^élfcSftfiiiv bul í?/í¿joíw! 

- Ducawr pcr'ccnttum ' i, .¿¿^p3Mtt¿ tóta 
4¿Cj & per 35 . & 36,3. clem. crunt proportionales ab. ny. 
úx. ác. Ergo íolutum, cum aggregatum/eudifferentia ip- 
íárum ax fit data 

CONST. ET DEMONST. 

Ipfís db. ac reciproca: invcniantur duae reíkc linea: £, & 
¿, quarum diíFerentja fit data m , quando pun&um a ex- 
tra circulum datur¿ vel quarum fumraa fit ipfa w, quando 
wO.íj'Í intra 



1 . 



; 1 > 



J I » 



pértingat. 
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ifitra circuliirn fiierit datura pun&um *v Exquo aptcrur 
^xqualisipfi¿,&producatur ad Dico -39- xqualeifc 
eflc datas; «f- a 
Eft enim ex conftru&ione ¿6 ad & vt k ad ; íéd ( per 
35 .8c ^ó.^.elem.) ¿¿ ad ¿31 eft vt éx ad £r: ergo cum 47 fac- 
ta fit arqualis ipfi g: erit ax ¿pfi £ arqualis. Data aunem m 
iamaggregatumiam diíFerentiaeílipfarum^, & ¿ ; ergo 
etiam ipfarum ay 9 & ax Quod faceré oportcbat. 

SCHOLION. 
Perfpicuum eft datam re&am m numquam 
poíTe diámetro be maiorem elle ( quia in cir- 
culo máxima eft diamcter)neque media pro- 
portionali ínter &ac minorem, quando 
punfturrr a intra circulum fucrit datum (vt 
patetexlimitationeprop. i.Introd.) Poteft 
tamen aliaaptari ex pun£to,vel per punflum 
a^qnx xqualis fit ipfi ay, vel xy> & dux erunt 
pofitionés;fec3Lvnica fefolutio quoad Iongitu- 

dinem in vtroque caíii. 

IN NVMERK >^ 
Sit primodatum pu>£hirñ extra circultuji , valearqtie 
cb. 1 8 .& data i» 2 5 . ; Ergo daos números oportct 

invemr<í,qiK)ri«vi<itfef€«tJa^k 25 *dGÍpfOG6f ipíls i8.,& 
50. Ergo per prop. 1 .Introduchonis. 
\m. i2*.quadratum 156^ 
Fafrilm fub 1 8, &5 0. 900 
Summa 10564; \^ 

Jweft \i\ 
Summa, & differentia 45 & 10. 
Eft igitur 47.45 .&^Ar20 ; quonundifferentja^ eft 25. vt 
opoxtebat, Sit» 
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Sit fecundo punftum 4 intra circulum , 8c valeat ab l S y 
ÍC A£.<¡ o & data m 65 . Ergo dúos nuraeros oportet in veni- 
re^quorum fummafit 65 recíprocos ipüs 18 
\m. 32* quadrat. 105 6| 
Faítumfub i8&"5o 900 

Differcntia 



cft 



m 



»5*J 
"i 



1 • 



Summa,&: difrerentia 45 . & 2 o. 
Eft igitur 4; 4.5 .& ax 2 o: ergo tora xy 65, vt oportebat. 

■ 

PROPOSIT. XXXVIII. 

»«w<;r- Dato femicirculo , & reétá linea ad diame - 
tddum trum perpendicülari,ínter ípfani reílam , & 
inApel- circumfercntíam femicírculi poneré lineam 

Unto re 



¿™¡¿l reítam magnítudine datam,qu£ ad femí- 
pohl.i\ circuli angul.um pertingat. r - ! 
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Sit datus femicirculus *xb£c ad diametrum ií perpen- 
dicularis rjVoportec ex a reílam ducer^ axy , ' íta n inter- 
cepta xy xqualis Gt reto datx m. Ducatur xb , 8c fimilia 
cnint triangula áxb^ayc a cuni habeant ángulos redes 
axbfr c ,8c a communeiu. 



ANALYSIS. 



Obfimil.rfx4g.S.P. ai. ax. ay. ac. 

Ergo folutum, cum diíFerentia ínter ax y & ay debeat eíTc 
data w. 

CONSTR. & QEMONSTR. 

V t 

Ipfis abjk acáux reftx lincx reciprocx ¿ , Se k inve- 
niantur,quarumdifferentiafitdarawí > & ex a aptetur *y 
xqiialfemáioriipfarum¿, fecans ciregmferentiam in x. 
Dico xy xqualem eíTe datx m. ( 

Cumenim ex conftr.íit ab ad g vti, ideft 47 ad ¿r^ ex 
íimilitudinetriangulorum axb,*yc, fit ¿6 ad jx,vt ay ad 
xquales etiam erunt 4jc, 8c f ; fed inter ¿ ,& ¿ diíferentia eft 
redta m: ergo etiam inter axfic ay. Pofita eft igitur xy x- 
qualis datx m. Quod faceré oportebat. 



;: SCHOLION- 

. « * f » • • • * 

« 

Quando diameter protrá&a fuerit , fatis 
obvium eft omnibus^inimamjquxinter cir- 
cun\fcrentiani) & perpendicularem interijei 
poteít, ipfurn cíTc fegmentum be. 



Dd . PRO- 
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i > ^ ■ • • • 

PROPOSITIO XXXIX. 

Ex data púnelo in datum circulum redara 
ducere, vt reótangulum ílrb fegmentis. 
acquale fit dato plano,. 




Ex Jaro punfto a iq datum circirium ^¿'redam opor- 
teat dacere axy, vt re&angulum íub fegmenris ¿.v.*^ íit ce- 
qualc redanguio fub daris¿ r & h, vel 5 qupd ídem eft , vt 
fmt propoctionales g.' ¿x. xy. h. Ex * pfer Xcntmm c re£h* 
ducaturató. 

f ANALYSIS 
Sihtigir.próp'.. •■ v i¡p! «rj» & > 

Siveíífiantprop. tf*V xy. am. 

Sed per 36.3. d.s,F: aiL ay: : : : ; 

ErgoexarquoE.P. ¿W¿ tfy. tf/tf. xy, 

Etvti.adi.itadiffeo ad. ay. md. ax. 

Ideftvtfupra* . ÚX. ab.. 

Ergofolutum, ' i CONS 
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- CDN5TK. & DEMOKST:. ' i 

Fiat Vt 4¿ ad * ita ¿ ad ¿ inter mJjk fb media inve- 
niatur w x y qux protrahatar adj', Dico facfcum. 
f Cum cQim fit ex conftn mdad ax> vt axad ab y &; per 
3 6.3 .el 4¿ ad ay> vt ad ¿í: erit ex xquo 4¿/ ad ay , vt 
ad á'x, Se quia vt vnus ad vnum ita funt diñercntix , erit 
¿¿/ad ideít *x ad *¿ , vt am ad xy quane re&anguluni 
reáangiito ideft fub¿, 8c ¿ erit xquale.Quod fa- 
ceré oportebat. 

« 

Hoc problema excogítayit , & fecundum 
niethodüm noftram in pnedi&um modum 
refolvit D. Michacl Hycroninius Hernando 
iuvenis ingeniofifsimus, & rerum Mathema- 
ticarum peririfsimus, amícus nofter charifsi- 
mus>& manifeftum eft re&angulum íub datis 
gj & h minus cíTe deberé rc&angulo dab , yt 
conítruipofsit problema, 

i . • » • . . • 



4 

• . • . • • • . 



1 



T ' • 



Ddz PRO- 



ANALYSIS GEOMETR. 



PROPOSITIO XXXX. 

• 

Dato circulo, datifquc duobus punáis , íívte 
exrrayfive intra iHum : per cfeta <fu<* piméia 
cireulum ddcribere,qui d^ri círcúli pé^ 
ripheriam bifariam fecetk 




Sít dátus^írcufasjcuius ccntrum q >dataqwe fínt prniíta; 
d 3 & k y fi ve extra,(ive intra illtím. Optirtef dtmíuiñ def* 
cnbcrc^¿,quidaticircumfer€ntiam bifariam fecet in 
^acx,qua propterrc£ba7c tranfibit per centrum q. Et 
dufta rcftaW cireulum ^fecabit in k * 



ANALYSIS 



Incirailory.S.P: 

Etin circulo sjx¿ S.P; 

ErgoexíequoE.P. 
Ergo fclutum. 



cq. 
aq. 



qz. qd. 
qz. qx. 
qd. qx. 



f 



CONS- 
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CONST. ET DEMONST. 



Per q ecnmim ex vtrovis datorum punfto * re&a do* 
catnr 4f fianr proporcionales r¿ j¿ y x.Per punir* 
autcHi x. 4. ¿. drculus deferibatttr /jr* , fecans príerem ¿n 
fun&ojf, ex quo per f d'üeatur refta^a. Dico circulum 
fxb in puíiaíS/,& x;faifáríam dividerecifcuinferentiain 
circuli dati o#. 

CumenimfintproporrionalesCex conírru&ione) gq. 
tq.qd. qx> & (qukfc interfecant in circulo ax b) nq.yq. qj& 
qx: erunt cx^quo proporcionales cq.jq. q z . *V:ergo reda 
^eritincirctik>dat0 7 / 3 &:tranfieiisper centram q bi-35- IA. 
fariain diuidetf peripheriam.Quod erat faciendum. 3 M. 

Ad haujrnodiprobkmatum foluttonem non 
parum iuvat contemptatioprop.z^ IntwducTiQ- 
linjnqumfinem ipfam ibitradidimus» 



* • 



/. . . 
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ANALYSIS GEOMETR: 



propositio xxxxi. 

Dato triangulo abc¡ ex dato extra illud puno 
, to ofredam duccrc dxyzMz vt intereep- ■ 
tx xVy 8c yz fint in rationc data 
m ad/>. 




: i- 



jé 



Ducatur^ipfiírparallclajhoceílangulum ¿/ángulo 
z. xqualem faceré, & ex punáo x ¿pfi ab "parallela intelli- 
gatur xv. 

CONDITIONES. 



Ex condit.S.P. 
Vel per 2.6.el. 
Ob fimil.^AT. atíx.S.P. 
Obfimil. *b:, xvc.S.Y. 

* - • i. 



m. 



dg. gx. 
ac. be. 



xy. 
vb. 
cz. 
ax. 



yz. 
bz. 
xc. 
vb. 

ANA- 
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ANALYSI&' 

Sint igit.prop. 

Etetiam. 

Fiantprop, 

ErgoexxquoE.P. 

Fiantprop. 

Ergovt i.ad i.&E.P. 

Fiantprop. 

EtfinrctiampropL 

ErgoexxquoE.P.- 

Etpercomp. 
Ergoíblutum.. 

GONSTR. & DEMONST. 

Dueatur dg ipil be para11ela,& vt be ad ac ira fíat m ad'¿,, 
& vt p ad /- ita 4 i» ad <p> &: ita ¿i adV^ipfiíque /j, &: re^ 
GÍprocceinveniantur/x ; |x,quarum diíFcrentiafit /f. Per' 
x ducanir JxpJXco fáaum.Ducatur ipil .ib parailela xvi 
• • Cumcnimcxconftr.fit/^ad/^,vt^Ar*ad^f , & perdis 
vif. ad <?x vt £x ad xr 3 &" ob fimiltcudinem rriangulorum' 
rf^x. fít dg ad ra» vt^x ad xc : erk ex xquo dg ad /<fc 
ideílV¿ ad qavtcz ad ^x , 6c (íquia Vt I. ad I. ita funt diffe- 
rcnt'rxy cb ad ' e¡ a. hoc eft /> ad >, vt 6* ad <rx. Eífoútem (oír 
finrilitudinem triangulorum xvr) ¿¿-ad be y ideflr ¿ ad : 
/w, vt *x ad ergp ex xquo erit m acL/yvc vb ad ¿* ( Ra- 
tio communis k. ax. ) ideft xy ad^. Quod oportebat far 





p. 


vb. 


bz. r 




be. 


ax. 


vb. 






• 






k. 


bz r 


ax. 


cb. 


qa. 






p. 


k. 




^x. 


gd. 


k- 




dg. 


gx.- 


cz. 


XC. — y 


i 


qx. 




xc. 




be. 




g*~ 



cere. 



PRO' 



ANALTSIS GEOMETR. 



PROPOSITIO XXXXII. 



Dato quadratOjíive rhombo abcd, ex ángulo 
¿/adoppoíitum protra&um latus ab re&am 
dueere dxy, & Faceré xy aequalem 
reóte datx ?n. 





i 

I _^^m 



ANALYSIS. 
Sitigicur. xy — A_ m. 

Per2.6.elem.SP. ab. by. dto xy. — 

Fiatangulus dxz >— A— < dby. 

EtobfimiU**Vfy.E.P. dk by. dx. xz.~ 

ErgoexxquoE.P. db. { ab. x xy. xz, 

Sedangulus xbz —A*-, dby,{\vz dxz, \ 

Ergoob CimiUxz.xbz.'EF dz. XZ. XZ. bz. 
Ergofolutum. 

CONSTR. Se DEMONSTR. 



Fiat Yt<# admita /» ad¿ , cui reciprocas invenían- 

tur 
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tur ¿fe. quarum differentia fit ¿tó. Ponatur ex punfto z. 
rcá&zx ipil ¿ xquaftsA per x ¡iucatiir dxy, Dico xy x- 
qualcmcíTedatxw. 

. Gum enim ex cqnftr.fit ¿fead & yt¿,ad í s , hoc eft dz 
ad ¿«¿n'** ad ¿^'.triangula erunt ¡equiángula dzxjk. bzx, 5 .6.*/. 
eritque angulua ¿*£ cequalis angula xbz>)ioc t pít ángulo 
dby(í\inx. enim dbyfic xbz anguli xquales^cum angulus dbc 
in quadrato , fíve rhombo fit xqualis ángulo abd 9 fi ve ipfi 

xquah>¿s, vnde addito communi ángulo xby , emergunt : 

xquaks anguli dby. *ta.)Ergo cum triangula dxz y dby án- 
gulos habeant xquales dxz y & aby-, & bdx com munem, fi- 
miiia erunt,ac proinde ib ad íjr erit vt dx ad **>¿deft ad %, 
Sed ( ob parallelas ¿¿ ¿a: ) eft A ad vt ad xy. E rgo / 
ex xquo é ad ¿# erit vt £ ad Eíl autem ex conftr.*¿ ad 
dbyvtfrzdm. Ergo xjr datx m erit xqualis. Quod faceré X *»V ' 
oportebat. 



1 

I* 



1 

» ... !,.) , 



* " * * 1 



" " 'í 5 . r 



1.1 
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ANAtYSK GEOMETR. 

ALITER. 



i 



Aliter ctiam problema ingredi poflumus, vi- 
delicet per 4.6.elementorunL. 

¿A ,, m -44— ¿y- 




. ■ ■ 



ANALYSIS, 



Per^ó.el.S.P: 
Fiat angulus. 
Etcum angulus; 
Similiaerunttriang. 
Etprop. 

ErgoexxquoE.P, 
Ergofolutum.. 



ad dy.. bx+ xy* 

bzx h^A— 4.JÍ 

dby h— *Af— xbz. 
dby. a. .ar/ís. 
¿/y. 

db. ad. xy. xz. 
dz. xz. xz. bz- 



Vt antea, 



CONSTRVCTIO. 
DEMONSTRATIO. 



Quoniam ex confesad ?eítvtgad¿«, ideft dz ad 
MZyYtxzzábz: triangula emnt equiángula dzx, & bzx, 
adeoque angulus íx* ángulo bdx xqualis j fed angulus 
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xb & sequatur ángulo ¿¿yrergo fimilia enmt triangula dby£c 
xbz, & ent ib ad dy, \ t bx ad xz>> ¿deft ad g. Eft autcm (ob 
Cmüitudincm triangirlorum ády. bxj) *iaddy> vt bxnd 
xy: ¿gitur ex xquo ¿¿ ad ad erit vt *7 ad Sed ex conftr. 
eA¿/íad4^vtOTad^:crgo.v/datje«?er¿t arijualjs. Quod 
faaendiimer¿it. 

i 

SCHOLION. 

Ecce quomodo admonitio fexta Introduftionis 
nos adrefolutiomm mannduxit huius problema* 
tis, quod quldem Authores^pofita tantum condi- 
tioncpr a/cripta inquadrato y non parum ve xa* 
vit. Nos etiam ipfumper comparatíoneni plano* 
rum enodatum ín tertio libro trademus. Vide 
Cartejium^ Schooten 9 Renaldinunh&c. Et Ma-, 
rinumGetaldum<> quipofita conditione in qua^ 
dratOy aut rhombo problema refolvit, 

, * . • • • *» 

* **" • . • * * * . . * • 



* • ■ 

■ • \ *• 

■ ' 4 1 J 

• -..-•...'..•..» » . . < . Tí 

Ee2 - PRO- 
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PROPOSIT. XXXXIII. 

• • . , • T ■ , • . • 

Vl ¿ € Ci^cuto pofitione dato xyz , & datis duobus 
Sfr P un ^ s ? extra illum, a, & ¿, ab ipíls íi inflec- 
Ottur axby.&c producatur, facerejysipíi 

ab parallelaiiL. 

• ■« » * . * . * . 

Dato cicculbj,. 
cktifque pun&is 
a.&c b : oporter ^ 
qiuxrerc. pim&ü 
*,perquodfidu- 
Cantur bxyfica xz, 
fociari tjuü ipíi 4 h f/L- 
garallelam. • ^ jf x \ ; ~ r : 

* • 

•■ • ANALYSIS. '•' 

Sintig^t.parallefe- ab. yz. 

Etob CittúUxt.jxA.E.'B: ab.. bx. yz. yx. 

Fiat angulüs: byv ^A^yzXyíivcbax.. 

ntE£.<&rim¡Ljbv.jfi& 4 yz: yx. yb.. vb.. 

ErgoexxquoE.P. ab. bx. yb. vb. 

Etre&axigulum, é$V A_ ybXyvú quad.tanÁ 
Ergofolutum. 

GONST. ET DEMONST. 
^ £tat re£bwgulum áhv^xegj&z quadrato tangentís^ 
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¿dejí cios, quae ex b contingat circulumjdu&aque tangen- 
te o;j,iungatur^¿fccanscirculuBiin^ 3 &" per* dueatur 
4*2s,6cconneaatur/*.DÍGo ipfam datse al effe paralle- 
tam. 

Cumenim rectángula abv. ybx finr ínter fe requalia 
Cquia vtrumque eft xquale quadrato tangentis^illud qui- 
demexconftru£tíone,hoc vero ex 36. 3.elem.)erit ai ad 
IrxyVt yb ad i>¿> ac propterea triangula crunt arquianguía 
abx. vbjh 8c angulus v ángulo x xqualis. Sed (quia vy tan- 
git, &yb fecatjangulus vyb ángulo z, eft arqualis- : ergo 
triangula eruntíimilia 17^7*^ fichad yx erit vt yb ad 
1 ¿:ergo ex sequo ab ad erit vt yz, ad/*,ac proinde trianr . 
gula erant equiángula >bx.xyz,> &: angulus abx ángulo 
xyz, arqualis: igitor parallelx erunt reftx ab , S¿ yz>. Qucd: 
crat faciendum. 

A L I T E R. 

\ . • *< Ti ■ r • s 

-» ; -• - , • r » < • -v f -til " » * N * - 

* . • ^ . 1 : 1 e.. íjj. ■ • t . » *x ' 'j.- >.*..-•. 

9mtrgiturpataílblit' i J¿r.- *JL ¿ 

Ergo angulus ' JZd baz % ly.i.el. 

Fiatangulitó- fyv ^A^yza. • ¡ 

Ergo angulus* ¿)W ^—A—- < 

Ergoin circulo fiint Jf. #V ¿7. ^ 22.3.^. 

Ergo reftangulum vía ybx.. 36.3. el. 

Sed reAangulurn> jbx >— Av-« quad.tang. ¿. 3 6 -3-^ 

Eigoreftangulunv 1 1?^ ^-A^ quacLtang^ 

Ergo folutum. ,< \ 

GONSTR & DEMONST. 

i» 

Fiat rc&angulum vfa quadrato tangentisí aequale , & 
ducatuttange¿s*7,iun£táquej^ circulum fecante in x 3 

duca- 
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ducatur^.v^&comieftacur y*, quam dico datas ¿íefle 
parallelam. 

Cunicnimreaangulumi/¿4 xquaie fie quadrato tan- 
geutis b, cui eriam xqualeeft rc&angulumjíx: erunt rec- 
tángula ínter fe xqualia j¿*,quare pun&a ^. x. a.v. 
erunt in circulo : crgo angulus byv quadrilatcri ;v*<x, 
ángulo externo b .tz erit a»qual¿S; fed quia vy tangit , &: yb 
fecat,angulus byv rcquatur ángulo jz,a: ergo anguli alrerni 
yz> i. baz, ínter fe erunt aequales,& re&x proinde^. áb. pa- 
rállela?. Quod faciendurn erat. 

' H<ec refblutioper Üb. 3 . elem. eamdem cxhibet 
conftrutfwncm>quaPappusvfuseft. 

ALITER. 

« 

Profeso quando angulus byv fa&us fuppo- 
nebatur aequalis ángulo yza\ pari iure íuppo- 
ni poterat angulus azs ángulo byz,üve aby 
acqualis,vnde in hunc modum varia- 

ri poterat 
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Sít ígíturparallelae db» yz. 

Ergoobfimil.jxfyxs.E.P ab. ax. yz. xz. , 

Fiatangiilus AZS >— A^h byz. 

Etobfimi^/.prx.EJ?. JZ; az. as. 

ErgoexxquoE.P. #3. #J>. 

Et re£Vangulüm ^ A,-« 2r#.*7 fíve quad.tang.^ 

Ergo folutiu^ , & patet conftru&io , & demonftratio» 
Etiam per 3.1ib.elcm.iaftitui poterit. 

ANALYSIS. 

SíntigíturparalIcIbE; yz. ab. 

Ergoangulu* - lyz^A^yba. ty.ixk 

Fiatangulus azs byz. 

Ergo angulus azs yba* 

Ergoincrrculofuntpimfta Z. X.. b. S. Z2.X.ef 0 
Ergore&angul. (36.3^/.) Sab Ai— < zaxrfivc quad.fang.tf. 



r 



Ergo folutumi& nuiiifeíta conftruftio, & dcmonftratiov 



■ • * » 



• * • * 



— . ' PRO* 

» < 
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PROPOSIT. XXXXIV- 



r Circulo pofitionc dato xy% y r & datis duobus 
' puráis (exrraJUum) aySc k inflcdere . 



fof i 07 



facerejys ipfi ^ paralle- 
lam. 

Hoc problema pa- . ■ 

/¿rf # ¿ anteceden* 
te. 



X f 



ANALISIS, 

Sintigiturparallete 3& ^ 

Fiatangulus ^A^h 
29.1.^/. Sed obparaUclas^ngulus 

Ergoangufois —A_ x 

22.3.f/.Ergoin circulo funt 7- v - ^* 

,¿ Ergo reftanguluni ^ 

3Ó.3.f/.Sedreaangulum *0jy — A— quad.tang.tf 

Ergarcdangulum n-A^ quad.tang.tf 
Ergo folutum. 



í 




CON- 
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- CONSTR. 8c PEMONSTR. 

* » 

Fiat re&angul umb.ív xquale quadrato, tangentis¿ # 
iíteflr eius re&x,qux á pua&o a circuliim contingit, 6c du- 
catur t/mgens vv>pery autem dttcatiir nx , iungaturque xb 
fecans; circumferentiarn in *, & connedatur yz. Dico jrs 
ipíi *¿ efle para4lclam. 

Quoniam igimrre&angu1ura$4'y xquale eft quadrato 
contmgcntis a. ( ¿deft eius, qux á pundto 4 circulum con- 
tingit) Se eidem quadrato xquale eft re£hngulum xty : x- 
qualia erunt re&ingula b*v. xsy , 6c ideo punfta x.y. v. k 
erant in circulo, 6c anguli jv&, 6c x xquales ( quandoqui- 
dem externus bvyfc x duobus re&is xquátur)fed angulus 
vyz, ángulo x eft xqualis (quia vy tangit,6c j% fecat ) ergo 
xquales erunt inter fe anguli vyz.y va , adeoque parallel 

ALITER. 

■ • > 

- 

Sintigiturparallelx yz. ak 
Fiatangulus yzs h-A— 4 X. 

Sedobparallelas,angulus yzs *~A~* zsb, 
Ergoangulus zsb >~A—< X. 

Ergo in circulo funt X. Z. $. a, 

Ergore&angulum dbs Ap-« xbz. 

Sed re&angulum xbz ^-A~-* quad.tang.í. 

Ergore&angulum abs ►—A— < quad.tangA 

Ergo folutum, 6c patet conftru&io, ex quaeadem pro- 
venit. 

Per proporcionales etiam duobus modis varia* 
ripgterit analyfis. 

Ff PROJ 



ANALYSIS GEOMETR. 

PROPOSIT. XXXXV. 

riJe Circulo xye pofitione dato , & datis duobu* 
*'ffi punftis (intra illum) a, & b. ab. ipfis itt- 

fle&ere axb,Sc facereyz ipfi ab 
parallelam. 




ANALYSIS. 

Síntígiturparaflel* J®. 00. 

Ergoangutus yzx~\—abx. 

Fiatangulus xyv~A~yzX. 

Ergoangulus xyv ►—A— obx . 

Ergoin circulo foot J. *• 

32, 3-'{- Ergo reftangulunv y«X >— A— IM*. 

^tJSedrcaangulum JW* -A- CUÜlbctper* 

* ' Eigo reíhnguium. vab ^W. cuilibet per <J 

Ergofolumm. 

CON- 



Digitized by Google 



LIBER i íí 7 
CONSTR. & DEMONSTR. 

Fiat re&angulum váb xquale cuilibet per a , puta m 9 
&: dücatur contingens vy. Per 4 ducatur , 6c x& per 
iungaturque/t. DÍ£oy& ipíi ¿¿ parallelam efle. 

Qiioniam enim re&angulum v¿¿ reStangvAoy** (idefl: 
^) eit xquale, erunt punífca y. v. x. b. ¿n circulo, (^uare 
anguli x/v.a¿*(Tupercamdeni vAf)xquales erunt>fedqui* 
17 tangit,&7* íecat>angulus vyx ángulo /.tx cft xqualis : 
igitur , Se aequales crunt anguü dbx> ac propterea^*, 
úb parallcLe.Quod crat facicndum. 

ALITER. 

Sintigíturparallelx yz, ab. 

Ergoangulus " xyz^A^xab. 

Fiatangulus xzs^\^xyz, 

Ergoangulus XZS xab. 

Ergoin circulo funt a. X. S. Z. 

Ergo redangulum. abs — xbz^ 

Sed rc&anguhim xbz A — cuilibet per ¿, 

Ergo reaangulum abs —A,-, Cllilibet per b. 

Ergo folutum, & patet conftruttio,& demoiiftratio. 

Etiam per proportiottales duobus modispro* 
blema expedir i poterit. 



Ffz PRO: 
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ANALYSIS GEOMETR. 



PROPOSIT. XXXXVI. 

V*pt>» £* IXCX &° pofitione dato xyz , & datis duobus 
I7.fr* punáis (intra illum) a y & ¿,inftc£tcre 
pe/. 1 09 . axby ita vt yz íit parallela 

ipfi a ¿_ 




ANALYSIS. 



Sintigit.paralldbsL 

Ergoangulus 

Fiatangulus 

Ergoangulus^ , 

Etin- cúrenlo (unt 

Ergore&angulum 

Sedrecfongulun* 

Ergoreftanguluia 
Ergofolutum. 



'4 r 



. yz . ab. . 
íibx >->\~*yzx~ 
ayv a-h abx~ 
ayv ^\^yzx. 

x. v~ y. b. 
vab *~h~<xay. " 

xay~A~* cuilibetpcr^. 
U#¿ h- A— « cuilibetperl*- 

CONS. 
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CONSTR. &DEMONST. . ' ' 

• ■ • 

Fiat re&angnlum vaI xquale cuilibct per* ('pota caí) 
Diicaturtangens^&r per a re&ajrx , & per* recta 
iungaturque/s. Dicoyz. Ab efle parallelas. 

Qiioniam igitur re&angulum vi faftum cíl xqualc 
cuilibet per a ( quale eft c a¿) & eidem aequalc eft redan- 
gulumx^: acqualkerunt rectángula i/4¿. x*;,quaproptcr 
pun&a x. v. y. b. erunt in circulo, Scanguli <yw. Abx (fuper 
eamdcm xx/)aequaiesinter fej fed quia vj tangit, & xy fe- 
cat, angulus *;v ángulo j^at eft xqualis: igitur arquales 
emntanguli^v.4¿jí', adeoque parallekE y&.sb. Quod 
erat faciendum. 

£/¿o» hoc modo eadem provenid 

A L I T E L _ > 

Sifltigimrparallelac ak yz. 

Ergo angulus, bax zyx. 

Fíat angulus szb ~\*~*zyx. 

Ergo angulus szb >-*A*-*bax. 

Etin circulo funt X. a. Z. S. 

Ergo reftangulunt »— A_< 

Sed re&angulum •»—. cuilibet per ¿V 

Ergore&angulum. , «-—A—* euilibetper^. 

Ergofolutuni, aim redangulum fieri pofsit aequate 
cuilibet p er b } quale eft c bel. 



r » 



22 
35 



i3« ANALYSIS GEOMETR. 

PROPOSIT.XXXXVII. 

K J^Datis duobus pun&is,&circulo,per data dúo 
iuApti- pun&a circulum defcribcre, qui datum 
Uh.gaU contingat, 

lo ftobl. 
8. 




Hoc problema duas admlttit folutiones , five ex- 
tralfive mtra circulum dentar púnela. 

Sinc data pun&a *. k (extra, vcl inrra)& datus circulus 
jx*. . AJSALYS1S. 

Eftojf punftumcoaradusrcrgofi per x protrahaiitur 
adeircumferentiam f vti fa&um eft in antecedentibus) 
re&x 4*, ¿7, ¿ta vt ¿uncía 7* fie ipfi 4¿ paraüela: erunt trian- 
gula txb.yxz, fub eodem vértice x íimilia, ac proinde cir- 
trop.22 cuIus,quiperpunQ:a -*.x.^dcfcrjptus fuerit, circulum yxz, 
Inttéi. contingetin^vtrpetitur. ...... 

w Eodem modo ftt v pun&um conta&us: ergo fi infleíia- 
tur^v^ita vtiun£bayjcidem4¿ritparaliéla: erunt trian- 
gula évb. rvs fub eodem vértice v fundía, 8c circulus ,qui 
per puncta a.v.b. deferiptus fuerit circulum yxz continget 
inv.vtpctitur. 

fcfgo folutum eft problema^ manifefta conftruftio,& 
dcmonftratio. PRO- 
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PROPOSIT. XXXXVIIL 

Datis duobus circulis , vtcumque difpofitis, 
rcftam ducerc,qux fimilia fegmenta 
fecetangulum datoaequalcm 

capientia. 




p z q z 
Siatduocirculi fe non contingentes x^&KS quorum 
centra m, & b 3 iungatur *b , & in ratione femidiametroruni 
dividatur in m. Et per m re&am oporteat duccre xv , qux 
fegmenta fecct xj s Se sv angulum capientia 4ato i xqua- 
km. 

Producatur & fíat diameter ¿o á circulo autem xy 
fcgmentumabfcindamrcapiensangulum dato X W*^™> 

fitqueipfw&fubtenfercOa^ - 
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P * H * . 

ANALYSIS. 

Sit igitur xy ^\*-<pq. 

Sed per 35 .6c 3 6.3 .dan. 9Ctny —A— gmc. 
ErgoE.P. gm. xm. ym. me. 

Ergofolutum. 

Eftenimfumma,autdííFercntiamediarüm xm,&c ym 
fempernoca, videücetx^idcit^, fummaquidem ú cir- 
cuUfe fecuerint , difterentia. vero fi fe non fecuerint. . 



- • » 



. .1 

* 

r I .: 



.5" 



CONST. ET PEMONST, 
Fiantquxiamdiaafunt,&ípfis ^w, & recíprocas 





/-J 


• 




i. 


1 




:i¡ 
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non fe fecuerint) & ex punfto m aptetur mx ipil pz xqua- 
lis,& producatur ad t> 5 fecans circulum xy in * j&y, circu- 
lum vero sv in & Dico fegmenta at^jSt sv ángulos ca- 
pere dato arquales. 

Quoniam igitiir ex conftru&ionc eít gm ad pz,vt zq ad 
me :ent reítangulum arquale re&angulo gmc - t fed rec- 
tángulo gjwrxquakeftre&angulum xmy: ergo rectángu- 
la enmtarqualia/^,&AT//»7,& quoniam xm fafta eít x- 
qualis ipíi /*,,xquales erunt xy&pq-, fed fegmentum 
fubtendit, quod angulum capit dato xqualem : ergo feg- 
mentum x y etiam eumdem angulum capiet, & fimiliter 
fegmentum sv, quia fimilia funt fegmenta xy, & sv , cum prop 2 
reda tranfcat per m pundbum, in quo recta, qux centra i nt ' r$ ¿ 
iungit ab divifa eft in ratione femidiametrorum. 

Sicirculifetetigcrint in w,&ex m aptetur mx ipil ;j 
acqualiSjSc protrahaturad v factumerit. Datis igitur duo- 
bus circulis vtcumque difpofitis 3 6cc. Quod taciendum 
crat. 



PROPOSIT.XXXXIX. 



V'tie 

Databaíc, altitudinc , & ratione latcrum y uUm 

■ ■ • • 



Efto triangu 
lum , de quo ¿* 
quxritur axb fu ¿y- 
perdata bafe¿¿ 
inaltitudineda- 
ta «g 5 8cratiolá- 
terum ¿*. x¿ íic 



triangulum invenire 



tppen- 
dtcuUi 



JC je* 




terum ax. xb íic ¿* #n i > s"í/ - , 

data, «W ^^^VrZL-» 

Ipfitfíparalleladucatur^&itingaUirxw, qux bifa- 



riam dividet angulum ¿xí.^ 



Gg ANA- 
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ANALYSE GEOMETR. 

' - .. ! • « • r • i r : ■ 




\ 



ANALYSIS. 



i-; 



Sintigit.prop. &x. xb. (im. mb, 

Ergopers.&eLangulus». mxb ^\*-* axm.. 
Fiat angulus bxy h- bax.. 

Et erit angulüs ' mxy ax?n +bax.. 

Ideft qxterno ....... . JflfX** , 

Ergapcr6,i.eU' • • -Xy ^ tí^my.. 

Sed ob fimiU^%S.P. ay.. xy. xy. by.. 
Mcft. my. my. 

Etdivid: am. my. mb. hy.. 

\ Fiat km w£ 

Etvtr.adi.itadiíF.&E.P.^.. WJ. f«fo 
Ergoíblutufn. 

CONSTR.& DEMONST.; 

• . ». % . . i «««»•» » 

I ' ' '4 

I....."" : " - k.J . - 

Fiat&wipfíwtacqualis , & vt^-ad wiita áma&myv 
Centro autem ^ intcrvallo my arcus deícribatu r > qui íi non 
pciutneritad re&amg^problcmareddetimpofsibile, fi 
vero ipfam tetigerit, vnicam dabit fólutionem ,duplicem 
toíidemii fecuerit. Scpct iam in pun&is x. x 3 & iungantur 
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gx. mx . bx. Dico triangula uxb eíTe de quibus quxritur. 

Eftenim ex conftr. *™ ad my, vt ak ad «i, 8c ( quia ynus 
ad vnura eft vt differentix) erit 4» ad wjf, vt km , id.eft m¿ 
ad by* 8c compon. 47 ad my, vt ad by, hoc eft ex conftr. 
47 ad.xjfjVtx/ad^r. crgo triangula 4*7. ¿xy ( quxcirca 
communem angultim latera habent proporcionaba) erunt 
xquiangulajadeoque angulus bxy ángulo bax erit xqualis> 
fed (ob xquales my. x¿)'angulus mxy xqualis eft ángulo 
ymx, five internis ixw, 8c bax: ergo Q auferendo xqualia 
ab xqualibus) rcmanebuntanguíi xquales axm , 5c wx^ 
quare ax ad x¿ erit vt 4 w ad Quod faeere oportebat. 

SCHOLION. 

Vt autem ax y & xb longitudine innotcf- 
cant, demittatur perpcndiculum xv , quod 
longitudine notum erit , vtpote aequale reftae 
longitudine datíc ag y & in triangulo wjry , cu- 
ius latera my. xy. cognofeuntur , nota ficnt 
íegmenta mv. vy. & exinde av. vb , & confe- 
quenter ax. xb. 



2j6 



ANALYSIS GEOMETR. 



ALITE R. 

Efto triangu- 
lum,dequo qux- 
ritur axb fuper 
databafea^inal- 
titudinc xy datx 
¿xquali, cuius ¿7 
latera a x. xb. fint 
in datarationevt 
am admb. 

Circumfcriba- 
tiircirculus , & 
ducatur xn>z>> 
qux bifariá divi- 
detangulumrf.vk 




ANALYSIS b 



Sintigiturprop. 
Ergo angulus 
EtS.P. • ' <' 
Fiatangulus 



• ax» xk am. ikb* 
axz _ a 
«m?. «ra» 

EtobíTmüjw^w^.E.P.^ w ^ ^ 

Ideft 

Ergoexcequal.E.P* A» am. mb. mv* 
ErgofoluturcL 

CONSTR. & DEMONSTR. 

Fiat vt h ad *m ita «wí ad mv % qux datac 4 £ perpendicu- 
laris ponatur>& fuper ipfamíemicirculusdefcribatur vzm. 
Si ígirur bife&á *í in g y demúTa perpendicularis 5 ^ipfum 
femicirculumnectangatjnecfecet, conftrui non poterit 
problema, ílterigeritvnicaeritrefolutio , dúplex vero fi 
fecuerit.Secetiamin pun&is & per pun&a á.z,.K 
*7 ?■ 3 cir- 
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círculus defcribatur, du&aque per m re£Va A^ungantur 
áx. xb. & demirtatur perpendieularis xy. Dico triangula. 
*xb efle de quibus quxritur. 

Sunt enim ex conílr. triangula ílmilia mzv.mzrjk mxy, 
quare xy ad mx eft vt mz ad «ív , & quoniam punfta ¿ . x, 
b. z. íunt in circuIo,eít Am ad wx, vt mz ad w¿ : ergo ex 
xquo erit ad am vt w¿ ad fed ex conftr.eft h ad *m y 
vt mb ad wv, xqualis igitur erit xy datx h. Et quoniam ^ ,5 
re&am Ab bifaríam íécat 3 & ad ángulos re&os , erunt arcus 
dz. zb, ideft angu li axz. bxz xquales, ac proinde ax ad xb 
erit vt am ad mb. Triangulum igitur iam oxygonium , iam 
ambligonium exhibuimus,&cQuod erat faciendum. 

Ecce incidimmin ingenio fam folutiomm Vie~ 
ta tranjpojitione cuiufdam anguli 

PROPOSITIO L. 

Data baíé, ratíone Iaterum, & diíferentia an- 
gulorum ad baílm: triangulum confti- 



Sit triangulum,de quo 
quxritur Axh > cuius ba- 
tís ab fit data> & raoo Ia- 
terum, vt s q ad ^,diffc- 
rentia autem ángulo- 
rú ad bafim íit datus an- 
gulus^.Ergo íi ducatur 
qx bifariam dividet an- 
gulü Axb ,erítque, duc- 
ta perpendícuían xy, án- 
gelus qxy femidiíferen- 
tia angulorum ad ba- 
fim , adeoque xqualis 
dimidio anguli dati d* 
Bifecetur4^uiw. 



tuerc. 




prép.16 
Introd. 

■ 

ANA* 
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ANALYSIS. 

Sint igit.pr©p. . » 0X. xb aq. qb. 

Fiat angulus r wzq qxy, ^ 

Sed angulus qXjl i¿¿ 

Ergo angulus 
jErgofolutum. 

CONSTR. & DEMONSTR. 

Bifecetur aí? in w, & fíat angulus mqz, dimidio comple- 
nientianguli^íEqualis, &" occurrat f& perpcndicukri 
in s.Itaque angulus dimidio /erit requalis.Per puníhi 
autem*.*. ¿.circidusdefcribatur ¡rzby&c protrahatur zq 
ad Ar,iungancurque Dico triangulum 4*6 efíe , de 

quo quxricur. De.mittatur perpendicularis xy. 

Cumenira angulus mzq, fivcipíiaequaljs qxy ( qui fb- 
mi diflferentia eft anguloruni ad bafim)xqualis fit dimidio 
d: erit totas d differentia ipforum angulorum , vt pctiair. 
Cumautem mz bi feriara dividat circumfercnriam Azb y 
anguli erunt xquales ¿xq, & bxc\ , adeoquc ax ad xb , vt a(¡ 
ad f ¿, vt poftuktur.Data ígitur bafe,&c.Quod crat fccien* 
duiru 1 
•» /. • • A " s ANA- 
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ANALYSIS 

• • 4 f * * 

GEOMETRICA 

L I JB. II. 

• ' •: ' :¿. 

AGENS ADHVC DE RESOL VTIONE 

PER PROPORTIONALES. 

INSTRUCTIO 

Iber primus per fimplices re&a$ 
proportionales problematuin 
folutioncm expcdivit. Hic au- 
rem fecundus liber id ipfum 
profequitur , & problemara 
enodare aggreditur, quorum 
alia per argumenta rationis compofira comi- 
modifsime refolvuntur; alia ex foia conftitu*- 
tione terminorum datorum,apparent rcfoJü L 
ta. Itaque li dúo plana duabus reftis (vel 
etiam duobus planis)proporribnalia exiftant, 
ñeque per 1.6. elcm. ad fimplices reftas ipfa 
plana revocari poísint; ádhibendíe erünt ar- 
gumentationes ratioñis compoíira, Át vero 
ii, propofito problemate , ex terminis datisi 
figura conítitui pofsit , : cui fimilisíit figura 

qux^ 
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quseílta ( qtiod quidém faepius accidere folet) 
conftituenda érit íimilitudo-, & per rationem 
compoíltam , vel ex fimilitudine argüendo 
problema facillime enodabitur. 

PROPOSITIO I. 

Datam re&am ac, fe&am in b, rurfus fecare in 
iiiter a y & b, vt quadratum ax ad re&angu- 
lumxbcüt vt /ad£,íive viga ad be. 

g a x b c 

ANALYSIS. 

- 

tíintigit.prop. axa. xbc. ga. be. 

Ergoproducendo axci'.hc xbc.ga. 

Et deprimendo per be. axa A^_h AT^rgtf . 

Etdiflbl vendo E.P. ga. ax. ax. xb. , 

Etpercompof. ga. gx. ax. ab. 

Ergo folutum. 

CONST. ET DEMONST, 

Ipfisg*, & 4¿ reciproca» in veniantur¿ a-, 6c ¿.v , quarum 
dírTerentia íitfa. Dico factum. 

Cumenimfintexconftr.proportionales^.^x ax. *b> 
5c per divif.ga .ax.ax.xbxút quadratum ax rectángulo fub 
ga, 5c xb arquak,6c elevando per h 9 erit fa&um fub ax.ax. 

be -x 

Digitized by Google 



LIBER II. i{i 

be arquale fa&ofub¿<«. xb. be, vndcdiflblvendo eruntpro- 
p ortionalia axt. xk. *g. be; Quod facrendu ra crac. 

SCHOLION. 

Hanc methodum deprimendi , & elevandi t < 
mag::itudines non omnibusjn problematibus om- 
vinoplanis,placituramputo\¡pfa tamen natura- 
lijsimavidetur,nam,pr<2tcr quam do ff riña fb- 
lidorum facile aptaripotefi, per Jimplicemconfi- 
derationem quatuorpmportiotraliumdemonjlra- . 
tur,qtiandoquidem,fi dúo faffa ¿equalia r <equian- 
gula fuerint,quomodocumquepoterunt m térmi- 
nos proporcionales dijfolv'hquiji producán tur ea- 
dem fatfareftituant.Maxhrie cum hac methodus 
nonexigat , vt ipfa /olida conftruantur ( quod 
qtiidcmimproprium, &molcftnm in problemate 
plano a Geometris mérito iudicatur ) fed folum 
confiruBa concipit,ír planam omnino wnjlruBio- 
nem injlituendam docet. Cum tameh analyfim 
noftram omnes modos refblvendi ampie ff i creda- 
mus, alias ajfermus folutiones. 




.< i \ % % » 
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ANALYSIS GEOMETR. 

ALITER. 

g a xb c 

' - ■ 

rtJe Sintprop. $xa. xhc. ga: be. 

* r jj¡%?' "Síve pcrmutdímcnC ax. xb. bc:ga. br.aX!. 
natío- I d cftpcn.6.cIcaL ax. xb. ga. ax. 

vis in Ergopercompof.EIV ax* ab. ga. gX. 
Jntrod. 

étgAj: CONSTR. & DEMONSTR. 

. . *•♦!••' ' ' ' * * ' ' 

t i ♦ ■• " • 

Ipfis i b. ag reciprocas ¿ovemantur ax. gx , quarum dif- 
ferentia fit ga. Dico factura. 

Cum enim ex conftr. fit a x ad a h y vt %a ad ex : erk per 
divif axzdxk, vtg* ad ax, five vtredrangulum íub , & 
¿radre£tangulttmfub 4^&:¿f;ergo permutando dimert- 
íiones,erit quadratum ax ad re&angulum xbc vt ga ad 

be. Quoderatfacieadurn. 

> 

Aliter ex ratione carapofíta. 



\[ 4 - L ■ 

£ a xb c 

Sint igit.prop*. axoi xbc. ga. be. 

uum.ii Idcft vt étxjcb, & J¿- hzga^be. 

num. /. Et invert.vt axjxb. xxzga. be. Se bcjix. 

dcK&tiolátkyt ax.xb.itaga. ax. 

necom- £ t per comp. vt OX.ab XtZ ¡ra. FX* 
;^4/»Ergofolutuxn. ° 

rlí CONS- 
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LIBER II, 245 
CONSTR. 8c DEMONST. 

jpfis ab, 8c gá reciproca ¿n veniantur *x, &cgx, quarum 
difterentia fit g*. Dicofaftum. 

Eft enim ex con&x.&x ad vt ad gx> & per divií.áx 
ád vt ^< ad dx y vel vt£* ad ¿r, fkbcaÍAax : ergo invert. 
erit** ad xb> 8c ¿a: ad bc y hoc eft quadratum ad redan- 
gulum xbc, vtjp ad be. Qiiod eoit facieodura 

Aliterex i.&elem. 



£ 0-xb c 
Sintigtt.prop. axa. xbc. ga. be. 

Fiatreftangulum ga:xb h-A_ axa. 

Ideftffantprop. ;g(h t cix. ax. xb. 

Etpercomp.EP. ga. gx. ax. ab. 

Ergofolutum. 

CONST. ET DEMONST. 

Ipfis^.&tfíreciprocxinveníantiir^Xj&iA;, quarum 
dífferentia Gtgs, hoc eft fiant proportionales ¿ *. gx. dx.ab, 
8c per divif.^i. **< **• *k & crit re&angulum fub ga , 8c 
*é rsquale quadrato *x\ ergo quadratum ¿# , ideft re&in- 
gulum fub 8c Jt6adreftangulumxí¿ (ob eamdem úr 
titudinem xb ) crit xtga ad ¿f.Quod erat faciendum. 

N O T A. 

Hiinc vltimum modum refblvendi pr<eferen~ 
dum exiftimoycwn n'tfi necefsitas vrgeat ad /olida 
afteiidere, vel ad raúonem compojitam recurre* 
re non deceat. - 
o : Hh2 PR0¿ 
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a4 * . ANALYSIS GEOMETR. 

PROPOSIT. II. 

■ 

vide Datam redam ac, feftam in b , rurfus fecare 
dhpa in^inter^&^vtreaangulum^ adrec- 
4 8 7 l ~ tangulum xbc fit in ratione data¿ ad k y 
fag. five^ad^ 
461. g . k 

h 

~á x l c 
ANALYSIS. 



cax. xbc, ac- 
xbc h— a_h 0# : ¿>. 



Sintigit. prop. 

Ergofifiat 
Eritfolutum. 

CONSTR- 6c DEMONSTR. 

Fiatvt¿fad¿ita.^adxf > hoceftdividatur *b in x in 
ratione be ad h£c crit reftangulum fub 4*, & i xquale rec- 
tangulo xk. Ergo reftangtüüm c*x ad ideft ad re&an- 
gulum fub axr, 6r A ( ob eamdem altitudinem 4.v ) cr it vt 
ác ad h. Quod erat faciendum. 



AL IT E R. 



Sint igit.prop. 



* * 

cax. xbc . g. h 



r , Hoc eít vt fc< & ax * xb ' m £' k - 

77tim.ll nocen, vl 

4kt«i* Et invert. vt *** 1» £• * & 
fie com- Ergo folutum. 



Digitized by Google 



LIBER IL 145 
CONSTR.& DEMONST. 

Fiar ax ad xb vt g ad kjk be ad ac ( hoc eft vt reftangu- 
lum fub £ s &• be ad reftangulum fub k, 6>cae)& erit ¿n ver- 
rendo ad ¿r,& 4* adAr¿,ideft reftangulum cax ad rec- 
tangulum xbt , vtg ad ¿. Quod erar faciendum. 



* constr. & demonstr; 

Dividatur ¿¿ in x> vt *x ad xfc fit vt be ad * , five vt rec* 
tangulum fub áe;&be&d reftangulum fub , fcerit 
permutando di menííones reftangulum eax ad reftangu- 
lum xbey vt 4f ad h. Quod erat faciendum. 



ALITER. 



Sint prop. 

Si ve permutdimenf. 

Ideftper i.6.eL 

Ergoíblutum. 



cax. xbc. ac. h. 
ax. xb. ar.be. h:ac\ 
ax. xb. be. h. 



PRO- 
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i4¿ ANALYSIS GEOMETR. 

PROPOSITIO III. 

Datam re&am ab ita fecare in x, vt paralielo - 
grammum fub <Mr, & data£, in ángulo dato c 
ad parallclogrammum fub xb-, & data h 
ineodem ángulo fitvtgad¿. 

' | 

<z .*• b h A 

k 

ANALYSIS. 

Sintigit.prop. xb:h. g. L 

Ergofifiat 0X\k _-A_< xb\h. 

Faéhim erit quod petitur. 

CONSTR. ET DEMONSTR, 

* ■ *t 

Fíat yt h ad /' ita *x ad xb-, 5c in ángulo dato c arquali, 
fiantparallelogrammatumfub^^^c^tuniiüb xb, &ch. 
Dico ipfa effe,vt£ ad k. 

Cum enim ex conftr.fit vt h ad k ita dx ad crunt pa- 
rallelogramma xqualia fub mx, 6c i, atque fub ge h : cr- 
go parallelogrammum fub j ad parallelogrammuni 
fub xb, & ¿, ¿deft fub dx , Se k (ob eamdem altitudincm 
dx) erit vtg ad k. Quodcmt faciendum. 

Etiam permutando dimenfiones , vel inver- 
tendo r atienes expediripoterit problema vt fac- 
tum eft in qiitecedcntibus. 

: ; 1 PRO- 



Digitized by 



LIBER II. 2+7 

PROPOSITIO IV. 

Datam rectam ab fecare in x , vt dififerentía r £* M 
quadratorum ax ,&cxb ad re&angulum tom ? * 
axb íit vt p ad fcu vt ab zága. ^478. 

tium 6c Ar£ 3 eritque re&angulum fub ab, Se 2 wx (vide- Fcf 7* 
licetfubaggregato,Scdifferenrialarerum) xquale diffe- lntt9Í* 
rentix quadratorum at£. Fiar ks dupla ipuusg*. 

ANALYSIS. 



Sínt ígk.prop. abumx. axb. ak ga* 

E rgo fi fíat: gaiimx n-Awn 

Faftum erk quod poíhilatur. 
Sintergoprop. ga. ax. xk zmx. 

Etduplíc.& dimid. . ka. ax. xk mx~ 

Etpercomp. ¡> a . kx. xb. mh 

Ergoíblutum. - * 

CONSTR, & DEMONST. 

Fiar ¿¿dupla ^ífas f reftis ka;& tm ( feu mB'J rer 
ciprocx irjyeniancuri.v, & xb, quarum fumma fit kb. fo- 
que proporcionales erunt ka. kx. xb mb, 6c per dívif. kn.ax. 
xb. dimidiando, 8c duplicando g*. ax.xb. 2 ntx\ er- 
gofeftanjulum fub ¿¿j$c zwxrc&angulo*** erit sequa- 



24.8 ANALYSIS GEOMETR. 

le. Ergo reftangulum fub ab, &: 2 mx y idc&. differentia qua- 
dratorum ax,&xb, ad reftangulum axbyMí fub g* , & 
2 w*(bb eamdem altitudinem imx) erit vt 4¿ ad g* .Quod 
oportebat faceré. 

PROPOSITIO V, 



. .... 



Datam reflam ab dividere in vt re&angu- 
lum fub diíFerentia partium ax% & xb, & data 
ga ad rettangulum fub ípíis partibus confti- 
tutam habcat ratíonem vt p ad q, five 

vt£¿ ad ha. 



k eb a ííix b 



trsp 7 Dividatur *¿ bifariam in &- erit 2 a«x diíFerentia par- 
Intrtd ^ um " v * : cr 8° c °nd¿tioeft vt re&angulum fub e 

' 2 nx ad re&angulum ¿at¿ íit vt¿* ai h a. Fut k* dupla ¿p* 
fius¿¿. 

ANALYSIS 



Sintigit.prop. ga:imx. axb. ga. ha. 

Ergo íi fiat ax ¡> há'.zmx. 
Solutumcrit 

Sintergoprop. 2W #. ¿ x 

Etdimid&duplic. mx. xb. ax. ka. 

ErgocomplP. m b. xjr. kx. ka. 
Ergofolutum. 



- 1- 



CONS- 
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XÍONSTR.& DEMONST. 
¿ a dupla ipfius ipfifquc sm (ideft wr¿)rc- 
ciprocxinveniantur^&^quarumfumma fit kb. D¿- 
co fachim. 

Cum enim ex Conftr.fint proporcionales mb. xb. kx. té 9 
Scdivid.mx.xb.ax.ka, Se duplicando , & dimidiando 
Wm'd. xb. ax. ha:€nt re&angulmn fub 2^* , & ha re&an- 
guio axb aequale: ergo rc&angulum (übga, & 2 mx ad rec- 
tangukim ideft fub 2 wat, & ( ob eamdem altitudi- 
nem 2 w*.)erit viga ad ha.Quod erat faciendu-m. 

' PROPOSITIO VI. 

Datam re£hm ab bifeéhm in ita dividere 

■3 




Perfpicuum cíl fí fíat ka ipfi ¿¿ aequalis re&angulum kx m 
arquari rccfcmgulis fub a *, & mx,<xtque fub a b, ideft kd&t** 
. Ergo conditio eft vt íint proporciona lia abxJexm.p q. **' 
F¿tvt/ad}ica-f*ad^ _ 

«. : analysis., : -; ví ; - i 

Sintigit.prop. abx. kxrn. ab. gk. 

Ergo fi fíat xkgk^A^kxm. 
Solutumerit - ~ • ! 

SintergoproJ). * "l gk, kx. mx. xb, 

EtfprcompoC gk. gx. mx. mh 

Ergo foludim. li CONS- 
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~~g I a m x b 



* i 



CONSTR. & DEMONSTR. 



Ipíls gkj.Sc w£reciprocx invenianrurg*,& «¿vquaruni 
dirVerentia íitgm, itaque proportionales erunt gk. gx. mx. 
tnby & per divif. gk. kx. mx. vnde re&angulum fub^ 
&A:^reftaiigulofub^r > &:«?Arcrirxquale. Ergo re&ar* r 
gulum t& ideíl fub xb x Scgt, ( ob eamdem altitudinerr 
xb) erit vtdk ad^five vt p ad^. Q^oderat faciendum. 

PROPOSITIO VIL . j 

i , » t 

• ''•»*" . - . \ , í.'.i • » '.". ": i "'••** I '..•'( | . * : [i 

Datam reftam ad,fc€izm in ¿,& ¡r vite? um íe- 
care in x r inter ¿, & vt reftangulum axb 
ad ¿re reftangulum fit vt ac ad xc. 



g a b x c d 
ANALYSIS. 

Sint igit.propv axb.. dxc. ac K x¿v 

Sivc per i .6. el. )|?7 f T ... , ¿fttt/» dxc. 
Ensopen^ .el. akb acixd. 

EtE.P. \ , . ¿r: ¿x. bx. xd. 



Fiat¿¿ >-a_ ac. ga. 

ErgopercompX.P,^ ^ ¿X. ** r '. ^ >Jn ¿ 
Ergoiolutum. , » 
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; * CONSTR. T5c "T>EMONSTR, 

Fiat g* re£te ac asqualis,ípfifquc ¡p£ U reciprocnc inve- 
niantur^y. bx > quarum differentia fie gb. Pico ra&um. 

Eft enjm ex conítr. ? a _ad g¿c > vt bx ad ¿¿ a £e per divif. 
m g 'a y ideft ac ad )úftviix ad * uarc re&angulum 4>v¿ rec- 
tángulo fub *c t &■ xd erit xquale; ergo re&angulum éx£, 
¿deít fub acy 5c xJ ad rc&angulurri ¿xy, ob eamdem ¿hitu- 
~dinem*y,erit vt*ad*r. Cfcod erat faciendum. 



t •■• ; . ; : • 

O 

» . * * \ • 

. :• .»... ^_ 

.1 !• *•»».•« * • *. 



PROPOSITA VIII, 



Datam reéjtam #4 feéhm ín ¿ > & f ,rurfiis fe- 
care iñ linter b , & r, y t reftangulúm ^at 

adxráre&fngulumfitvt¿xad bjp. Vvl 

* * ¿ .1 

» . . » . V 

a g b p x c d - 1 

a nal y sis. • ' ¡ 



Sintigit.prop. AT¿ far. ¿p. 

Etpcrmut.dimení: Átf. fywf 

Velfifiat ¿, 

Etperi.ó.el.E.P. dx. XC. bx. gb. 

Etcomp. : 0$ XC. . gb, 

Ergofulutum. -, 

1 . . ...... 



-o: 



w*.*.^. '-coks.,;;,:.: 

i 
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' a gbp'xc d 

CONST. ET DEMONST, 

i»*. \ * 1 1 í •* .» i. •.•■r< » • i t» • •• 

■[ Fiat re£tangulurn fabcJ&gi reftangijlo fub bpjk 4c 
qtia!e,iprifque^f,&:^¿ rcciprocx invenianturxr 3 & *x> 
quárumfummafít-r.Dicofaaum. 

Cum eniin ex conftr.llt ac ad ad xc> \tgx zdgb crít 
divid^Ar ad xc , vt bx ad¿¿, five vt re&angulum íub 

adrcéhm^umfubf^&e^ hoceftfub^&^ergo 
permut|dcfcdímcn/iGiics xt&^xxkm&x ad re&angir 
ium W crit vt ¿at ad íp. Quod erat faciendunL 

PROPOSITIO IX. 

r*fc j. Datam reftam ^, fe&am ín ¿, rur fíis fecare ín 
r/W ** intcr*y ¡& ¿, vt cmadratum «*• ad reftaiv- 
i. gulum r#¿ íít vt ad'jp, 

+ » i u i ■ - — i k - ^ « V. * *> " 

*"í- 8 4 « xfj m g p k y 

v . Inter W| ? intdíligatur interjeaa-quxdam/j, 
V ■ 1 , ANALYSIS. 2/::li ' 

Síntigiturprdp. - v * ¿jml ^ J 

Ergo fi fiant prop; ax. xc. mp. py. 

per III. Et etiam. ax~ xb* py. gp. 

tmplr SftP erír * Nam **í* terminis homol °g is 

* pro* 
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.jXí I JB E H. ^ JL .4. • L 
proportionalia, videlicet *xm. cxb. mpy. gpy J idcft per I. & 
<±dxs.cxb.mp.gp.vtpvcitw. r t / 



Sint igit. prop. . XC r mp. py. 

Etpercomgoí ax. ac. mp. ?ny. 

Fiantprap/^.^^.wf. yj¡,u "ak A mi — 

Etpercompof. ^ gy.¿¿* J 

Ergoex3KiuoE.F. i>y. gy. mk. my. 

EtperdiviC py. gp. mk. ky. 

Ergofolunim^ i m _ 

^ " ¿ÓÑSTR. ET DEMONSTR. 

Fiat tt *¿ ad ac, ita ad mk y ípilfque w¿ reciproca 
in veniantur ¿7, quarum diíFercntia />4> foque pro- 
portionaks erunr py. gp. mk. fy y & per compelí ¿j. *y. »¿ 
Demquc fíat *.v,qux fit ad ab y vt # eft arf^feti wl> ací 
my. Dko ía£bun> t ? j : 

Cwmcnimfit4j:ad4¿ vt/yad^rcrit per diviC ad 
x¿ vt/jr ad^. Rurlus cum * x ad ¿¿ fit ve mkjid my, hog eft 
(cb proportíonales 4*. ¡ir. w». mQ ax aáac vt ad «*• 
ent per divif. «xad xc y vt ^d # crarmifem ífiá x™* 
py adra ergQ'fafta fatoerrainis homologis erunr propor- 
t¿ünalia,viddLcetquadratum ^x;id rcaanguljjmr^ \ vt 
reftangulum mpy ad re&angulum gpj, hoc eft vt mp ad ta. 
Quoderatfacienduzn. 

♦ 

ALI- 
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.o I jaq fl?I>i * a \w ivu «oilatc* t ¿ be tr.io<: ovt 

A L IT ER: " J 



Si iiiipjaáiulyíí punStum ^ prius extíngua- 
' • v tur, itácvadctqonítruélio:^,. f 

Sit itenim 4tyídeoaa<í,^&dcbcant j^^^tíonal«y 
fieri^ntea. ' , ; . v .,. . , < 

; ax. xc tnp. py. ' 

•-* " — * *» ■ f 

* _ .ÍiMJ-JLIv: • ■ . 

xb c p q m g P y 
ANALYSIS. 

- -j •■ -'»•»•.. i * _ » . 

Smtigit.prop. ^ ax. XC ¡ .fflfi; 

Et per compró . , ; <ix.\ :j ac. >Wp. my« 
Fiantprop.wg.w/,***.^. ¿¡^. mg. ^ M*4*z 

Sintetiamprop. 'OX.-^xb. py. gp- 

Et^pon. ab. xb. ^. jp. 

Fiantp^.^^.^%, ^ r< .v htvA.li,^ 

Et comp.&P, i i xifc /i - My. s mg* *r\ 

Etcxaeqtio. xq. xb. áp. ax. 

Etconv. xq. bq. ap. xp. 

Ergofolutum, J 

CONSTR.Sc DEMONST. 

Fiat vt mg ad ntf ita *c ad ¿p, & vt mgadgp, ita *¿ ad , 
ipfifque^.^.recíprocxinvcnianturxj,& xp , quarum 
diffcrentia fit/f Dico fadtum. 

-LIA El 
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. t ib e r, ji u ¿y* 

Eftenim.v^ad^vt4/>adx/>cxconftr. &: conv. xq ad 
xb,yt4f>2idax. Fiat^quarfiead wgyVXx¿fadxb,feu vt 

ad Et quoniam *<y ad xb eft vt /wy ad mgi erit divid. 
% ad xb y \tgy ad 0*¿ ( hoc efl: ob proporcionales mg.gp.ab. 
bq.} ab ad xb 3 vtgy ad gp, & divid, 4* ad xb y vt />jr ad gp. 
Rurfus quonianx a x ad ap eft ví ad mjfivc (ob propor- 
tionales dp.ucjmp. mg.) ax ad ac 7 vt'mp ad aiy : erit per d¿- 
vifax ad xr> /vt mp ad /7. Erat autem ax ad Ár¿> vt />7 zdgp: 
ergofa&afub terminis homologis erunt proportionalia, 
videheer quadratum ax ad reftanguliira c xb, vt re&angu- 
Ium mpy ad re&anguluin gpy>\ioc eíl vt mp ad ¿y. Quod 
faceré oportebat. 



\ 



N O T A. 

* . . * - 

Quod autem proportíonales fierí debeant* 
mp. ac. ap. ex fubfequentitus pendet, ita- 
que híec reduélio fiifpenfa manet, doñee per- 
venitur ad proportíonales ab. xbrgy.gpjfk ne~ 
cefsitaspatetreducendi termínum^ ad ter- 
minum my? qiii fupra exiat , qaoct fieri non' 
poteft,niíí terminusw^ viurpetur,&: propor- 
tíonales fiant mg. gp. ab. bq , vnde propoftío-' 
nales emergunt comp.xqrxb.my.mg> & com- 
pertum fit ftatuendas elle proportionalgs*flg. i 
mp. ac.ap, vt tatío comimunis ftabilita íúlmg.l 
my? &ex acquo arguendo evaiifefcaü pqne^ 
tumi'. 1 ' ' 
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?5é ANALYBISL GEQMETR. 

líSXV.. ,rtK>'J'A P' jZ5<V. 'jiJ'í.J'/tifH!».*/. ff!tOÜ3 

;j A LIT E R, - r 1 v- : 

A • ^ • 'lis' . j 'v i k» . . .... 

; x*' í<\ r; , ; '/ ! :,v; I i ib \ .. . 
-T» (j. K' ry. ) bViUoi W: Mf 




\ 

Si 




¡. ..í .... . v i . \- ni.ui. 



« # 



Sit dividenda *¿ in * vt quadratum ad reaangulum 



ANÁLYSIS 

Sintigit.prdp. , XJ/X* fi\ g, i 

Siveíifiar ' - V ^>¿:rr!.n'i'A^iiAriML\^¡ 

EíE.p. , ; '¿n/t X .'ax. xy. b. bm; •>< : 

FiaíaagÜuso' jioco [q » a—a^* xym> \ \ ; 
EtRRTi r; ' [ rlnfl ^ax. < -xy>>... :ak , * ^myu 

Ergofoiutum. 

CONSTR. & DEMONSTR. 

Fkt vtg ad/ita quadratum ¿« ad quadratum rc&x *k, 
q^cumac angulum conftituat redum , & ducaturtan- 

gcns 



o 



4 « x\ 
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, LIBER II. 

gens ky fecans ab in x. Dico fachim. 

Sunt enim fimilia triangula rectángula axk. xym> quare 
áx ad x/erit vt ¿¿ ad tny y ideft ad t»b\ adeoquc quadratum 
fx ad quadratum xy y ideft ad rc£tangulum cxkjrt quadra- 
tum dkad quadratum né> ideft vt/ad*.Quod erat " 
' dvm. 



» 4 

• é P < 



SCHOLION. 



In hanc conflruttionem mcid'it perfpicaáfúmum 
ingenium Ex m¿ -Prmcipis Rogerij Ventemiglia, 
qmprius {jtrater añas fcicntias) Mathejim cal- 
luerat,quam viginti anuos ¿etatis fuá complcv'if- 
fct. Et ipfam mihi,qui Uü problema refolvendum 
pYopofticram,dignatu$ftiitAlatY'itl dcgens tranfc 



mittere. 



• \ 
» 

« •• • 



* * * 



Kk 



PRO- 
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•f 5« ANALYSIS GEOMETRJ 

PROPOSITO) X. 

Datam rectam # <r divifam ín h iterum divide- 
re in x\ ínter a, & ¿,vt reftangulum # at¿ 
7 ad quadratum xc fit vt tffp ad^y. 

* ^ 7 

»t i • * • ■ « • 

j. Inrerjicktarinra 

ANALYSIS. 

* 

Sint igit.prop. axh. xcx. mp. pq- 

Ergoilííantprop:. ax. xc. mp: py.. 

Et etiam prop; xb. XC- py. pq~ 

So!utumerir,cum hoc fieripofsit.. 

Sintergoprop. ax ¿ xc. n¡P- py- 

EcpcrcompoC ax ^ ac ^ m p, m y. 

F¿antprop.^.^r.¿¿. a ^ m ^ — 

Sintetiamprop. x h XC. py.. pq- 

Etperdivif. X C- yq.. pq. 

Fiant prop. m^fqicgc. ge. mq. 

Ergo per divif.E.F. xg.. XC- my. mq.—+ 

Etcxxqualitate.. xg. XC. ak. ax. 

Etperdiyif. xg- ge. aL ¡X. 

Ergoíblüram.. 

c -i a coNs- 
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LIBER Ií. v¡9- 
CONSTR. & DEMOXSTR. 

. Fiatvtwf ad)#/>ita¿rad¿£>&: vtrhqXápqitefo ad g¿¿ 
ipfifquegf. al> reciproca inveniantur xg. ^quarum íiirn- 
maíit^Dico fadum. 

Eftcnim ex conft.xe ad g cvt ákad kx, Se percompof.xg 
ad xc vt ak ad ¿tx.Fiat wy,cpix fit ad¿*^,vt xg eft ad xcfive 
ak ad ax. Et quonia x^ ad xr eft vt my ad w^: erit per divif. 

ad xr, vt^j ad m y,fivc(ob proporcionales ¿r. ¿r./><7- mq?) 

ad xc,vtyq ad ^7, & per divif. x¿ ad xc vtpy ad Rur- 
fHsquoniani4*ad¿telt vt mq ad ^7, few^ ob proportio- 
nales at>.dc.wp.mq.) axadAc,vtmpadmy: erit per diviít 
*x ad xr, vt w/> ad ¡y-, fed erat antea x¿ ad xc y vt /y ad pq. 
Ergofa£bfubterrn«ns homologis erunt proporcionaba, 
videlicetreftangulum^x^adquadratumxf, vt re&angu- 
lum mfy ad re&angulum qj>y, hoc eft vt mp ad />./. Quo<J 
faceré oportebat. 

■ . 

NOTA. 

Ex cmiflruBione exaffa perjpicuum fiet an 
problema impofsibile Jit, an vero mam , duafve 
folutiones admtttat tuxta determmattonem prop, 
1. Introduclionis. 
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irfÜ ANALYSIS GEOMETRJ 

♦ * 

PROPOSITIO X. 

Datam rectam ac divifam ín b írcrum divide- 
re in inter # , & ¿,vt re&angulum axb 
7 ad quadratum fit vt v*p ad^* 

* ! 7 

¿TT x bg a m py $ 

• » * * # ■ t . 

.\ Iiuerjiciatiirinterw/.^ quídam />jr.. 

ANALYSIS.. 

Sintigit.prop. axb. xcx. mp. pqi 

Ergo fi fiant prop:. CLX. XC mp*. py. 

Etetíamprop. xb. XC~ py. pq~ 

Solutumerir,cuni hoc fTeripofsit. 

Sínt ergo prop. ax . X C. Wp* py.- 

Etpcrcompoí: aXm ac ^ m p % m y. 

Fiant prop.wq.mp.ac.Ah., a f¿ t m q^ — 

Sintetiamprop. X L XC. py.. pq, 

Etperdivif. be XC. yq.. pq. 

Fiant prop. mcj.fq.be. ge. ge. mq. 

Ergo per divif.E.P. xg. XCi my. 777 q.— 

Etexxquahtate.. xg. XC ak. ax. 

Etperdivif. xg.- ge ak.. kx. 

Ergofoluram.. 

c ; a cons- 
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LIBER H. v¡v 

CONSTR. fie DEMOÍsSTR. 

, Fiat vt mt¡ ad mp ita u ad & vt rhq tielpq ita fe ad g¿, 
ipfifquegf. al? reciprocas inveniantur xg. ^quarum fum- 
maíit^Dicofaaum. 

Eftcnim ex conft.*g ad^rvt dkjxd kx¡ Se percompof.xg 
ad xc vt ak ad ¿ .v.Fiat íwjjsqiUE fit ad¿w^,vt xg eft ad Arr,five 
ak ad Et quonia x% ad atc eíl vt my ad crit per divif. 
ge ad *r, vt^j ad wq y {ive(ob proporcionales ge . bc.pq. mq.) 
he ad xe,vtyq ad pq y & per divif. xb ad xc vt /7 ad pq. Rur- 
ftísquoniani4*ad¿4eft vt w£ ad my> few^ ob proportio- 
nales ak. ac.mp. mq.) ax ad te, vt «y ad «y: crit per divift 
ax ad xr, y t w/> ad /¡jj fed erat antea *¿ ad .vt , vt /y ad pq. 
Ergofa£tafiibterminis homologas erunt proporcionaba, 
videlicet reftangulum *xb ad quadratum xc y vt re&angu- 
lum mpy ad re&angulum qpy, hoc eft vt ad Quod 
faceré oportebat. 

NOTA. 

i 

Ex conflruEtione exaffa perjpicuwn fict an 
problema wipof$ibileJtt>an vero mam, duafve 
folutiones adnúttat tuxta determinationem prop, 
i. IntroducTioms. 
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ANALYSIS GEOMETR. 



ALITER. 

Sir re£h ac, divifa in b y iterum dividenda in x 
inter a,8c b, vt redtangulum axb ad qua- 
. dratum xc ílt in ratione data 
Vtmpzdpq. 






ANALYSIS. 

Eftofachim^&fuperaéfemicirculus defcribatur , vt 
perpendicularis xy refrangulum pofsit axb , ducaturque 
cy. Perfpicuum igitiireft^ ex termin is rationis datas trian- 
gulumconftittiipoíTejCui fimile debeat efie triangulum 
xy. Ergo foiutura. 

CONSTR. 6c DEMONSTR. 

Inter mp.pq íít media .0g,du&aqueejr> fíat ángulos ¿r/ 
ángulo^ xqualis. Si igiturcrus cy fcmicirculo fuper ab 
deícrípto non occurrerit, problema conftrui non poterir, 
íic terigerit vnica eric refolutio. At veroíl fecuerit in punc- 
iisy.y, demittantur perpendiculares/*. /v.Dico &b fe&am 
cflfein punttis^. x, vt pctáur. 
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LIBER H. 261 
Sunt enim triangula xyc triangulo fg q fimilia , quare xy 
ad xc erit vt pg ad pq, adeoque quadratum xy y ideft it&aa- 
giilum ixb ad quadratum xc, vt quadratum pg ad quadra- 
tum pfyhoc cft vt mp zdpcf. Qijod erat faciendum. 

PROPOSITIO XI. 

< 

Datam reflam ac 7 fe&am ín b , protrahere ad 
vt re&angulum axc ad quadratum 
bx íitvt mpzAgp. 



f a b c x q g m y p 

Inter mpi & ¡f inrerjíciaturquxdamj'/. 

ANALYSIS. 

t 

. « * '* 

Sintigiturprop. axc, bxb. mp. gp. ' 

Ergofifiantprop. m ™P- yp. 

Etetiam. CX. j bx. yp. gp. 

Faftum erir quod petitun 

Síntergoprop. 'éx 9 bx, mp. yp. ■ 

Etconvert. . ax. ab. mp, my. 

Fiantprop. •« . fa, gm. — 

Sint etiam prop. CX. bx, yp, gp. 

Etperdivif. be, bx, gy, gp. 

Vel íi fiant prop.. bq, gm. 

Ergodivid.E.P. xq, bx. my. gm. — 

Etexarqualitate xq. bx. fa. ax. 

Etpercompof. xq. bq. fa. fo. 

Ergo foiutum. CONS- 
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* 5 1 ANALYSIS GEOMETRJ 

7 t b f x q g myp 

CONSTíL ET PEMONSTR. 

Fiat vt ¡m ad mpkaab *dfa,&c vt £m ad¿/> itaéc ad 
ipfifque %. /¡r . reciproca: inveniantur *//./Á:,quarum fum- 
raa fit//. Dico faftum. 

Cum enini fit ex conftr.A:^ ad be¡ vtfa ¿dfx: crit per di- 
vif.^ad^,vt/4ad^jc.ÍFiat^ 5 qucEÍitad gm , vt xf ad 
¿a*, five vt/j ad ax.Cum igitur ad bx fit vt ad ^w: 
crit compon.^ ad bx,vt?y zdgm , fivc (cb proportionales 
bq.irc.gp.gm.ybc ad fetfj YtgyjaAgp^ & per diyif. ad 
#/*. ///. Vtjf ad ^. Rurfus cum r<x ad fit vt gm ad aej , fi ve ( ob 
de rat. proporcionales/*, ab. mp. gw^axzd ab, vt mpad my; crit 
tmfof. con vert.4 x ad b x vt ad yp- y íed erat antea ex ad vt;/> 
ad gp. Ergo facía fub terminis homolcgis erunt proporcio- 
naba, hoc eft re&angukmi axc ad quadratum , vt rec- 
tangulum mpy ad reftaiigulum five vt mi ad f/». Quod 
taciondumprat. 

A JL I T E R. 

\ ... 

Datam re&am fe&am in ¿ prodjuccre ad x 9 
vt rcftajigulum axc ad quadratum bx 

fitvt^ad^. 



Def- 

■ » • 
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LIBER II 

Defcribatiirfupcr 
mc femkirculus » vt 
tangens xy re&an- 
gulum pofsit axc. 
Bifecetur*rinw, Se 
kmgaturjvy. 
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ANALYSIS 



Sint igit.prop. 
Ideft 
Velfifíat 
EtE.P. 



bxk p. q. 



Fiat angulus 

Etob fi miliar 7 wat.E.P: xy. 
Ideft 

Ergo ex xquo E . P^. f 
Erquadrando 
Ideft 

Ergafolutum. 

CONST. ET DEMONST. 



ff gg~ 

xy. bx. f g. 
xbz h-A-h myx. 
bx. my. bz.. 
mc. 

g. mc. bz. 
ff gg. mcm. bzb. 



Fht vt p ad q ita quadratum mc ad aliud, cuius latxis fit 
£s,.quae ad ac perpeHdicularis»ponatur, & ex z tangensdá- 
catur zyx.Dico fa&um. 

Sunt enim íimilia trian gula rectángula wjx.bzx>qaúrc xy 
ad xb erit vt my adi-c, adeoque Cjuadratum xy> ideft rec- 
¿tangulum «i xc ad qua dratum bx y vt quadratum my , idéft 
mc ad quadratum ¿z., hoc eft vt / ad j. Q»odcrat facien- 
dúm.. PRQ : 
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ANALYHIS GEOMETR. 



Si in i^faápalyfi punQam ^ prius extingue 
' % - tur, itá c vadct qonftrudtío: 



extihgua- 

í 

Sit jtenun dtvidepd*<¿ > 8cc.&debcant p<%><moaak$ 
fieri,vt¿ritea. „.«, ,-, 

«y. *¿ ">P> py- ' 

x*. py. gp. 



• I. -il Ju.V < ■ 



<? xb c p q tn g p y 



ANALYSIS. 
Síneigit^mp. • ; ' 

Etpcrcompoí ,, . , /ix.\ :J ac. v wp., my*> n* 

Funtprop.mg.wp.ac.ap. ap. mg.^ *— r- 

Síntctiamprop. ax. xb. py. gp. ^ 

Et compon. r 'Ú^^lj^^^S ) 

Etcomp-E^P, . xq. i xfc . — 

Etextrquo. x^. ap. ax. 

Etconv. 4 bq. ap, xp. 

Ergofolutum, 

CONSTR. jSc DEMONST. 

Fiat vt mg ad mp ita ad ap, 6c vt w£ ad¿/>, ita *¿ ad 
ipfifque¿/>. bc¡. recíproca: invenianturxj, 6: xp , quarum 
diffcrentia fit pq. Díco faftura. 

-IJA eíi 
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Eft enim xq ad bq\tap ad xp ex conftr. & conv. xq ad 
*6,vt ¿/> ad ax. Fiat ^f, quar fit ad mg, vtxqadxb, feu vt 

ad Et quoniam xq ad *¿ eft vt my ad «fjp erit divid. 
% ad x¿,vt£) ad Mg ( hoc eftob proporcionales mg.gp.ab. 
bq. ) ab ad vtej ad & divid. ax zdxb y vt ad gp. 
Rurfus qiiomani & x ad ¿/ eft vt ad myfivc (ob propor- 
cionales ap. ac.mp. mg.} ax ad ¿r, vt' mp ad : erit per di- 
vida ad xcy Vt mp ad py. Erat autem ax ad vt py aágp: 
ergo fa&afüb terrainis homofogis erunt proporcionaba, 
videheet quadratum ax ad re&angulum c xb> vt re&angu- 
Ium mpy ad re£tangulum gpjyhoc eft vt ad gp. Quod 
faceré oportebat. 



NOTA, 



Quod autem proportionales fierí debéant* 
«g: ¿wv ex fubfequentibus pendet, ¿ta- 
que hace reduftio fufpenfa manet, doñee per- 
venitur ad proportionales ab. xb.gy.gp,&¿ ne- 
cefsitaspatetreducendi terminumr^ ad ter- 
minum wy y qixí fupra extat , quod íreri norí ! 
potéít,niíi termimis mg víurpetur,&: propor-¿ 
tionales fíant mg: gp. akiq , vnde propoítío-' 
nales emergunt comp.xq^cb.my.mg, & com- 
pertum fit ílatuendas efle proportioaaJgs^sg .4 
mp. ac. ap, Vttatío communis ftabilita filE mg.l 
my , &ex aequo arguendo evanfefeatr pqne¿l 
tumy. ' ~ 
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A L IT E R. 



1 1*. > 



» ■ 



- • ■» - 



. » ; \\ r ' < W h » *á: nh >2 

rj -jiro . ^ :j 

- * í A 





& m 



1 

> la 



Sit dividcnda sb in * vt quadratum ax ad reílangulum 



ANALYSIS 

Sintigit.prop.. tfm. xyx. f.y g. 4 

Sivefifiat; ? V \ * ^ n kh\ Mfo ^ 

EtEJP. . _ ; |V **. ¿. tótf J : 

Sivc . ' . « 

Fiatangutus c - xak^A^xym. 

EtE.E." r ; ! fJr.fi ' n < ?tlX. i ak. . * fWfk 

Ergofoiutum. 

CONSTR. & DEMONSTR. 

Fiat vt g ad/ita quadratu m b m ad quadratum re&x *k, 
qu^cum^ angidumconftituat , & ducaturtan- 

IZxSx gens 
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, L I B E R II. 

gens ky fecans ab in x. Dico fachim. 

Sunt cnim fimilia triangula re&augula axk.xym, quare 
ax ad x/erit vt 4¿ ad my> ideft ad mb\ adeoquc quadratum 
tx ad quadratum xy> ideft ad rc&angulum cxb,rt quadra- 
tum ale ad quadratum mb 3 ideft vt/ad^.Qiiod erat facien- 
'dvm. 

• • ■ * • 1 • . . ■..«,-. 

SCHOLION. 

In hanc conftruttionem incidit perjpicacifsimum 
tngemum Ex mi -Principis Rogerij Ventemiglia, 
quiprms {prater altas fácntias) Mathejim cal- 
¡uerat,quam viginti annos atath fuá complcvif- 
fct. Et ipfam mihi,qui UU problema refolvendum 
propofueram^dignatusfuitMatrlú dcgens tranf- 
mttterc. 



: ... 



Kk 



PRO- 
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,*5S ANALYSIS GEOMETRJ 

PROPOSITIO X. 

» 

Datam reciam divifam ín b íterum divide- 
re in iiiter # , & ¿,vt re&angulum 
7 ad quadratum #í fit Yt wp ad ^ 

* ¿ 

a~k x bg g m py í 

. , « ■ • • . • 

Inrerjiciatiirinter mf. pq qiuecfcam pp 

ANALYSIS.. 

t 

Sint igit.prep. axb. xcx. mp. pq: 

Ergofifiantprop:. CLX. XC. mp 1 . py. 

Etetiamprop. xb. XC~ py. pq~ 
Solutumerir^curn hoc fieripofsit. 

Sintergoprop. ax _ XC. mp~ py.. 

Etpcrcompoí: ax ^ ac ^ m p^ m y. 

Fiant $xo$,mq.m£.*cjih~ ak.. mq.. — 

Sintetiamprop. x b~ XC. py.. pq. 

Etperdivif. be.- XC* yq.. pq. 

Fiant prop. mf.pq.bc.gc. ge. tnq. 

Ergo per divif.E.P. xg.^ xc^ my. mq.—+ 

Et ex arqualitate.. Xg. XC. ak. ax. 

Etperdivif. Xg. gC. ak.. kx. 

Ergofoliiram.. 

. 'a CONS- 



t 



Digitized by Google 



LIBER n. 
CONSTO. & DEMONSTR. 

i 

. Fiat vt mq ad tnp ita *c ad ak> Se vt rhq iíápq ita fe ad ¿4.; 
ipfífquegr. reciprocx inveniantur xg. ^quarum íum- 
mafit^Dicofaftum. 

Eftcnim ex conft.xe ad f f vt ¿£ad kx, Se percompof.-xg 
ad vt ak ad ¿.y. Fiat iwj 3 qiia: (it ad¿w^,vt a-£ eíl ad xcfive 
ak ad Et quoniá x% ad at¿- eíl vt my ad w^: crit per divif. 

fe ad vtyq ad wy,fivc(ob proporcionales ¿f. fe/J. wy.) 
<-adATf 3 vt^ad^,^cperdivif.x¿ad^vt^yad flr. Rur- 
ftisquoniam4*ad¿^ett vtwf adw^feu^ob proportio- 
nales *r. wp. mq.) ax ad ¿r, vt mpad my: ejit per divift 
^A.'adxf,vtw/>ad/j')federat antea Ar^ad.vf , vt/y ad pq. 
Ergofa£lafubterm¿nis homologis erunt proportionalia, 
videlicetre&angulum ¿x^adquadratumxr, vt re&angu- 
lum mpy ad re&angulum qpy y hoc eft vt mp ad Quo4 
faceré oportebat. 

* • • 

NOTA. 

£*• conftruBione exafla perfpicuum fiet an 
problema impofúbilefit^an ver o vttam<> duafve 
folutiones adm'ittat tuxta dettrminattowm prop, 
i.httroduclioms. 



■ 

Kki ALI- 

* 

* 
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z6o ANALYSK GEOMETR. 

ALITER. 

Sit re£ta ac , divifa in b y iterum dividenda in x 
inter i>, vt rettangulum axb ad qua- 
,.. dratum fit in ratione data 

vt w¿> ad^#. 



2/ 




ANALYSIS. 

Eílo fachim, & fuper ab femicirculus defcribatur , vt 
perpendicularis xy re&angulum pofsit axb , ducaturque 
cy, PeLfpicuum igitureft^eKterminis ratíonis datas trian- 
gulum conftitui poffe, cui fimile debcat efle triangulum 
*;f.ErgofoluturaL 

■ » • • 

CONSTR. Se DEMONSTÍL 

Inter mp.pqfit media ^,dii(Saque ef > fíat ángulos sey 
ángulo /^xqualis. Si igiturcrus cy femicirculo fuper &b 
deferipto non oceurrerit, problema conftrui non poterit, 
fit tetigerit vnica erit refolutio. At veroíí fecuerit in punc- 
tisj. y y demittantur perpendiculares/*. pr.Dico &b feéhm 
cffein pun&is^. x, vt petitur. 

* — Sunt 
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LIBER II. 2 6iv 
Sunt eiúm triangula xjc triangulo pgq fimilia , quare xy 
ad xc erit vt pg ad pq, adeoque quadratum xy y ideft re&aa- 
gulum áxb ad quadratum xc y vt quadratum pg ad quadra- 
tum />j 5 hoc cft vt mp ad/>f . Quod erat faciendum. 

PROPOS1TIO XI. 

< 

Datam re&am fe&am ín ¿ , protrahere ad 
X) vt reéhngulum axc ad quadratum 
¿* íitvtffi^adj^. 



f a b c x q g m y p 

Inter mp> &gp interjiciattirquxdam^ 

ANALYSIS. 

• » • 

Sintigiturprop. axc. bxk mp. gp. - 

Ergofiíiantprop. . . **. m bx. mp. yp. 

Etetiam, €X. 1 bx. yp. gp. 

Faftum erir quod petítur. 

Síntergoprop. áx. bx. mp. yp. • 

Etcoavert. ax. ab. mp. my. 

Fiantprop. •. fa. gm. — 

Sintetiamprop. Cx. bx. yp. gp. 

Etperdivif. be. bx. gy. gp. 

Vel fi fíant prop. bq. gm. 

Ergodivid.E.P. *f- bx. my. gm. — 

Etexaequalitate xq. bx. fa. dX. 

E t percompof. X q. bq. fa. fx. 

Ergoíblutum. CONS- 
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Defcríbatur fuper 
mc femkirculus „ vt 
tangens xy recían- 
gulum pofsit axc. 
Búecetur*r inm 7 $c 
kmgaturwy. 
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ANALYSIS 



axc. 
xyx„ 

xy. 



Sint ígít.prop-. 
Ideft 
Vel fi fíat 
EtE.P. 
Fiat angulus' 
Etobfimili^.^wAr.E.P: xy. 
Ideft 

ErgoexrequoE.P.. 
Erquadrando 
Ideft 



Ergcrfbluttim. 



fi 
fifi 

6: 



bxk p. q. 

ff ES* 
hx. f. g. 

xbz h-A— < myx. 

bx. my. bz.. 

mc. 

me. bz. 
mcm. bzb.. 



CONST. ET DEMONST. 

■ ■ • • 

Fiatvt/>ad^itaquadratum;;;fadaliud > cuius latus íit 
i^.quae ad ac perpeadiculari&ponatur, & ex z tangens-dü- 
catur zyx.Dico fa&um. 

Sunt enim fimilia triangula rc&angula myx bzx,quarc xy 
adarierit vt my ad bz, adeoque quadratum xy, ideft rec- 
aaBgulum./Aíf ad quadratum bx, vt quadratum my , ideft 
mc ad quadratum lz, hoc eft vt / ad j. Qaod erát facien- 

PRQ : 
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,6+ ANALYSK GEOMETR. 

PROPOSITIO XII. 

Datam r edam acU feftam in b, & c, ruríus fo- 
care in x, inter b, & c\ vt rcftangulum ¿ 
axb ad clxc re&angulum íit vt 
• mpzdgp. 



a b xc d f k m g p y 

Interjiciatur/7 ínter vjp, &c gp. 

ANALYSIS. 

Sintigit.prop. axb. dxc. mp. gp. ¡ 

Ergofi fiant prop. » ax. xd. mp. py. 

Etetiam. bx. xc. py. gp. 
Solutumerit. Namfu&afub terminis homologis propo- 
"derati fitam reftituent analogiam. 

^/V sintig¿t prop " ax - xd - ?n P' ® • 

' Et per compof. ax. ad. mp. my. 

Fiant prop. m*. mp. ad. at é ak. mg. — 

Sint etiam prop. bx. xc. py. gp. 

Et compon. be. xc. gy. gp. 

. Fiant prop. : cf. mg. 

Ergo comp.E.P. xf. xc. my. mg, — 

Etexxqualitate. xf. xc. ak. ax. 

Etconveit. xf. cf. ak. xk. 



fju. III. 



Ergo íblutum. 



. .4. 



CONS- 
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1IBE.R "II.. 



* » v 



iSf 




Fiat vt wg ad mp ira ad ad *k, &c vt mg ad ita ir ad cf, 
ipfifque f/! ¿¿ reoprocxinveiúantur xfy guarum diffe- 
irentiailt/^Dicotaaum. . 

f¿,ft cnira ex conít.x/ad {/>vt ¿^ad *fc cónvert. x/ad 
xr, ve * * ad *x. Fiat ays qu# íitad r»e y vt x/eft ad xr, five 
vt^'cftadax.^tqvioniam^ad^^ftvt ^adwjf : erit 
divid.t/adxfVC^adm^, hoc«ft (ob proporcionales tf. 
bc:gf.mg)bcadxcvtgy2Ldgp y $cdivid.bxad xc vt py ad 
jf/ Rurfus quoniam ax ad «¿eft vt w£ ad my> fivc(ob pro- 
portionales a¡^ wd. mf. mg) ax ad ad> vt mp&dmj: erit per 
diyif. <rx ad xaf vt mpudpy-, fed £x ad xc erat vt # ad^/»: er- 
go fa&a fub terminis homoiogts erunt proporcionaba, fei- **. W /. 
licet re&angulum *x¿ ad ¿fr* re&angulum,vtreéiangu- derati. 
lum m/9 ad re&angulum gpy, hoc eft vt ad 5/. <Juod row/^ 
íaciendumerat. 




v 



■ » 
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iSfí ANALYSB GEOMETK 

PROPOSIT. XIII. 



Datas r c&as ab, & be ira locare irr x > & y r ve 
reftaaguluro axb ad byc re&anguium fit vt g 

ad,^ re&angulum vero ía\>axj Scyc , ad 
y* re&angulum fub xb, & by fit vt 

guák» 

h 

; - ■• \ . ■ . ^ . : \ g . » 

.. *ar x flr'- ¿* <k 

' ' ' z i 

ANALYSIS. 



-* f 



Sintigiturpropt. axb. byc. g. k 

Etetiam axyc» xbiby. g. L 

Ergofifiantpropi. ax. by, g. z.. 

Necnoa xb. ye. z. h 

Etetiamw ax. by. g+ z. 

Necnon ye. xb. z. L — 

ExarquoE.P. k zl a L 
E tcognira erit z: vntfe facifis apparet progrcíTus. 

Sintergoprop.. ax» by. g* z.. 

Velfifiat ab. bq. 

ErgodifF.vti.ad I .&E.P xb. yq. g. ~ — 

Sinteriamprop. xb. ye. z. h: 

Velfifiat g.. — 

Etex ; xqual.E,P.. , T Jjf; £ ™. z. 

Mucura U # CONS- 
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CONS.TR.; PfcMQNSTR. 

Inicr & ¿media inveniantur vt£ ad c ita fiaj ¿¿ . 
^df^ 5 5cvrz-ad^TivevT^d z, ita ¿ ad/, DeinderÍant^ r 
pcportiojnales y^yq. & ctiam xb.ycJg. ADjcd fadfcun. 

Cum enim íltjícad /, Vt^ ad z y & *¿ ad¿r , vt ¿ ad¿ 2 ^" f • 
erit ex aequo x¿ adjff, vt£ ad s,"fivc ex conffe vt jé ad bq, 

, . . , . , -J^lonifoiofeL , , . 

proportionalia 3 vídelicet rcdangulum ad rectán- 
gulo m byc , vt redangulumíV4>g, 6c xt ad reftanguliim 
fub z 3 &c h , hoc eft vt g ad A , vt óportebat. Rurfus 
cjuoniam /ta: ad by cft vt g ad x,&7¿ ad *¿ 5 vt b ad ¿ ¿ ídeíl nu. III. 
vt*a4i¿eruntf4¿>|^^ tetfmnjs Jjojnq* de rat. 

logis, nempe re&angulum fub ax , &^ , ad re&anguluirt comp f. 
fub bj& xb¡ Vt recta ngiilíi m ílib g; &' ¿ ad n&angulum' 
fub & hoc cft vt £ ad i.* vt óportebat. Redas igit;ur l 
fc, &c.Quba crat faciendúm; 

Q_V ^ S T I O. 

Oporteat dúos datos números (ab,&cbc ) 1 6 , & 1 3 ita 
fingillatim in duas partes dividere, vt fadum fub partibus 
1 6 ad fadum fub partibus j 3 fit vt 3 ad 2 ( vt £ ad ¿) fac- 
jtum vero fub prima parte ipfius 1 6jk fecunda parte ipfius 
I3ftdfadiimfubfecundai6 3 &:primai3fitvt2f ad 24, 

fivc vt 3 ad Z?( ideft vt g ad k.) 

Sint partes quxfitse ax. xb. by.yc,&cx prcecedsnte ana- 
lyfihrecfequitur. 

<Wl ' . LU OPE- 
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*6& ANALYSIS GEOMETiL 

OPERATIO. 

Inter A,& 2 Se -media eft-*pro*,fíatvt*ad¿ita 



dífFerentia erit — pro/-*., , 

i o 



■i 



Fiatvtgadxita ¿íad%,hoceftvt 3 ad - ira 16 ad 
>6c intqrfe, & %ideft 1 3, & 1 2 | d^ffcrentia erit- 

' Fiam/-*ad^ita^adj^^^ ad 
5 fccundaparteipfius.i?,vnde prima erit 8 (pra 
ty}F»t tándem vt^^ Z? 

* ita 5 ad 6 pro xb fecunda parte numeridati. 1 6 ,„ vnde pri- 
ma erit 10.. , 

■ ^Suntigitur 10. 6. 8. 5. partes, de quibusquxrteur, quat. 
J itiones afsignatas adimplent.. 



t . ; j . ' ' - - . ' '• . J .' 
1 

, > I #« . , • * > . i > . ■ » • 



1 ** t 




PRO- 
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LIBER. II. : z6c, 

PROPO SITIO XIV. 

Datas re&as ab> & be i ta íecarc va x> & jr , vt 
reflangulum^^Ar ad re&anguluni, íit vt g 
ad¿:re£tengulurn vero acx ad oye reo 
. tangulumíitvtgad¿. 

h 

i * 

.2- 



«f x b y c 
A N A L Y S I S- 



fe.- 

h. 



Z é 



Sintigit.prop. abw cby.. g. 

Etetiam. acx. ayc; g. 

Er^ofifiajjtprop.. ab~ be. z. 

Etetiam* 1 > xL by. g 

Mantfeílacritfolutio..Cuin{íiTtcm:^ prima fronte inno- 

teícat, ita.crit progrediendum. 
Sintigitprop. ' by. g. z. * 

Velfifiant '.. bé.' qb. 

Ergo agg.vt i ad i.&EJ?;. Atf qjl- 2- 

Etpcn.6.cL acx. ac:qy... g. z. 

SeddebenteíTeprop. acx. ayc. g. k. 

ac.qy. ayc. z.. k. 

ac. la. 
ac:qy. la:qy. 
ayc ^A^ laiqy.- 
fo¿ ay. ye qy. 
la., ly.. ye. qc 

CONS- 



ErgoexaequoE.P. 
Vel íi fiant: 
Si ve per i.6. el. 
Ergo ex 14.5. el. 
Et E.P. 

Etpercompof. 
Ergo foluwm.. 
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ija ANALYSIS GEOMETR. 

t r**& — - . , - - ) -' ¡ ; f\ c i / -i n r " , 
. ■ TT^aq ;. x . í > ¡ c • g k 



l\ ; ,; : CONSTR. ET PEMONSTR. 

Fiát "¿ ad¿ vt *í efl: ad ¿r , 8c vt g ad «j ita bt ád j# ,* & vt 
¿ ad /- ira ac ad /¿. Ipfis autera U , & ^ reciproca: invcnian- 
oir (y, Sc^r, quarum fumma fie U. Et tándem fíat xb ad ¿; 
v t ^ ad Dico fa&um . i 

Cum enim x£ ad ¿7 ílt vt ¿ ad ab ad¿f>vt ¡s ad A: fa£ta 
fubterminis homologis eruiit proportiqnalia , feilicet rec- 
tangulum *¿x ad rectangulu m chy¡ vtre&angnlum fub g 9 
& * ad re&angulutn fub 8c ¿, hoc eíl vt£ ad h, vt opor- 
tebat.RuríjiScum^ad^ficvt^ads , uvp.vtjbc ad?¿, 
crLiiitaggfegatavtvñusadyayn^hoceft a* ad <y¿ ; í/vp 
re&atfguluñi *cx ad re&angulum fub *r, &: , vt¿ ád z, A 
Eft autem /* ad ly> vtyc ad </r, & per divif.7* ád */> vt ad* 
y;,quarc reftanguuim ayc aequale erit rcftangiilo fufo/*, & : 
j^:ergore£tangulum fub *f,&<^adrc£fangülüm ay((nciú- 
pc fub /¿, & (jy) erit vt <fr ad U y ílve vtpz^h fcd erat rec- 
tangulum ad reífcanguhiiri fub *c, ¿c {y, ^ { ad eqgo ¡ 




tasigkur4^írdiyiísunu^^^ j 

A *s : » * 1 .Soup* xaont3 

.v\ .Ta • Mi&f:fa7 



.vy /y^ .\> .v.\ .13» 

•"V .vt .«¿ .*.>. • *ww¡w.-f 

?V 'Y "i • ' • «r • * • i 
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LIBER TZ iji 

PROPOSITIO XV. 

Quatuor términos proportionales cxhibere, 
ita vt primas ad quartum íit in ratione data g 
ad k , fecundus vero ad tertium in ratione 

ctiam data ;;; ád p, & príéterca aggregatum 
- fecundi,& quarti fit daturp , nempe ¡ 

recta itb x , 

g- h. q. 

' - ~x jy a % T m. p. f. 

Sint quatuortermini, de quibgs quaeritur xy. sz.ja. ¿b. 

[' L CONDITIONES 

-Vt lint prop. xy. az* ya. zfi. • 
.,. V t fint prop. xy. zb, ; , ^ ¿ r 
Vt fint prop. jjfo wji 1 ^ 111 

Vt / 5-+- z£ ¿¿„ 

ANALYSIS " ;V !' ^ 
fcntigit.prop.. _ . *y.. az. ya. '¿^'1 

Ergoreaang.E.R ' a&xy, yáL ¡é:& 

Ideftperi.ó.el. ^ tfs. 

Sunt autem prop. ^ ^ # 

EtpermutdimenC zbz. aza. q. *£. x 

Velfifiant r qq % . ffl 

Etenintprcp. zb. az. q. f. 

Et compon. » ab„ 0Z+ q+*f. f. 

Ergofoiutum^ CONS^ 



Velfifiat 
Vnde 
Ergo fubíKt.E.F ¡ 



Fiat vt w ad / ifa iad q, & ínter f * '& media in venia- 
tur/, dividaturque 4¿in * in ratione 7 ad £ Itaque <ijc , 6r 
tieruntfecundus,&:quartusterminus,vt petitur. Deinde 
yt w ad/»,feuvt iad ^ itafiat "4* fecundüs ad^^ tertium, & 
Vt kjidg ita z,b quamas ad xy priiuum>vt petitur. Dico xy. 
kz>\ya«-zJf m etiam efle proporcionales. 

Cumcnimlit^éadi^ytfad/risritctiam quad. z,b ad 
quad.«£¿ vt quad. j ad quad. /i ideft vt ^ ad ^.Hoc eft per- 
mutando dimcníiones zbadtt'Vt reftanguLfub^z» , & q 
ad KBtinagÍMbjzky&g, fed re&angulumfub | svqua- 
tur re&anguloltfbj*, & t(cum fintproportionalés 4^.7^. 
í. f .) ergo vt *¿ ad ¿£,vel vt rettang. fub *i. 8c xjr ad rec- 
tang/üb^,&A7,itaeritreaang.fubjt 3 & kjid re&ang.fub 
d> y 6c g. Eft autem vt ¿b ad xy ita ^ad ¿: ergo deptimeudo 
antecedentem analogiam periftam, vtxyvA *z, ita crityi 
ad *¿.Quatuor igitur términos proporcionales exhibuimuí 
&c. Quod faceré oportebat. 

• • . 1 ¿ : 1 

SCHOLION. 

. • ■ • • • 

T#%tenwfif eft fegere aliquando principia fo- 
líela in probkmaühisplanis,píaceppw^ mo- 
re arithimicojemdmpropojitimm huncin mo- 

dum r e/o/ver e. 
J 

, ; - < . ./ ANA- 
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£• ¿ 9- 

■•■ ,~x .y a ~z V m. p. f. 

CONDITIONES. 

A ■ 9 

Vt fmt prop. , xy. az. ya. zb. 

Etetiam xy. ' zb. g. k. 

Etetiam \ az. ya. m. p. 
Scuíifiat k. q. 

' Vtfit'' . . az+zb.i-K^jab. J 1 

• ANALYSIS. 



\ 1 .V . 

V 1 ' 



. ggryi. N «Af N gfcg n ufo^JÁ—, xy. 

Ergo produccndo ^ azyaik ^A^zbz'.g. <• ' ' l 

Sedper^.condit. ya:k !. ' , 

Ergo fubít.erit tfStf:^ A_h J&ísig. , 

EtE.P. . ; t g. q. #zg¿ zb%. ;f 

Velfi/firmcdia , ¡j T4 gg: //C , ; , i 

Ergo latera E.P. g. j£ tf^; ^í. v ; i 

Ergo íblutum, & patet conftruftio, & demonftratio, f 



_ . — • 



Q^V I S T I O. 

' Quatuor números exhibere proporcionales ka yt pri- 
' mu s ad quartum fit vt 8 ad ^ fecundas ad tértium v t 7 afl 
4,&aggregammfccund¿,&qtiartífitl7: ! 

Haecquxftiofupponendoe5&^Yalere8 í &: 5,&: & 
f. 7, &4, &c. expedirí poteft, vt antea. Placet nihilomi- 
" iíus káprocedere, Mm Sinc 
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ANALYSIS GEOMETR. 



x ya ^ tr 

Sint quscfiti numcri xy. az.ya. zh.itx vt <A fumma fecun- 
di, 6c quarti valeat 27. 

* r 

ANALYSIS. 



» v • 



Sint igít. prop. 
Etetiam. 

^.//f. Elgoreéban S EP - 
der&ti. Meftpcri.6.dL 

ffw^/. SedetiamS.P. 

„ Yclflfiat 

Ergo 

Etfubftk.E.P.. . 

Ide^l augendo per f* 
Etdeprim.per4. 
Ergo per 1&.6 .& 
EtE.P.per i^.é.eL ■ 
Velper^o.ó.eL " 
Ergoetiam latera E.P. 
Etpercomp. 
Ideft 



*y- y a - 

^b. xy. 5. 8. 
xyi^b. a\\xy. $ya. 8^, 

ú\. ya. 7. 4. 

. ; p . 



1 

2 yaz 1— a,^ 5^. 



204*56^ 

14. 5. -^¿. ^ 

196. 70. 

14. 1/70. ^í. 
14. 14+7V70 ak 

2.7. 

Ergo fotutum,& maní feftum fit analyfim noftram núme- 
ros etiam admitiere, fi iUis operariplacuerit,abfqueprxiu- 
dicio demonftrationis. 



- v 

Al. .f-. 



OPE- 
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LIBER n. . ir,- 
OPER ATIO. ' • 



Si 14+ tf7cdati4. quid27? 

Ekv.per 14 — V70 14 — v 70. 

Velfi 126. dat í^ó— 14 V70 quid 2 7? 

Velfi 9. . . idat 14—^70 quid 27? 

Velfi i] dat 14 — /70 quid 3? dabit qui- 

dcm 42 — 3 V 70 pro fecundo numero áa, 
Ergo — 1^4* 3 V 70 pro quarto zb. 
Eft enim T7! aggregatum vtriuíque. 

Nuncfi 5 dat «quid— 15 +3 ^70 ? dabit quidem 

1 — 24^+4^ v 70 pro prime numero.*/, . 

Mox fi 7 dat 4. quid 42 — 3^70? dabit quidem 
24 — 1~ ^7o.pro tertio numero yd. 

Erunt ¿gitur quatuor quxíiti numeri. 

• • • -t • 4 ■ • ' I . .1 

—24+4^ ^70, 42—3^70, 24—1^ v'70, — if+I 3V;a 

— M ^1XZ2 ' ' ' 42 — 3^7°_ 
7 ^j6o — 72^70 ico8 — 72 f 70 

?*" I o o^~7 2 ^7°^ 360—72 V 70^ 

~3¿8— 144^° 1368-1, 




Qiü etiam funtpropbrtioBales,cum fa£hun fub 
inis fado fub medijsfit xquale* vt pateí. Quatuor igitur 
números exhibuimus^&ciQüod faceré oportebat. 

Etiamperprafcdentem analyfim^more arith- 
metko^qua/lio cnodaripoterit , ,& quidem bre- 
éiusyOperatio vero eadem erit. 1 Vt - ] * 
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PROPOSIT. XVI. 

Datam circuli diametrum ab ita fecare in #,vt 
perpendicular is xy ad fegmenrum xb íit / 
in ratione data vt mp ad mq. í . / 



■ * * i 



i! jM*7íc 



ir: 




por . — * *i 




\ v k 

ANALYSIS. / - 



¿2 




Ducatur £7, Sepárete* termínis ratíoríis data: tríángu- 
Eimpofíe fieri, cui iimile fie triangulum xyb.Ergo íblutura- 

. GONSTR. ET DEMON&TEL 

Conftituanuirad ángulos re<fo^^ 
angulus ahy ángulo^ 2equahs 3 8r dem kmm perpendicula- 
úsxy. Érúnt igít ur triangula re&ángirta ^j^fenflia* 
quare xy záxb erit vt«*/> ad m q. Quod faceré oportebar.. 

-':::;\scHdL?oM::»;;:^;;- 

_ s Quoniairr propofitum problema poíltíonc 
tantum eft reíblutum ,pkcet aliam analyíijrrj! 
inftituere, vndé quanta fit xy , vel x¿ feiré pp!h 
fiig* tíníi ALI- 
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T ; A L I T E R. 

Sintigit.prop, xy. xb. mp. mq. : 

Etquadrando. %yx. xbx. mpm. mqm. 

Sivcper8.6.el. uxb. 

Hoccftperi.6.el. ax. xb. mpm. mqm. 

Et compon, ab. xb. mpm+mqm.mqm. 

Ergo folutum* 

' CONSTR. & DEMONSTR. 



Fiat ab ad xb vt aggregatum quadratorum mp. mq ad 
quadrarum >nq,&c dada perpendiculari xy 9 fa&um erit. 
>íam dividendo $rk.ax ad xb, íive reftangulum dxb. ad 
quaárátum xbyhohéft quadrátum xy ad quadratum xb, vt 
quadrarum w •< ad qnádrr am m{ } adeoque xy ad xb, vt m§ 



3 $Jm (i fejiiicírculus datus non iam fc¿ 
micirculus; fcd portio circuli proponatur ád; 
primam analyfim eoñfugiendum erit,&quan- 
ta fit #y,aut xb a trigonometría petendum de- 
termmatis quantitatibus ab. mp.mq, & valore 
anguh^ ... . , 

* \ •* ' * ? T < " ■ X . .. '.?.:] 

*■ » ' w 

1 

t • 1 - •••I 
. I « » 

1 

I ' T , • " . *'>» 
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PROPOSITIO XVII. 

Dato aggrcgato trium proportionalium , da- 
taque ratione medias ad difFcrentiatn ex* 1 
tremarum: íingülas exhibere. : j 




i » 



3 7 Sit aggrcgatti m data refla /S, & ratío dala ¿/^ ad ci. Sínt 
qua^firoe parces 4/. quo puílto, fi re£la¿£ bifeéta^iip- 
p rcp 7 f^natur 111 * : «ífc 2 v y diíFerencia excremamnr, & defcripto 
Intred ^ em ^ c i rci ^° ¿ vt,ere£táque perpendiculari? y: erit ípfa rec- 
ta* z¿ ¿equal is. Ergo fi iu ngatur * v pcrfpicu ura erit ex rer - 
rfitnis ratbnis datx tri-ingulum poííc fieri,cui fimifc debeat 
eSé xvj. 

, >■' ANALYSIS • ! • 

Inch*nenturf^6c^/adreftos ángulos jbifcAaquc cd in 
m ckicatur mf. 

EtobfimiI.^.^.E.P. xv. vy. tnp: pd. v 
Ideft ax. ^fj. 

Etduplic.anteccA & imp. pd. 

Ergofolutum. 

CONSTR. & DEMONST. 

Dmdatur ab in z in ratione duplx »rf ad fd 7 6c fuper 

bi- 
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bife&áinAr/cmicirculusdefcribatur/íW, & fíat anguíus 
z>xv ángulo dmpxquatis, demittaturque pcrpendicttlaris 
vy. Dico *y. z,b.yz> efle,de quibus quxrkur. 

Cum enim ex conftr.triangula fint fimilia xvy. mfJ z erit 
xvjdeñ ax ad <vy y vt ad & duplicando antecedentes 
áz» ad vj y vt 2 w/> ad pd; fed ex conftr.eft 4J& ad zh y v 1 2 
adpd: atqualesigiturerunti^, & ac proinde propor- 
tionales*/. z,b. yz, y vtpetítur. Rurfus ob fimilitudineni 
xvy. mpd erit vy y ideft z>b ad xy vt dp ad w/> , & du plican- 
do confequentes^ (media) ad duplam xy ( differentiam 
extremarum ay y 8c y z ) vt dp ad cd y vt poftulatur. Dato igi- 
(uraggregato.&c.Quodoportebat faceré. 



PROPOSITIO XVIII. 



Vide 
ücndd* 
tom.3. 



Datam rcclam ab fecare in x , vt re&angulum pg¿ 
fub partibus, ad quadratum diffcrentix 4 o6 « 
earumdem habeat datam rationem , 

tzáb. 




Fa&um iam fit, Se deícribatur fuper * b y bifecíi in íe> 
micircolus *yb y vtperpendicularis xy re&angulum pofeit P ro P- 7j 
Mxb. Qtioniam igitur mx fcmichfferentia eíl partium ax. Introd, 
x¿>du£tá w^patet ex terminis rationis datas, triangulum 
pofle fieri, cui fimile fit triangulum mx y. 

CONS- 
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1A 




:U'£!f! iX 




CONSTR. & DEMONST. 

i 

Fiat vt k ad h i ta quadratum quodpiam gq ad quadratum 
w^JnclmcntiiradangiilosrecbosV/^.^, ¿c bifecetur mq 
in ^du&aque pg, fíat mb ad mx, vt pg eft ad ^.^ , ere£taque 
perpendículari .v^iungatur «7. Dicofa&um. 

Quoniam igitur wsy, ideft w¿ eft ad mx y vt £g ad pq : fi- 
.6.^/. mília erunt triangula re£hngula wy.v. pgq, quarcxy adwv 
. • ■ ■ | crit vt£f ad/2, &: duplicando confequeqtes ad duplam 
mx vt^ad aladeo que quadratum xy , ideft redangu- 
lum axb ad quadratum duplx rax,ideft ad quadratum dif- 
ferentúe partium *¿,vt quadratum^./ ad quadratum 
w^ideft vt k ad h. Quod erar, &c. 

PROPOSITIO XIX. 

In dato Semicírculo infcribere quadratum. 



FaAum iam fit, & in femi- ^ 
circulo dato inícnp- ^¿ 
tum fit quadratum xyz,v. 
Bifecetur diameter ab iií 
*#,&ducaturm;&. 



- 1^ 














/ 


f, \ 






' 1 



ib:: • 



'/ » v 
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Quoniam igitur quadrati latera funt ínter fe xqualia, x- 
quaíes ipfpptgrea ^funf i^íjhx xv^jx^Sc.xgj^aLlkpt dil|a- 
bunt á centro w,quare^w,5¿«yLeruñt aeqüalés : ergo my 
dimidia erit ipfius ^rergo'cjuadrátum w^ideft quadratum 
tnb quinqué poterit quadrata my (íiquidem jys, vt pote du- 
pla ípfins w^quatuor poteft quadrata /»/.)Ergo folutum. 
. \ .'• '. • 

\ j CONST.^T DEjMONST. \ 

Inter mbyScipCiüs "cjuintam parí^rni nicdia inveniatur 
proportionaUs ^ñatque ei xcmalis xm, &c excitentux per- 
•pendiculares xv y Sc yz, k conheffantur '*v¿ > & mz,'. Vico 
'xyzv quadratumeffe, de quo quxntur. 

Quoniam igitur qu^adr^tum m xquale eft ex-xonílr. 
rectángulo fub mb> k iptttis quinta parte : erunt quintupli- 
cando, quinqué quadrata w^xqualis quadrato mb , ideíl 
m&Jted quadratum m¿ xquale eft quadratís my; SrjKíéígo 
quinqué quadrata my xqualiaemnt quadratis ae 



etíam funt xquales xv, Scyz: ergoxyz,v quadratum erit in 
femicirculo dato cóii{títutum.<¿iod erat faciéridum. 



SCHOLION. ... 

* -HóífpMlemdprúpm 

Dmmub divídete ; ^jf ^^Tfi^grfup f¿8 

•fegme^tis #quale íit quadratp differentwé eop 

■ ,,! ' 4 ¡ -.j"- : ' 'kjfti*'^ 1 *V' * ''PRO* 
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ANALYSIS GEOMETR." 

PROPOSÍt. XX. 



i. 



In data portione circuli quadratum confti- 




i:: 



t Efto iam fa&um> & in portione circuli data ¿sní, confti* 
tiitum fit quadratum & bifecetur ab in ducatur- 
que/»*>. [ y.. ¿ 



ANALYSIS. ; ; ■ 



( Quorciam ígimr aw>&7;s funt íequaks, arqualiter diftar 
bunrá centro, adeoquexw»&«^erunt sequales: ergo^s 
dupla ent ipllus my: ergo trjangulumeffici potería cui fir 
íniledcbeat,elTctríaíigiiUjm^j^ ¿'iriqi i.rjtíq'úbc^^j 



GQNSTR. 



i í f * 




I K 



Exponaturquaevisg^&ad ángulos recios ipíius dupla 
ponatur^^iungaturquc¿tD,cindcitógulo^ anguhis fíat 
xquali&éwsj&deniittatur pcrpendicularis zj 3 faftaquc 
xm ipfi ffátfp^ i*«gatur- 
<jue.T/&. , \ n ' / . ' r r . 

r Qutóaniigitu^ ghk ííint a?- 

quiangulayem vt tny ad;x ita¿¿ ad i/frjfcd ¿idupla eft ip- 
íius^A: crgoj^ dupla ent ipfius my y adeoque iafoftjffS/jpf 
l^cdy v 3 funt ojales : ergo xyz,v quaaratum ent 

de 
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LIBER II. :v rfj 

dcquoquxritur.IndataigitLirportionc, 8cc. Quod erat 
Éicicndiírm^ v $ \ ; j :> f\ z? r> ^ r 7 " 

Iñ'hunc iftodüm etfatn anteceden! problema 
folvipoteritpojitione. t r t 

i, PR O, 

In dato triangulo quadratum iiífcribere, 

In triangtilo dato ebe inf- 
criptumiamfk quadrajum 
svxz,. Demittatur per£en- 
dicularis cp fecans latus xz> , - : >^ 
in 7, & cr¿t7/> fingulis laccri- 
busquadratí^qualis, , ^ 



ANÁLYSIS. 

ObfimiI.^.Ar^.S.P. ; ¿¿. r '#k ? ry, ; 
Ideft , yp. : ~ 

CONSTR.& DEMONST. 

Div¡damrperpendicularisr/>inján ratione bafis ab ad 
ip&m epy&c per 7 ipil *b paralleladucatur , derr it.^fi" 
turque perpendiculares xv, & D¿co xxsv. efle quaira- 
tum 3 de quo quxritur. <f - ...... : r .. . ,. v 

Cum enim in triangulis ílmilibus bafes , &* altitudines 
Cntproport¿onales,eric^ad¿/vTx^ad7i fedex conftr. 1 
^adr/>eftvt7/ad;f:ergo^!pfi^/>eric aequabsj fed ob 
parallelifmum^,&v/ ¿nter fe, Scvx.yp. zs ínter fe funt 
¿equales; ergo xzsv quadratum erit.Quod erat faciendura^ 
m r- Nn¿' f^O- 
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y * 



Sint quxfiti numeri xj. az.ya. zí.ita. vt <A íumma fecurv* 
di, & quarti valcat 27. 



* * 



ANALYSIS. 

Sintígít.prop. 

Etetiara. • & XJ. 8. 

E I gore¿tang.E.P. ¿V-V- 

¿/J¿Meftperi.6. e L & «<- &** 

cm/tf. SedetiamS.P. , *%> 3<*- 7- 4<j 

.;• . •Vclfifiat 6 P 2 f 

Ergo . 2-^-A^5^. 

Etíubftk.E.P. . ^h, a%. 2-<3^.8^ 

Ideftaugendoper/. 20^.56^ 

Et deprim.per 4. ^ I 4 ^ 

Ergoperi&6.efc 14^ h-A^h 

EtE.P.peri4.6.eL a \Ct. ^ 

Veipermé.efc r p6 # yo. 

Ergoctiam latera E.P. 14. ¿70. & 

Etpercomp. 14. 14^^70 

Weft ■ ' ' zy. 

Ergofoíunirn,5cmanifcñurrirlt analyfim noftrara nurae- 
ros ctiam admittere, fi illis pperari placuerit>abfque prariu- 
dicio dcmonftrationis. 



— • . \^ .V # « . , *. 



OPE- 
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' OPERATIO. ' i 



Si 14+ V^7cdati4. quid 2 7? 

felev.per 14—^70 14 — / 70. 

Velfi 126. dati^ó— 14 V70 quida7? 

Velfi 9. dat 14— V70 quid 2 7? 

Velfi 1* dat 14 — /70 quid 3? dabit qui- 
dem 42 — 3/70 pro fecundo numero az. 

Ergo — 15 4- 3 v^op roquarto-sk ^ 

Eft enim 27! aggreptpmytriuíque. 

Nuncfi 5 dat «quid— 15 +3 ^70 ? dabit quidem 

24^-4* V 70 pro prime numera*^.. 
Moxfi7dat4. quid 42 — 3 V 70? dabit quidem 
24 — 1~ ^7o.pro tercio numero ya. 
Erunt igitur quatuor quxíiti numeri. 

* ■ ■ ■ • . ' ♦ ♦ • t . .1 

—24+ 4^*70, 42—3/70, 24—1^ V70, ~i?^3 v 7 a 

— + 3 ^70 42 — 3 ^7°_ 

^¿60—72/70 1008 — 72/70 ^ 

<+■ iqo B— 72/70^ 360 — 72 V 7o_ 

"T368— 144V70 —A_< 13 68— 144/70 

Qui etiamfuntpropbrtioBales>cumfa£huii fub extre- 
mis fado fub medijsfit xquale, vt pattf. Quatuor igitur 
números exh¿buirhiis 5 6cc!Qgod faceré Oportebat. 

Etiam per prafcdentem analyfim,more arith- 
metico^quicfiw cnodaripoterit , & quidem bre^ ' 
iiivsyoperatb yero eadem erit. - 

rl J A Mra 2 PRO- 
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ANALYSIS GEOMETR. 



PROPOSIT. XVI. 

Datam circuli diametrum ab ita fecare in x,vt 
perpendicularis xy ad fegm,entum xb fit / 
in ratione data vt mp ad m% \ : 




• »•-.»« 



ANALYSIS. 



*• ■* v I 



Ducatur£y,&:pat-erex terminis ratíorfis cíatx tnángit- 
Him pofíe ficri, cui iimile fit triangulum xyb. Ergo folutum- 

CONSTR. ET DEMON&TR. , _ 

Conftituantur ad ángulos re&cs mpjmc¡ ^ü&aque pq fíat 
angulus aby ángulo^ sequahs 3 8r demkfatwr perpendicula- 
ris xy. Érúnttótur triangula re&angiila x)b. ;w/^funrlia,, 
quare xy ad erit vtmp zá mq. Quod faceré opcrtebat.. 

:- ; SCHOtlON! 

r J. \ $.*TfiiiiuifI r 0 ?.^:.MA 

„ . Quoniam propolítum problema poíltionc 
tantum eíl reíblutum ,pktcet aliam anafyíinj! 
iníHtuere, vnde quanta íitxy, vel xb fciré po\- 
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ATT rr M «% 



Simigit.prop. xy. xb. mp. mq. : 

Etquadrando. xyx. xbx. mpm. mqm. 

Sivcper8.6.eL axb. 

Hoccftpen.ó.el. ax. xb. mpm. mqm. 

Et compon, ab. xb. mpm+* mqm. mqm. 

Ergofbliitum. 

' CONSTR. & DEMONSTR. 

Fiat¿£adx¿ vt aggregatum quadratorum mp. mq ad 

quadratum duela perpendiculari xj 9 fa8turn erit. 

Ñam dividendo crit** ad xb> five rcclangulum axb ad 
quadratum .v£, hoc ei\ quadratum xy ad quadrarum xb y vt 




Quq J fi fejtticirculus datus oyí non iam fe-, 
micirculus; fed portió circuli proponatur ád 
primam analyíTm coñfugiendum erit,& quan- 
ta íit xy^xxt xb a trigonometría petendum de- 
termínatis quantitatibus ab. mp. mq, & valore: 

I • T • 

r 

■ * • 
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2 7 8 ANALYSIS GEOMETR. 

PROPOSITIO XVII. 

Dato aggrcgato trium proportionalium * da- 
taque ratione medhc ad diíFcrentiam ex*- 
tremarum: Angulas exhibere. ,J ' 




•ti ^ > ... ! ' 

)-í; , w , : . . , . /: 

37 SIt aggregatmn data reíta &: ratio dala Jp ad Sínt . 
qiiarfirx parces 4/. quo poíko, fi re£ta¿£ bife£ta^up- ( 
* > ¿»/> 7 ponatiir in x: érk 2*7 differencia exrremanim, & deícriptó 
lntred ^ em ^ c ^ rcu ^° *v*jere£fcáque perpendLCiilari/ y: erir ipfa rec- 
" t¿e *¿ a:qual is. Ergo fi xungatur x v perfpicuuro erit ex rer • 
mims ratíonis datx rriJngulum pofle ñcú y cui fimikdcbeat 
eOcxvj. , o 

ANALYSIS , 

Inclinenturr¿/, 6c ¿/>adreftos ángulos jbife&aque cd ¡n 
wckicacurw^. 

Etob (mü.xvj.mpJ.E.P. xv. vy. mp: pd. < ' 

Etduplic.antecci & 2m P* P¿* 

Ergofolutum. 

CONSTR. & DEMONST. 

Dmdaíur ab in * in ratione duplx mp ad/¿, 6c fuper a&. 
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bifcdáinAr/emicirculusdefcribatiir/f^, & fíat angulus 
x>xv ángulo ¿¿arf xqualis, demittaturque pcrpcndictilaris 
vy. Dico áy. z,b.yz efle,de quibus qirxritur. 

Cum enim ex conftr.triangula íinr fimilia xvy. mpd> erit 
xv,idc& *x ad vy, vt mf zdpd, & duplicando antecedentes 
az, ad vy, vt 2 w/> ad pd- y fed ex conftr.eít ad zi , vt 2 mp 
ad : arquales igitur erunt vy , & xh, ac proinde propor- 
tionales*/. zM.yz,, vtperítur. Ruríús ob íimilitudineni 
xvy. mpd erit vy , ideft zb ad vt dp ad w/> , & du pilcan- 
do confequen?es 3 s¿ (media) ad duplam xy ( difterentiani 
excremarum ay, Scyz, ) vt dp ad cd, vt poftulatur. Dato igi- 
tur aggregato.Scc.Quráoportebat faceré. 

PROPOSITIO XVIII. .«* 

Datam rc£hm ab fecare in x > vt re&angulum pgg m 
' fub partibus, ad quadratum diffcrcntix 4°6. 
earumdem habeat datam rationem 




Fa&um iam fit, &c deferibatur fuper *b, bifeclá in m, 
micircGlus $yb± vtperpendicularis xy reftangulum pofsit P r0 P- 7* 
*xb. Quoniam igitur mx fcmidtfFerentia eft partium ax. Introd* 
xb,i\\Q& w^patet ex terminis rationis datte, triangulum 
pofle fien, cui fimile fit triangulum mxv. 

CONS- 
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. '-i 



.1 ■ 




0 M £> ¿7 



CONSTR.& DEMONST. 



Fiat vt k ad h ita quadratum quodpiam gq ad quadratum 
mq, Inclinentur ad ángulos re&osmq.gq , ¿c bifecetur wq 
in ^du&aque pg , fíat rnb ad mx y vt pg eft ad p% , ere£taque 
perpendicular xy, iungatur my. Dico faftum. 

Quoniam igitur my> ideft mb eft ad mx y vt />£ ad pq : fi- 
.6.?/. milia erunt triangula rectángula myx.pgq y q\xarcxy adwtf 
. i crit vt £f ad & duplicando confequentes ¿7 ad duplam 
vtg^ad**./, adeo que quadratum xy y ideíl re&aiigu- 
lum axiad quadratum duplx rax,ideft ad quadratum dif- 
ferentix partium *xjk..xb,vt quadratum^ ad quadratum 
mq¿dcñ: vt k ad h. Quod erat, 8cc. 

PROPOSITIO XIX. 

In dato femicirculo infcribere quadratum. 

Fa£him iam fit, & in femi- 
circulo dato avb infcnp- 
tum fit quadratum jcy&v. 
Bifecetur diameter úb in 
*#,&ducaturw*. .. ¿¿ ¿C Tff V 




ANA- 
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jfelíJtoi *5 í&ja ; TA ¿ti 

Quoniam igitur quadrati latera funt ínter íe xqualia, x- 
quaíes ptppt^ea ^funt dil|a- 
bunt á centro w,quare^w, 6c nf^erunt xqualés : ergo my 
dimidia erit ipfius ^:ergo*qüadrátum w^ideít quadratum 
mb quinqué poterit quadrata my (fiquidem jys, vt pote du- 
pía ipfius /w^quatuor poteft quadrata myJLx^o folutum. 

\ | CONST.*$,T DE¡MQNST. \ 

Inter mb, Se ipíuls cjuintam párt&n media inveniatur 
proportionalis /*/,fiatque ei xqualis xw, & excitentux per- 
pendiculares xv, Styzy k conneftamurW, &' mz. Dico 
'^7^^ quadratumeíle, de quo quxritur. 

Quoniam igitur quadratum ¡pi xquale eft ex~conflr. 
rectángulo fub 6c iptíos qtrinta parte : erunt quintupli- 
cando, quinqué quadrata w^xqualis quadrato mb , ideft 
wz.'ícd quadratum w¿ xquale eft quadratis my, Sryzidgp 
quinqué quadrata my xqnaliaerantquadratis my^&cyz^ac 
propterea^-c quadratum quatuor quadratis my erit xquale: 
ergojz. dupla erit ipfius mj % ne^i^,ipfi~^/ xquatis fed 
etiam funt xquales xv, Scyz: exgoxyzv quadratum erit in 
femicirculodáto cóiiítítutiím.Qiod erat facieridum. 

t i * » . i » • m 

% •' ' • , • • * 1' "- ■ - ' 'j > '■' '* * I *l * y 

SCHOLION. .. 

Datam o¿ dividere Yfi^grfuiji fuS 

•fegmeptis sequale fit quadrato difFerentké eo- 

ítimdem. - : :: : ^-« •.:).-;/•.:; 
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LIBER II. L.-. aSj 
dcquoquxritur.Indataigitarportionc, 8cc. Qtiod erat 
facienchírm? V ^ > r ~p j :> f> :': > ri r7 

liilmnc rirodum mam antccUem problema 
folvipoterit pofitione. 



r * ; » • t « • * 'T 



• PROPOSITIO XXI 



In dato triangulo quadratum infcribere, 

In triangnlo dato s be int * ^ 

criptum íam fit quadratum 
svxz,. Demittatur perpen- 
dicularis fecans latus .yjü •* 
in y y 8t cñtyp fingiilis lateri- 
bus quadrati # qualis. ¿g á 



A N A l y SIS. 

• » ■ 




r 



I 



Ob fimií.4fc.jísf .S.P. 

Ergofolutumr^ - • . l/* > 

CONSTR & DEMONST. 

Dividatarperpendicularis epinyin ratione bafis ab ai 
ipíam r/», 8c pcrjipfi ¿¿paraUeladucatur xz> , derrirapr 
turque perpendiculares xv y 5c Dko x&sv. effe quaira- 
tum,de quo quxritur. , ¿ r . M -r 

Cum enim in triangulis fimilibus bafes , 8c altitudinc$ 
Cnt proportionales, erit *b ad r/> vt ad cj - 9 fed ex conftr, 1 
úb ad */> eft vtyfid ye: ergo xs ipfi^/> erit osqualis ¡ fed ot> 
parallelifmumAra,8cvj¿nterfe > 8ci/jc.^. zs ínter fe funt 
anuales; ergo xzsv quadratum erit.Quod erat faciendura* 



PROi 
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PROPOSmO ¿KXIIL 

Dato triangulo abe oportcat ex ptm&o inla- 
tere dato d re&am ducere dxy ita vt reo 
tangulum dxy¿ e&angulo axh lit 

sequalc 




^ ' ANALYSIS. - - -HouG 

Sit igitreftang.. , dxy^K^axb. 
ErgoE.P. /?AT. xb* xy. 

Ergofolutum. Nam oim ajiguliad x rintarqiialcs,8c late- 
ra circa ¡líos proportionalia,.fimilkerunt triangulaos*, 6c 
xhj. 

CONSTR. & DEMONST.. 

Ad re&am datam ad, 8c pun&um d anguius fíat *dj> an- 
guio *hy aequalis,8c cum anguli ad x fint acqualcs , fimilia 
erunt triangula adx, 8c xh> 8c erit ^xad , vt xh ad xy: 
crgo reaangulum^x; reaangufo4x/rerit xquale. Quod 



facieadume. 
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,r% iber n. . . 
ANALYSIS/ 

Sintígít.triang. dxa *—A*-< bxy. 

Ergopcri5.6.eLE.P. dx. xb. xy. ax. 
Ergofolutum. 

CONSTR. & demonstr; 

lungatur db> 8c ipfi paralleía ducatur ¿j^connecTraturqne 
dy fecans ab in x. Erunt igitur(ob parallelas db,& ¿j)tr¿in- 
gula fírailia dxb> 5c axy, quarc dx ad xb erit vt xy ad *x\ ei> 
go triangula dxñjUbxy^ quae circa ángulos xquales latera 
habent reciproca, xqualia erunt.Quod oportebat faceré, 

■ 

ALIA DEMONSTRATTO. 

Ob parallelas db, Se ay, erunt triangula xqualia ddy , & 
áby, demptoque comrauni *xy> remanebunt xqualia triar*; 
gula dxa, bxy. Qiiod oportebat faceré. 



I 
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L I ¡T £ R. 



. i .... .„ .. . 4^ — - 

Ducatiirlateriripa- 
ralleW/; quodidem 
eftac facece angulum 
fdx anguloj asqualem. 




ANALY5IS. 



$¿nt igit.triáng. - • üxd *-A^ bxy. ■ ! D 

Ergoperif.é.el.E.P. 4&r. x¿ 
SedobfimiL//y.3f^.S.P. xb. xy. fx. dx. 
ErgocxaequoE.P. #X xb. xb. fx. 

Etcomp. ab. xb. fb. fx. 

Ergofolutum. 

CONSTR. & DEMONSTR. 

Ducatur i/Iatcrí rí parallela, & dividatur in x in ra- 
tione ipfius fb ad ¿6, vt fint proporcionales *b. xb. fb.fx> & 
divid. áx. xb. xb.fx-, cum autem ob fimilkudinem triangu- 
lorum fdx. xby fint proportionalcs fx. dx : erunt ex 
xquoproportionales¿/x. xh.xj. mx. ( ratio communis/x. 

crgo triangula ¿x¿ bxy, qux circa communcm angu- 
lum x latera habent reciproca, aequalia enint. Quod opor- 
tc^facert, PRO : 
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PRP.f q»TJO: xxv. 

Dato triangi^Q>f¿^,,Qc.4ato in latere punéto 
¿rettam dycere & facercreftangula 

i 

, v 

Di!Caturipfi¿£paraIle- 

■ 'V. ir. t 1 «w^" • 

• ANALYSIS. 



: / .... ... . ^4 




Sit igitüT ; r ; / . j . dyfr h^A^h # 

E^goE.P, ..' ¡ : á 

Sed ob fimü.x^.^w}. S.P- ¿íy. j t "¿fe?. 1 

ErgoexxquoE.P. - ¿/y. ¿/y. dm. , 

Ergofoiutum. ,¿ ; " 

OONSTH 8c DEMONSTR. 



Inter <fe rtiedia inveniatitr dy^ax ex putifto ¿oecur* 
ratlateri^in^fecaiís^iiiAíiDicofadum. . I 

Gum enim ex cdnftr.íir 46 ad vt dy ad rf«f,& ob fimi- 
litudiríem *y£,ítt afjp ad dm,vt xy ad crittex aequo 



í 
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PROPOSITIO XXVI. 

Dato triangulo # ¿r, ex punétó in latere dato 
tíf reftam ducere dxy, & faceré re&angula 
dyx. abx in ratióne data vt k 



Ducatnr dm ipfi ¿& 
rállela. 




ANALYSK 
Sint igit. pror* . • 0 abx. h ab. 

Siveperi.6.cl. ' ; 4 - kibx.abx. 
Ergo per 14,5. eL v dyx ^x^k\bx. 

EtE.P. ^. A^yJ ftrV 1 

Ergofolutum. 

CONSTR. & DEMONSTR. 
Inter i^Sc dm medía inveniaturWx.Dico fa¿!him.Efteniin> 
~í ad vt dy ad ¿deft vtxy ad xb ( ob .fimilitudijieni 
4riangurorum7>r¿, & y«lm) quare re£bngula«^ , &: fyb 
•le x¿e^r*t:Equalia. Ergo reófengulum dyx, ideft fub ^, &: 
* í, ad re&angulum 4¿# ( ob camdem alcitudinem xh)cút 
-i&ti&d. Quod fa^Q^um erar. 

PRO- 

#• 
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PROPOSITIO XXVII. 



Dato triangulo abe ex dato in laterc pun&o d 
re&am ducere dxy,8c faceré redhngulum 
ydx ad re&angulum bax 7 vt h 
zdab. 



i. - 



.« XlüIügfU2 , I 



\ 




Ducaturipfi *b 
parallela¿». 

i va* :i.:r-.' .. ¿L 

A 

Sínt ígit.prop. 
Siveper i.é.el. 
Ergo per 14.5. el. 
Eterunt prop. 
Fiat angulus 
Et erunt prop. 
Ergo 

Ergo folutum. 



CONST. ET DEMONST. 

* 

^^pfiifptralldadücatur i¿ da» A «quilfe, & tapéJg 



ydx. bax. b. ak 

kax. bax. 
ydx .—A—* b:ax. 
h dy. dx. ax. 
dyg m-A_ a. 
ig. dy. dx. ax. 
dg~n„b. 
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ANALYSK GEOMETR; 




ícgmcntum círculi defcribatur angulum capíens ángulo 4 
xquaiem, & ad pun&umjs iaquo latus cb protraftum fe- 
catur á circtrlo, re&x ducantur dxy y & $y. Dico fafhim. 

Cura cnim anguli & dyg ínter fe, & altera. sxJ ,& xdfc 
ínter fe fint xquales; triangula erunt fimilia axd. dty y & erit 
^,ideft h ad ¿y, vt ad axfii re&angulum^x re&angu- 
lo fub A, & *x xquale. Ergo reftangnlum jr¿/x, ideft (ub k 9 
& ax ad re&angulum bax ( cb eamdem áltitudincm *x } 
ciit vt ¿ ad Quod lacere oportebaC / 



.i . - .1.1 i - -• '.^ 



. .. . * . »- 



• « » « 



.V * . i. . . . «-L 

* I " 

■ 



* • 



i 
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PROPOSIT. XXVIII. 

Dato triangulo abe, ex dato in latere pun&o 
¿re&am ducere dxy, ita vt rectangulurn 
ydx ad abx reñangulum, fit vt h 

zdah 

* 

Iungatur<#, ^ 
&ipfi 4¿pa- Cx 
calida duca- 

*v»i imffft 

ANALYSIS 




« • . 



Síor igttprap. ydx: bax. h. ai. 

Sivepen.6.el. / - J /! fr.aX. abx. 

Ergo per 14.5.CL ydx A_< 

Eteruntprop. h. dy. dx. xb. 

Fiat angulus dyg h~A~* 

EtobfiauL^.í/Arí.E.P. ^y. ¿r. 

Ergo dg h-A^ ¿. 
Ergofolutumu 



CONS- 

* 
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CONSTR. & DEMONST. 



Producatur w¿ad £, vt fíat dg dafce h aequalis > fuperj 
ipíkm^fegmentumcirculidefcribaair angulum capiens 
ángulo \bd xqualem, & ad pun&um ^,in quo latus cb ícca- 
tur á circulo, redas ducantur dxy ? 8cgy m Dico faftu m. 

Cum cnim anguli dyg> & ábd inter fe, & altenii ¿/.v¿ , & 
xdg ínter fe fint xqualesrtriangula crunt fim il ia 
8c erit ideft b ad vt ¿at ad xbfic re&angulum^¿/Ar rec- 
tángulo fub xb aequale. Ergo re&angulum ydx , ideft 
fub¿,&x¿,adre£fcangulum ^x (obeamd«m¿titud' 
^)eritvtAád4Ír # (^oderatfaCienduxn. j vJ j . 



» f i »«— •»• 

I 



t • • 



... I 



- 



PRO 
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PROPOSITIO XXIX. 

Dato triángulo abc x zx dato in laterepunfto 
d rettam ducere dxy, ita vt re&angulum 
dxy ad axb reftangulum fit vt 



Duca tur ipil paral- 
lela 




Sint igk.prop!, 
Hoc eft vt 

Sive ó\>ñau\.dj*t.xyfc 
IdcítE.jP.. 
Velfifiat 
-Vel per i ¿6 d. 
Ergoperi^.eL 
Eteruntprop* 
Fiat angulus 
Et erunt prop. 

Lrgoijlutum. 



ANALYSIS. 

dxy. axk h. t. , 

dx. axi&cxy. xbÁxah.k* 

& dy. dm. 

ySx. dmiax* h. k. 

q. dm. 

q\ccx. dm\ax<, 

ydx h-a^ q\axr 

q. dy. dx. ax, 

dyg _A^ a. 

dg. dy. dx. ax~ 

dg q. 

CONS. 
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CONSTR. & DEMONSTR. 



Fiat vt k ad h ita dm ad ¿g:fuper quam fcgmcntum cir- 
culi deícribatur angulum capiens angula a aequalem, 6c ad 
pun&ij my, in quo latus c b á circulo íecacur, ducantur dxy, 
3c gy. Dico faftum. 

Cura enim anguli dyg, 8c * ínter fe, 8c alterni xdg, Sea xd 
inter fe 3 lint xquales: fimilia erunt triangula dyg. *xd,ík eric 
dg ad dy. vtdx ad ax, & re&angulum ydx rectángulo fub 
dgyQtdxxqualc. Ergóre&anguíum ydx(idcñ. fuWf, 8c 
ax) ad rc&angulum fub 4 m & dx crit vt dg ad dm , ideíl vt 
» ad k t Sed ratio re£tanguli^,/.v ad rcftangulum fub dm, 8c 
¿.v.componitur ex ratione dx ad ax , 8c ratione ¿/y ad dm, 
hoc cft (ob fimilitudincm trianguloram dym , 8c xyb. ) rá- 
tióné .v^ ad xb: ergo vt ad ax, 8c atj ad hoc ett vt rec- 
tangulum dxy ad rectangulum axb ita erit A ad & Quod 
eratfaciendum. 



i 
i 

PRO- 
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PROPOSITIO XXX. 



Dato ttiangulo ahc ex dato extra illud pun&o 
¿rc&am ducerc dxyi, vt reótangulum xy^ 
ad re&angulum ayb fit in ratione data 

vtfzdg. 



Ducanturlafc- gr / 
ribus*, C/ & 

parallelx^Sc 
dm. 




f "V. m ■ | 



¿i 



Sintigit.prop. 
Ideftvt 

Siveobfimilitud. 
Velíifiat 
Ergoinvert. 
Ideft 

Fiatangulus 

EtE.P. 

Ergo 

Ergofolutum. 



ANALYSIS. 

- 

xyz. ayb. f. g. 
xy. ay&yx-yb. ita f. g. 
& £y& dmAxzf. g. 

k. dm. 

dy.gy. ita& dm,8c dm. JV**" 
itak. dz. ¿"r 

dzq g. 

¿J- ^r- ¿* 

¿ ^h^ dq. 
Pp CONS. 



Digitized by Google 



ANALYSIS GEOMETR: 



T t • • 




« ► 



CONSTR. & DEMONST. 

Fiat vt/ad¿ ica¿fy ad 6c fuper ¿¿7 fegmentum def* 
cribaturcirculi,quodanguíumcapiat ángulo e> five*, x- 
^alcmjdc ad pun&um ¿n quo Iatus/fc lecatur á circulo, 
te&x ducantiir dxyz y 8c zq. Dico fa&üm. 

Sunt enim anguli g> 6c j ínter fe, 6c alterni£y¿/ , 8c y/f 
ínter fe xquales, quare triangula gyd y dzm ílmilia erunt , & 
vt dy ad «7 ita erit dq ad ¿te, fi ve ira erit dq ad 6c ¿//w ad 

6c in vert. vt dy adg£ 6c dz ad ¿/«rita ¿f ad dm- y fed vt ¿/y 
ad gy ita eft jí^ ad dy (ob parallelas gd. ax. j 6c vt dz ad dm 3 
ita eft y^ad y¿(ob parallelas dm.yb.^) ergo vt A^ad ay ,6c ye 
ad^¿, hoc eíl vt rechmgulum xyz ad re&angulum ajb ita. 
crít ¿# ad dm> ideft/'adg. Quoderat faciendurn. 

PROPOSITIO XXXI. 

* • 

• * • • 

Dato triangulo abe ex pun&o extra illud dato 
d re&am duccre dxy%> & faceré re&an- 
gula a^qualia: xy\> & ayb. 

Du- 
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^ ' : . 




Ducatur Jg 
, ktcri arpara! 
lela,& drn pa- 
fallela latcri 



ANALYSIS 

ErgoE.P. X y m a y % yl y^ 

Ideílobfimilitud. dy. gy. dm. d^ 

Erg o fi fíat angulus; d^JU g m 

Eruntprbp. gy, dm. d% 

ErgofoluturiL 

CONST. ET DEMONST. 

Díicantur ¿# & dm lateribus *r, & *¿ parailel^ & fopor 
f w fcgoaeDtiim qneuli defcribatur angulum cupiens aifeü- 
log, vei a xqualcm,& ad puncfcum *,m quoktus fecátur 
a circulo, re£a ducatur Dico fadum. 

Cum entra angulus ¿o» ángulo^ y ñvc 4,faáus frt xqua- 

lis:erunr(obparaileUfmura)triangi!la4nterfe fimÜia *xr. 

erit yt(¡mzá 

dz y idcft vtjrá ad^, 8c redangulum rcflangulo *y¿ x- 
qualc. Quoderatfacienduni. 

£" ¿dw» modo procederé ¡ice bit quandopunElum 
tntra triangulum datum fuerit, ve/ quando con- 
ditio aqualitatis , velproportionis variata propo- 
natur. Non enim ornes cafm excogitadles expri* 
mipojjunt. 

Pp2 PRO- 
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PROPOSITIO XXXII. 

Datis fuper reftam ad femicirculis ayb. c^d, 
oporteat in eorum diítantia be punftum x in- 
venire, á quo í¡ contingentes ad circuios du- 
m cantur xy. xz íínt ipfe in ratione data 




f i ' ' • J 1 • • - 

rJ^f pmpof,tioeademeíícum Proporcione 12. huías 

ttTf"*' ,ÍC ** 1 l,adrata > * 0 " aI « «MI 
leUanguhs & 4» vtrumque vtrique, quaproprer cum 

rano tan^entiunr data fie ,. dataetiam eritratioquadrato- 
rum,videhcer recrangulorum axb, ScJxr. Ereo conditio 
tír, vt data »i divifain ¿, &c c, rurfus dividatut in x , ínter *, 
ÍJ y f r 5"3fgula axb. dxc fínt in ratione data , quod fac- 
tnmeftmpwdiaapropofirione. H , 

fítw ¿/¿r, vmmidemque problema Rib 
^erjtiafpeaibusapparerepojj'e.. 

> • ... ....-«•• » - •» 

*iyw v-V '*•«*;•.* ' ' • " * • ,1 .( 

• J - » •»..«. ti.-'.. ...... v .. . • -• • * *' 

i. ... 



y 1* 



PRO- 
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PROPOSITIO XXXITfc 

Sit datum triangulum ^,cuiu$ bíjfis ac divifa 
fit vtcumque in b pun&o, ex quo du&a fit vt- JtrtwW 
cumque re<fta % Oporteat reftam ducere ipil * 
ac parallelam xyz> qiue á reda bg fecctúr \tit 5" 
ita vt reftangulum ^ fit quadrato 5 
• , - re6i£ datx #q uale. ¡ . , ; f 



Hoc problema dúos habet ' Xf ( 
cafus, vel enim reda kg vni " ^ , j 

laterum eft parailela , vel 
non f ^ ^ , s 

CASVS PRIMVS V X 

Sit^lateri^parallcL^quo ¿y 
pofito eritjs ipil 6r squalis. 



1 análisis: 1 r 

• ♦ « 




Sitigitiir xy% mm. ( 

ErgoE.P. xy. m. m. y^. 

Ideft- \ ' ' ¿ r . - 1 

Sedo&fimil.^%.^.S.P/ ab r ág. xy. xgl- J ' 

Ergo folut^m. ; T*h7 

OONS TR. DEMONSTR. , r ' 4 
Fiat vt be ad w ita /» ad ab'am, puta/, & v t ¿¿ ad a% ita / 
ad xg. Per xducatur ipfi *r parailela xyz. Dico fa&uni. 

Q^WÍmcSjCQirf^ ¿ob 
^ilitadinem4%, a:^. fit 4¿ad4¿.vt xj tágx : erit 

rec- 
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ANALYSIS GEOMETR. 



refe/xqualis ; fed ex conftr. eft¿r , ideft ípfi xcjualis 
jz» ad w, v t m zS&J> hoc cft ad x} : trgo re&angulun* xyz> 
«juadrato m er k ¿quale. Quod erat faciendum. 

CASVS 3ECVNDVS, 

. » •-."-«•• • 1 - 



I ' • I « 



1 t ■ , . ' 



Nonfit J; 
iam ¿¿ 

parallc- 
la lateri 
€ h j fed 
ipfí pro^ \ 
tra&a 

oceurrat ¿Z ¿ 




wi. p. q. x 

A N A L Y S I S. 

SiBt lg it.pro P . • ' X y, m. m. yz. 

Sedobfimil.-.^.S.P. xy, ¿ ak fe 

Siveflfiat m p t 

ErgoexaequoEP. m . yz. gy 

^df(Ímil m ^.P.. yz. yl ¿ bk. . 

Velfifiat m a ^ 

Ergoex^oE.?. yk. a. ¿ L 
Ergofolueum. 2 r 

■ .;. CONSTR. & DEMONSTR. 
, : *iat yt 4k ad ¿¿ ica » ad^ & vt¿rad ¿<¡ta » ad * , jipfif. 
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epcf. jweiprocxinvcníantur^.^ quarum fumma in 
primi figura/ivc quarum difFereatia in fecunda figura , ík 
Et ¿indem per; ipfi *be parallcla ducatur xytu Dico 
faíhim. 

Cum enim ex conftr.íít ykpA q, vt p x&gyjk ob íímilitü- 
dinem yzk. hck ñtyz adyk¿ vt be ad b{ } ideft vt m ad t¡ : erit 
ex xquo w odyzyvtgy ad />.Sed ob íimüitudinem *Í£*X}£ 
eft xjr ad ¿7, vt sb ad hoc eft vt tw ad /. Ex xquo igi* 
tur erit */ ad m, vt w ad/s. Quod faceré oportebat. 

A L I T E R. 

Sít xyz h-a^h m 

Sed eft vt xy& gyk. ita xy.gy,8cy%.yk 

Ideft ob fimiL íta ¿£ , & &k 

ErgoE.P. Xjfc. abe. gbk. 

Ideft W 
Ergoíblutiuru 

CONSTÍL & DEMONSTR. 

Fiat vt re&ángulum *bc ad ^RreSangulum ¡ta quadra* 
tum wadalúidjcuiüs lateri mveniantur reciprocan ¿y. yt. 
quarum fumma^aut differentia fit ¿ k¿ vt antea. I taque ree- 
tangulum¿jr¿ qtiadrato m efirxquale: per y ducatur xyc* 
Dico fa&um. 

Eft enim vt rc&angutum xyz ad \yí re£tangulunvta xj¡ 
9ÍgyJícyzadykjüvc ob íimilltudinem ita ab ad bg, Se be ad, 
bky hoc eft ita reáangulum abe ad ^re&ariguhim ; fed ex ^ 
conftr.vt4¿r admita e ^ quadratum íw ad reífongulunT' 
¿7¿.Ergo rcftangulum xyz quadrato m erit xquale. Quod 

erat faciendunK 

• .. . ... ... .«» s 

. . , . » * • • • • \ * * 

. C SCHO- 
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SCHOLION. 
Si iniunchim eíTct rc£tam xy^ ipil ac p ar alie- 
íam duccrc,qux inj fefta foret iri ratione da- 
ta,ia hoc fecundo cafu v t m ad d ecce 




m. p. q. d. 

ANALYSIS. 

Sintjgitpróp. xj. yx? d. 

Scdobfimü.^.4Í Jf .S.P. xy. gy. ab. bg. 

Sivcfifiat m p 

ErgocxxquoE.P. gy m p m yZm ¿ 

Suntautem ob fimil.prop. y%. yk. be. bk. 
Sivcfifiat ^ q. 

ErgocxttquoE.R gy. yk. p. q. 

Et folutum er it.notaque conftruaio 5 6c dcmonílratio. Et 
ómnibus fatis obvia dererminario torius problematis. 

Huc vfque di fia de refilutione per proporcionales 
pfficere videnturTranfeamusiam adrefoluúo- 
wmpcrfi o mparationetn planorum. A- 
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ANAL YSIS 
GEOMETRICA. 

L I B. III. 1 

AGENS DE RESOLVTIONE PER 

• comparationem planorum. 

INSTRUCTIO. 

i 

Vm problema propofitum 
per fimpliccs términos 
euolui, traftarique potefh 
facillime per argumenta* ; ^ 
tiones proportionalium 
analyfis expeditur. Atve- . 
rb cum per términos com- 
pofitos>hoceftfignisplus,velminus affe&os, . v- 
problema enodari debet, argumentationes 
lib. 2.elcmcntorum necefíario erunt vríupan- 
dx,donecpropo{itaproportio , feu a:quatio 
ad fimplicimos términos fuerk redu&a. Cum 
igitur prardi&a argumentatiolib.2.el.nil aliua 
fit, quam aliqua plana in alia aequalia conver- 
tere, pcrfpícuum eft totum feopum analy feos 
in eo coníiftere, quod plana incógnita ad alia 

Qcj nota, 
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nota, vel íáltem notiora, feu commodiora re- 
ducantur. Sic enim arqualia pro sequalibus 
fubrogandó, xqualia arqualibus addendo, vel 
ab cequalibus auferendo aequalia , tandiu pro- 
fcquitur anajyfis vfque dum y el magnitudo 
incógnita alijnotxaequalis, vel ad alias notas 
proportionalis appareat,vel tándem ad duas 
partes reciprocas inueniendas,feu ad aliquam 
trium aeqúationum, de quibus fa£ía cft men- 
tio prop. 3 .4.5, Introdu&ionis <tevaniamus,&: 
problema refolutum habeamus. 



PROPOSITIO L 



< 4 :• i i í 



ri¿t . Datá ab vt cumquc íefta in q: ex eíus termino 
s'hntí b perpendicularem excitare bx , ita vt con- 
de con- iun&a ax aequalis íit ípfis qb¡ & bx 
án*n* " f " fimül fumptis. /V v ' 

dis de- • "' Tí.' ; . ; 

mon #- - AÑALYSÍS: v - - 1 .^r f 

- Perfpicuüm/efl* fifia t: Dudctioh, 
WiDfi^acqii^anguios. .,, f ^r^ rpünc 
coní uí uendos. ^ 1 _ v 

• *. .: : : ..: íifílq ¿imita fnSl 

cB: m m A CONS- 
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CONSTR. 8c DEMONST. 

Cadat perpendicularis bd ipil c¡h xqualis. iunftáque ¿td, 
angukis fiat d t x ángulo adx a?qualis:6c erit ax ipfi xd,iácft 
l>X) & c¡b arqualis. Quod crat faciendum. 

- *" - 

; SCHOLION. 

Eodem modo fieri potcft conítruftio in 
quocumque ángulo abx ,praeter re&uni, pro- 
poíito,quo ir* cafu,quanta íit ax \ trigonome- 
tría petendum eft. In nQÍtro ^utem cafa ka 
procederé licet. 

-.. . 

: ANALYSIS. 

• * • 

Sit igitur ax ^K^bx^bd 

Et quad.per4-2.el. axa t— *a,— i bxb+bdb+ idbx 

Sed per 47.1. el. #xa~A-+ b*b-\- aba. 

Ergo lxb+-aba n-!aJi bxb+ bdb +idbx 

Etaufi.vt. ■ . . aba*-Ji~+. bdb-±zdbx 

Ergofolutum. • r 

- ■ « 

t - • • .« 

I . . • ' . *. 

I 

Qq 2 CONS- 
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OONSTR. & demonstr; 

Aquadrato *b quadratum auferatiirW > & refiduum ajv 
pticeturadduplam M 9 & fit latitudo proveniens¿x. Hoc 
cíl quadrarum faceré bd cum duplo rectángulo dbx xqua- 
!e quadrato *6,quarc addendo quadratum bx , erunt qua- 
drata ab y &r bx y hoc eftrerit qtudxatura ^-vxquale quadra» 
tis bx y Scbd cum. duplo rc&angulo dbx y ideuV quadrato xdl 
igitur ipfa *x ipil x¿/> idcfl: bx s 6c W erit xqualis : quod fa>- 
cicndum erar. 



A L I T E R. 



Si per proporcionales placeat conjlruere pra- 
llanada poterit analyfis inftitui. 



Bifecctur qhin 
t0,8c fupponarur 
ijip&bx xqualis 




ANA- 
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ANALYSIS. 

. • • • • 

Sitígit. ox ^A^h qb -+bx. 

Sed per 47. 1 xl axa m¿n ¿tf 

Hoc efl: 1 <jp0 ^-A— . ¿ 
Ergoauf.ijt. ^ ^- A — * 

Ideft per ó.Introd* 2 :qb:my. 

ErgoE.P. 23^. ab. ab. my. 

£rgo íüíuaim. t 

CONST. ET DEMONST. 

Bifecetur?S in«f,& fíat vt dupla c¡b admita ad mf, 
Erigatur bx ipííby arqualis, & fungatur ax. Dico fa&uim.. 

Cum enim fit 2 fh ad *¿,vt ad wyf : erit re&angulum 
fub iejb> & #7, hoc eftdifFerenria quadratorum 37, & ¿/a> 
qualis quadrato ab y qiiare addito qnadrato by, idcft fac: erk 
quadratum f /atquale quadratis ab,& bx, hoc cft quadrato 
iíAr: ergoipfa.;Aripfi^y,idefl:ipfiS2¿ > & bx arqualis erit. 



■• • I " • » • / 



í. I 



♦ * : 



PRO- 
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PROPOSITIO II. 

■ 

T ' . 

Data itt teaam "íii duas partes fecare , quárura 
' quádráta ¿eqüalia fmt dato plañó. * ^ 

, I • 1 

■ — ! * l / ■ ■" l . ■ 

a mx o p q . 



A ».. 



Efto data &b dividendairf * 3 vt quadrata ax. xb. scqualia 
lint quadrato dato f<¡[. Büecetur ib in w. 

ANALYSIS. 

g • ._ & i , : / 1 ir * 

Sed per 9.2^. i WtJfW MA w ^í t %mxm. , 

jErgo ¿ama*- imxm ^A^pqp. 1 . 
EcdimidianJ. ama* mxni ^h M \f cj$. > :•• 

>Ergo folacilm. 1 Vltfcrías ériim prometo hon licct, ^ 
quantitas ignora «xw xquari pcfsit quantitatr tógmtx. 
Vndeproblematisconftru£üopatet,&: etiam determina- 
tio.Namíiádimidioquadrati/v/auferri non pofsit qua- 
dratum 4 ^problema erit impofsibüe. 

CONSTR.& DEMONST. 

A dimidioquadrati (ideíl á quadrato re&x,qux me- 
dia fit inter pqjU \p(j^) auferatur quadratum a m> & quadra- 
ti refidui fit latus wat. Itaque quadrata am. mx xquabuntur 
dimidio quadrati pc¡ y Se duplicando, dúo quadrata am , & 
-tdw W> hoc eft quadrata &x& xb. xqualia enmt quadra- 
to/^. Quoderat faciendum. 

SCHO- 
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SGHOLION. • 
Hoc problema 
ita pofitione re- 
folvipoteft.Fiat 
angulus abe fe- 
mif ccíus, & ex J£ 

punttotfappli- 
cetur#<ríequalis 



3«i? 




Tf- — 




túm ¿Áideft/ty sequalé erit: quadratis ax^Sc ex, ' 
ideít quadratis ax>Sc xb,xt oportebat. 

fconftat tamen problema conílruí non pof- 
fc,fi re&a ac rcélam be non atíngat. 
' v QJf JE S T 1 0 . 
Datum nümerum 1 6 in duas partes dividere, 
quarum quadrata xqualía íint qua- 

drato 200. 

Sire&a ¿¿valeat i6)6rquadratum pq valear 200. per 
prnecedétem analyfim fatis marufieíla erit re folutio: Placee 
tamen hoc modo procederé. Sint parte s quxfax * x 7 &c xb. 

ANAL Y SIS.. a HHTb 

s¡nt «&• n . m+ *i>* - A - 200 

Idcft per 9. i .el. zaina +zmxm _ a_« 2 00 

Ideft quia am eft 8. 128 +2*0X1» a_ 200 

Ergoaufcr.128.erit imxm >-*a^ jz 

Etdimidiando WJTW >— A-* 36 

Et extrahendo radices #/jtr »— A— < * 6 

prgo, jquia dm eft 8.erit 



tftf. mA^, 14 

xb. — A— < 2 

Sunt 
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Suntigitur 14,8c z numeri.dequibusquxrebatur.Qiiod 
ex ipü analyfi demonílrau poteft. 



&CHOLION. 

Cum ego primo in hdrícnovam methodum inct- 
.diffenr^in Colkgio Gadiccnfi Societatis Jefh Ma~ 
thematum ProfeJJor Regius erat R. P. Jofephui 
de Cañas eiufdetn Societatis, in omni litterarutii 
genereVir eruditijsimus f qui fpeciofamAlgebram 
' qua plene imbutus erat,vnicam viamanalyticaM 
ad Mathefeos penetraba pertizgenda, effe crede- ; 
bat. Quidmirum, cum tot doBifsimi viri hucvfr 
que id ipfum fibi firmiter habuerint perfuafum* 
Cum igitur ipfe Pater analyftm área lincas geo- 
metrice verfarl vidijfet, ipfaih approbavit,& //- 
benter ampkxusfuit. Cupiebat tamen eam circa 
números aqué verfantem,vt mcthodusvniverfit- 
lis dicipo (fe t, non eo contentas, quod ex geométri- 
ca analyfi operatio arithmetica deduceretur ; fed 
ip/os números in analyfi colludentes volé bat. Id 
prop terca faceré conatusfúm, an con/e cutus fue- 
ro expropofita quaftione^ & alijs huius operis iu- 

dícandumrelinquo. L:: [ 

l 



•' t 



1 r 



... | 
t» ... .1 



PRO- 
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PROPOSITIO III. 



Fide 



Batam re£hm in duas partes fccare , quarum Fi '. . 
quadrata diflérant quadrato dato. *,m! i 



■ , " P'g- 

- a m x b p q 

Efto dará nb di videnda in x y vt diíFercntia quadratorum 
*x. xb requalis ík quadrato^. 

Dividatur ab bifariam ¿a w, & r erit imx differentíapar- p e r 7. 
tium áx. xb 3 critque re£tangulum íub &b<y 8c 1 mx y nem- introd. 
pefubaggregato,&diíFerentialaterum,ícqualc differen- 
tix quadratorum ax. xb. Vnde analyüs ita proccdit. 



ANALISIS. 



« ¡ < «a. 



Sitigítur axa—bxb^A^pqp* 
Hoceftpcr 7.Introd. ab'.imx >—A^p/¡p. ; A 

Etdiflblv.E.P. , , ab. pq. zmx. 
Ergofolutxim 

CX)NSTR. 6c DEMONSTR. 

Ad datas tb.fq tertia proportionalis invcniatur , cuius 
dimidia fit mx. Dico fa&um. 

Cum enim fint proporcionales tb.pq* 2 mj^rechngulum 
íub Ab,& 2 mxy ideft diíFercntia quadratorum ax jcb xqua- 
bitur quadrato /£Quod erat faciendum. 

. . ■ •; Rr <xyms- 
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3 1* ANALYSIS GEOMETR. 

v ; ;Q.V^STI0. ' 



— *. r 



Datumnumerum 13 in duas partes fecarcj, 
quarum quadrata difFerant dato 
numero plano 26. 



a m x b 

» • 

Valeat 1 5 quarUbet re£ta ah > & fecetur bifariam in */>8c 
fint parres quxfrtxaxfoxb» v 



ANALYSI& 

Sint igitur: axa—xbx _ A,_< 2 £ 

Ideftpcró.Bitrod, üb\T¡mx 

Vd,quÚLJ*cftij. t 26w,r. 

Ergopart.per2^.erit ^-A^ r. 

Etquia4wcft6¿.erit ^A,-* 7Í. 

Et ■ • #¿ 1— *Ar-n' 5Í. 



Sunt igitiir 7|, Se yj numeré dequibus queerebatur. 



1 

PRO- 
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PROPOSITIO IV. 

Data differentia larerüm , dataque fumma 
quadratorum,ipfa latera ad invenire. 



A ' ' T 

P q a m b x 

Sit dam ab differentia partium ax.bx, de quibus quxri- 
tur, data aurem pq , cuius quadrato requari debeant qua- 
drata a x,& far. Bifcecetur 4¿ ¿n w. 

» 

ANALYSIS. 

Sint igit. #0 4- bxb ^ a_ 

Scdpeno.2.el. axa*- bxb a— « 2ama+> imxm. 
Ergo zaina*- imxm y~+^pqp. 

Et dimiando ama+- mxm ^S~+ Ipqp. 
Ergoíblutum. • ""'1 

CONSTR.& DEMONST. 



A dimidio quadrato pq ( ideft eius re&ac , qnx media 
lit ínter & í^y) auferatur quadratum im , fitque ktus 
quadrati refidui «x.Itaque quadratá 4^?. mx aequabuntur 
dimidio quadrato pq y & duplicando,duo quadratá*;» , & 
dúo »?* 3 ideft quadratá *x , & bx xqualia ecunt quadrato 
/fQuod erat,6cc. 



. • ...■*». • • .• '»*-•' •"*« . 'l'iJ Is,. *< '3 ir. . i 'L 



-o:.T Rr2 Qy^s- 
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Oy^ESTIO- 

QufiYuntnr dúo numer¡> qui diferant 4,^.5 
rum quadratacompnant (&\* 

Si^valeat4, 8cpqñt Iatus quadrati 68l. 

J?er praxedentem analyfim manif efta crit re- 
blutio. Placettamen more arithmetico ia 
huncmodum procederé* 



Sínt numerí qurcfití *x y Sc^quorum difícrentia ab íit 
4 a 6cfemidiíFercntiaii«ffit2.. ; * • 

ANALYSIS. 

Idcftpcrio.i.eL zama+zmxW- 
Etdímidjando. ama -\-mxm »— A—« 3 4+ 

Hoceft. 4 4 r 

Ergoaufer.^jorit ;4¡jBffP > ' A * *** Jfly 

Etquiawi>eft2.erit >-Ah _3í 

15unt igitur muncriquxíiti 7!, &r 3 J,qiudiíFcrunt 4 , 8¿ 
ipforum quadcatacomponunt 68£,vt oportebat. 

• p ' PRO- 
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PROPOSITIO V. 



Data differentia latcrum, dataque differentia 
quadratorum,ipfa latera adinvenire. 



m b x 



Sintax.bx latera quaefíta, quorum diflferentia íltdata- 
4Í,fitque data /^,cuius quadrato aequaridebeat differentia 
quadratorum áx.bx. 

Quoniamigiturbifeftaá^in mdkmx íémifíimma par- jer%. 
tium mx. ¿x,&:re&angulum Íub4¿,& zmx( videlicctfub Introi* 
aggregátoAdifferennalatemm)aequaledifferentia&quaT 
dratorum^.¿x 3 analyfisitafchab€bit, . " ' . 



. ANALYSI S. 



S Í.ÍP* 



< ■ « * 



Sftigitur; - . < axa~bxh^^pqp. 
Hoceft per 8.Introd. akimx ^A^pqp. 

EtdiflpIy£X. ^ ^ ¿>f 

£rgó folucunt- 

CONSTR. & DEMONSTR. 

Ad datas /lí./jtcrtiainveniatur, cuius dímidia fit mx., 
Itaque proportionales erunt *b.pe¡. 2*»x : quare reftangu- 
lumfab *b y &c 2wxiideftr differentia quadratorum &x. bx 
xqualiserit quadrato/f Igitur re&as, invenimus ax. bx,, 
&c.Quoderat faciendum.. 

* l y. 1 "» 
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3 ? *. ANALYSIS GEOMETR. 

* 

Dúos números exhibere , qui diíFcrant; 
. coriim^uadiataiS^ 

•* § m b x 

Sint-aumeri quxfiti ax, Se b *,quonim difEerentia A va- 
ícat 4, 

A N. A L Y S I S. 

' ■ ■ ■ 

Sint igit. ' axa—bxb 28. 

Ideftper8.Intro¿ ' abiimx. ' ' " J ' " 
Siveqnia4¿eft4.r y ■ - 8w^. 
Ergopartper8.erit. mx 3Í 

Etquia^eftierit. , ^^-A^y^ 
Etquiaw¿efUerit ¿# h-A-. l¿ 

Sunt igitiir 7ís & i¡ mímenle quibus qaarrebatar. 

• • ■ • . ' •. 

•■J.; u-'.p : ■■ : .\ . n Vi'ir ♦ V-.. - > t ■ f 

yí '» r k • : - y 7 * ..." . "* . «■ :\ r 

> 

PRO- 
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PROPOSITIO VI. 

Datam re&am ab divide re in x, vt quadrata 
partium ad quadratum diíFerentix earun- 

dem íit y t fh ad hk. 



a m x b r Z k k 

Bifecctur &b in tn&xxiti mx differentia partium ax.xb, per f. 
adeoque ¿pixm ipfius differentix quadratum, IntroL 

. .'' . ANALYSIS, - ' 

. • - • ■ ... \\ \ 

Si nt igit.prop; - axa +\bx. ^nxm.fk bh 

Ideftper9.*.el. ■ zawa +imxm \ - ; : 

Etdimid.confeq. 2ntxm gk 

Ergo divid.E.F. zoma, zmxm.fg.gh 

Etdimid. P rimos ama. ' * mxm. fg.gh 

Ergofoluaim. , 

CONST. ET DEMONSTV 

■ 

Fiat gh ipfius ¿idimidia, & vt fg ad gh ita quadratum» 
ám ad quadratum mx. Dico fa&um. 

Cum enim fit quadratum- a m ad quadratum mx>v<á dvio 
quadrata *m ad dúo mx, vt/g ad¿¿ : erunt compon, duq 
quadrata 4 & dúo wx,hoc eft quadrata axfic xb ad dúo 
quadrata mx,vtfh&ágh , 8c duplicando confequentes> 
quadrata *x,& x¿ ad quatuor quadrata mx, videlicct ad 
quadratum differentix partium axfr xb 3 vtfb ad RQuod 
cracfacicndum. 

v PRO- 
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PROPOSIT. VIL 

Datam reftam ab protrahere ad x, vt qiiádra- 
tum ax ad re&angula abx, & axb fit ] 
vtmqzdmp. 



a : 1 x tn p q 
ANALYSIS. 

• t 9 . , *I ,* *■ * 

Sintigit.prep. abx^axb. utq. mp. 

Ideft per 2 .2. 

Ideftper3.2. axb +abx+-aba 

Ergooonv.E.P. tfxtf. - 
Ergo folutiun. 

CONSTR. & DEMONST. 
Fiat vtpq admira quadratum ¿¿ ad quadratum ax. 
"Dicofcftiim- 

Cum enim fit quadratum ax^dcñ re£tangulum axb cum 
rectángulo x *¿,vel cum re£tangulo ¿¿.v, & quadrato *¿>ad 
quadratum *¿ , vt mq ad eritconvert.quadratum ax ad 
re&angula 4at¿,8c abx vt ^5 ad wf.Quod faceré oportebat. 

• • 

Q\^STIO. I 
Dúos números invenire,qui diffbrant j.ita vt 
quadratum maioris ad recbuigulum fub ipfis, 
vna cum reftangulo fub minorc,& diffe- 
rentia vtrrufque fit- vt o. ad 5. 

Va- 
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, L I B E R Hl. jtfeft 
Valeat áb.^Sc fint quxfiti numeri 4x,6c £x , & fir pq acT 
i»/>,vt 9 ad 5 . Ereo fi analy (is, vt antea, inftituacur quoc fa- 
tis commoda videtur, manifefta crit rcfolutio. 

Fiat proinde vt 4 , diffcrentia 9, Se 5 , ad 9, ita 2 5 . qua- 
dratum differeutix datir ad 5 6\ , cuius V .cft 7} pro a x: er- 
go erit 2Í- Sunt igitur 7I, & 2¿ numeri, de quibus quac- 
rebatur. 



.1 . 



PROPOS1T. VIII. 



r * 



Datam reftam ac vtcumque fe&am ih b rur- 
fus fecare in x inter b , & c , vt reftangulum 
* - ^a:¿ ¿equale fit re&angulo cum 

quadrato at. 



<¡7 ^ b x c 

ANALYSIS. 

Sftigítiir \ * " ' axb ^\^bxc+ xcx. 

Sedper3.2.el. " " bcx\-*A~<bxc+XCX> 

Ergo üXb h-A^m bcx. 

Etenmtprop. * UX. be. xc. bx. 

Fiatf 4 ~a_ be. qa. 

Ergocomp.E.P. qx. qa. be. bx. 
Ergofolutum. 

CONSTR. ET DEMONSTR. 

Fiat q 4 ipfi be aequalis,& ipfis q*> & be, ideft ipfi be reci* 
prc^ínviniant^^ qb. Dico 

faOum. Ss * Quo- 
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.7 PONSTR. & pEMOÑSTR. 

Fiante. ScdfipCi he xquales,8c proporcionales af.be xf.bx. 
Dicofaftirm. 

Cuni enini vt; ¿/ad l?c ita íit cf.zá í at,6c vt diíFercntix ita 
vhus ad viiúm , erit vt^r ad Xc ita!cf, ¿deft fe ad bx ¡ &r ' rec- 
tanguliirn dxb arquale rectángulo ¿x^ideft rectángulo ¿¿-.xr, 
'& , ' quadrarx)A;óvelpropterxqt!ales^ > &: r<¿ , rectángulo 
¿f.v,5cquadratóxrifedrecl:angulum¿rx xquatur rectan- 
gular cu m quadrato atc : ergo redtanguta axb xquale 
'érit rectángulo ^cumduóbusqLudraris xc. Quod erar, 
•faciendüm,^ 

iT'j ' i.v», j j. •■•!.• j ui íi;.}:. 1 <:..;:;> cJuj :/ /•*> 



PROPOSITIO X. 



Datam teQm $tt£&é$¿ih ^,4t reftangu- 
la fub data kq, atqde fub *¿ , & data ^ 
i; ' Müi rumúta xqualia fmtdatd» 0 

' ! " '. dratow. 

a l x o . k p q 
/ ANALYSIS. J 

* 

Ergófohttuti. 1 V ' - " '■" >*ttvwMm 08 . v , ; > 
f.i* ¡>d»i) 3i30í^8 ynpdzi ra CONS-* • 11 



Digitized by Ge 



374.: ANALYSIS GEOMETR 

— 1 ~ — 1 — 1 ~1 T 

a x b k p q 

»»». • .« • »»«,» 

CONSTR. 8c DEMONSTR. 



A dato qnadrato m aufératur re&angulum fub *b x Se kf 
ficrefiduumappliceturaddatam/'j, fitque latituclo pro? 
jveniens a x. Hoc efl: faceré plana fub Ax,&pq y atque fub 
aby&c ky xqualia quadrato m. Dico fa&uni. 

Eíl enim rectangulum fub ax> 8c pq cum re&angulo fub 
Ah 3 Sc fy,ideft cum refta ngulis fub a x y &: kp> atque fub xb 3 
& kp s seqtíale quadrato fed rectángula fub ax x $cpq , at- 
que fub axfo kp cequantur rectángulo fub ¿x, & liq : ergo 
reclrangula/ub ax,fkkq, &c fub xb, & kp xqualia erunt dato 
quadrato ^.Quc^emtfecienduxn-I L v i 




x Eteteripinatio cuiufeumque problemam 
ex ipfa patet analyfi. Ergo in propioííto cafu 
nil aliud deterniinátur,nifi quod re&angulum 
fub datis ab, & kp ininu£ &t quadrato dat o m* 




Oenópqla dúplex h&het vinum, vnius$ ftur 
Fré*£i. f £r¡s .^lterxus i^ibfos.cónftat canfharu¿Vult 
^ r #Z autei1 ^— ^ — nm. faceré, ita vr dplium ? vej 
wuuv ^° cantharos vini venderé pofsit 70a ftufrisj» 
i'u de- Qu^riturquotcantharosvtriufque ad 
>/*y¿YiQC) mixtionQpjáiimere debeat? 

Hanc 
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LIBER, in. J25 
Hanc quaeftionem fuppo nendo ah valere 8o,ty- 1 4o kp. 
8,& m 700. ge^rnetrioc per pnrceglentem analyfim refol- 
vere, &: demoñftráre fícet. Ár vero fi Tola quxritur refolu- 
tip^hoc modo procedendum cric. 



1 • . «• ... > . 



Vaieat qiKElrbet rtña <¿ 8o,«c fie rtúitónis cantharo- 
rum vini 14 ftufris, & *6 numerus cantharorüm vini 8 ftu- 
fris: ergo 14 ax, & 8 *¿ cequabuntur 700. 

ANAL Y S I s 

-J - » « 

Süitigít,. ; . 140* +8x¿ »^a«-n 700 

Ideftpcri.2.cL 6ax+ Sax+8xb 700 
Vdpercamdcm ; 6ax ++§áb *-*A~-< 700 

ídeft^ia^eftSo; v ' 640 

Ergoaufer.640.erit 6ax A ^ 80 

Exfextipart. : . ax »— 10 

Vnde Xb _A_ 70 

coi >—J — , i * ; j >>í— -,:t c I % : ' • * • ' i 3 

Ergo (blutuin* & patet io> cantharoj vin} i4fturri$,& 70 

can&aros víh[8 ftüffis fumendo* effe , cum ío per 14 ^ 

^aper8faciabr7oo;vtpetitur.. ' ( 



7 w^r* — V/Js .. "ijjd f^^j;;. i>¿'¿Ü 
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.v. ^i.f^g^fjk/ino'jirjíiO'jqfAiriMcnli:, :irJLi. 

- , ,r f -y -. t 

^ Ancilla forum pctit habens plílufros, vtijs 
poma,& pjura emat. Vbi yeniens i o poma ipil 
ibukm. ofFeruntur i ftufrb, & 25 pira 2 ftufris. Quas- 
ritur fi vtriufquc frutus fimul 1 00 habcre ^e- 
lit,quotpQma,&pirafcorlimacci- 1 
pere debeat? ; i 

: I 2 i ¿1 ^ y-y y 

1 - * 

> - / 

< Valcatquaclibct'rcaa^¿-9i,& fit ax numcnrfltottó* 
run^quibusL poma, &: x¿ numjerus.ftufroruni 5 quibus pira 

£m?r£o>beat;: Ququgitur 10 poma 1 <^&Sbj^%fti*)í 
piraiíluíropfepntunerunt 10*, ^^.¿^ 

1PO. r x - _ ~ , 

- • ANALYSIS. -. 4 

« 

Sint igit: . . r - ' ioax-+2 J 2 xb 10.0 

Ideft per 1 et ; I ^ 2¡x* ^ 1 cío 
Etpercamdem loab^Z^xb 
Ideft,quki ab eft^ 95. 
Ergoauf.95.enmt 2Í*0 A M 5 

Ec #¿ m-A«-í 2 

Vndc aX~A~ fu 

Ergo folutum, & patet 2 íhifros in pira , & 7 J in poma 
impendendos efle, cum f{ íhifris 75 poma, & 2 ftufris 2 5 
p^ajjj^cre pofsit, 6c firaul fint 100 vt petitur. 
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PROPOSITIO XI. 



Datam re£tamtf¿ it£ fecare in x , vt re&angu- 
lum ax b ítquale fit rc&angulis fub ax parte 
maídriji& data^y arque fub & 

data.& 



< j ♦ 



Fiant í pfi ¿ «c.jf ip4 t?qp*s,:.í:j?'-t.í.,:. . i--;. 

- - r,f. j .ANALYSISv 
Sirit igitur. ' axb — ^xhi h 

Hoceft' ' . ' axb >-*\*-« ax;mb +xb:ap 

Ergo auf.^x7»f erit axb—ax\mb ¿JfcU 

Idcftpcn.2.eL , w . ; . <M?« v. ^ ~A,-xfc<# 

ErgoEiV., V f .,H *^fé?*'Ws* ^ l 

EtperdiviC ? .ap. px. xm* mb. 



: COÑST. ET DEMONST. 

Ipfis & (ií}eft ¿> Scg) reciproca, ¡nveniantnr px% 
btxm^ qiiarum fiímma íit (idcft differentía qüa data a 6 
fuperat darás e, & ¿,feu mb> & ap) Dico fa£him, 

Cum enimex coiiftr.fint proporrionales ap. px. xm. vtb y 
& per compof./*/>. ax. xm. xb : erit re&angulum axm rec- 
ta/ /guio fub xb y & cequale, & addendo reítangulum fub 
áx,&mb y erit re&angulum ¿*¿ re&angulis fub ax , & 
atque fub xb 7 6c aequale. Quod erat faciendunu 



0;i 



DE*- 
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..T } DETERMIN ATÍÓ 'I C I 



g 



a p x ra b k 



. i. • • * * . . . * _ v . . I. 1* Jti V* y ' \ 'JIW4 

Opotlfct dátas^ & ^ fi ve , Se af minores efíc fimul 
fumptas data reda 4¿ 5 8c praeterca re&angíilum fub ipfisg, 
& ítdvemh&c dp non maius efle quadrato dimidix 
ideft quadrato femidiñerentix ínter ab y & datas g x 8c t fi; 
raul fumptas, nam fi maíus füerit problema cohftrui non 
poterit,fi vero xquale vnica erit rcfolutio,fi tándem minus, 
duse erunt folutiones,vt conftat ex prop. i .Introduft. 

Quod autem reáx¿ 3 8c k. fimul fumptx minores d&> 
béanteíredataá^exipfaanalyfifatispatetjSc hoc modo» 
oftendipoteft. 

* .» 

Ponitur ax:g+ xkhr 

Ergoent axb maius ¿wrg íuaparte, 1 
Etper i.6.el. #¿ maior £. : - - i 

Ead.ration.erittf#¿ maius xkh fila parte. 

Etper i.ó.el. ax maior ¿. 

Ergox^&r^ideft^ maior debeteír C rca¡s¿ 5 &t 



■ ; ... >j>.i..- ' . 



• - ■ - • ,. ..... • • 



PRO^ 
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PROPOSITIO XII. 

Datara ireítam ab protrahere ad x , vt diíFe- 

rentia quadrati dati^ fupcr rectangulum 
: - , abx ad quadratum bx fit vt m záp. 

• > , i 

ka kb.xc.rn 

- • • p 

ANALYSIS. 

Sintigiturprop. gg—abx.. bxb. m. p. 

Vél fi fíat ate gg. abe. 

Eteritper i.2.el. ab'.XC. bxb. m. p. 

Veífifiant ak kb. 

Velperi.6. ab'.XC. kb'.XC 

Ergo per 14 5 . el. , bxb A_ kb'.xc. 

ErE.P. kb. bx. bx. xc. 

Etpercompof. kb. kx. bx. be. 

Ergo folutiun. 

• CONSTR. & DEMONST. 

- » h * * 

• - . * i - ... f> . ... „ 1 

Fiat re&angulum abe quadrato dato g xquale , 8c vt m 
ad// ira Abad $,ipfifque kk y &" fe reciproca! inveniantur 
^v,& bx y quarum differentia fie ipfa kk Dico fa&um. 

Sunt enim ex conftr. propo rainales kb. k*. bx. be& per 
di viCkb.bx.bjc.xcy quare re&angulum fub kb , & quadra- 
to ¿xerit xquale: ergaxeftaaguluiTi fub fibfcxc ,differen- 
íiafcilicet ínter reíbngulum ¿ fcr, ideil: quadratum r 

Tt 1 



ec- 
tarr- 
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tangulum abx ,ad quadratum xb 9 ideft fub kb ,&xc ( ob 
eamdemakitudinemxf ) eritYti*adtt 3 fcu % m adp. 
Quod oportebat faceré. 

PROPOSIT. XIII. f 

Duas reftas exhíberc , vt rcchngulum fub 
maiori, & aggregato ambarum aequale fi qua- 
drato dato ab\ re&angulum vero fub minore, 
& eodem aggregato aequale qua- 
dr ato dato aC" 
^ a b 

a x y c —d 

« ♦ • 

-.. • ....,»» 

Sint reStx, de quibus quxritur ax> & xy , quarum mx ílt 
maio^S: aggregatum erit ay. 



A ■ I 



ANALYSIS. 

Skigftur yax~K->ab«. ; 

Etctiam ayx^s^cdc.- 

Ergo yüx^t—tiyx .—iV— i ñbü-^r cdc. 

Ideíl per 2 . 2 .el. ^ >- A — aí>a +- cdc - 

Ergo cognitiiamrf/nomm erit reaangulufti^ATj&c. 

CONSTR. & DEMONSTR. . 

* ' Invematur quadratum *y quadratis ab, & c d aeqúale , & 
quadratum ab applicetur ad ipfam ay, fitque latitudo pro- 
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vtniens ax. Dico 4at 3 6c xy cííc re£Us,de quibiis qucericur. 

^íoniam igitur quadratum ¿y faítum cft ccquale qua- 
dratis *b> & & iplum qaadraturn 47 xquatur re&angu- 
lisyaxy & 4jf rrcmnt re&angula /4*,&- ayx aequalia quadra- 
tis¿¿,&c¿ifedrc£rangulum 7¿xfa£him eft xquale qua- 
drato abyvt oportebat:crgo aufercndo ab xquaiibus aequa- 
lia, remanebit re£tangulum *yx quadrato cd xquale, vt pe- 
tebatur. Duas igitur reftas exhibuiraus,&c. Quod erat fa- 
ciendum. , 

PROPOSITIO XIV. 

Duas redas invenirc , itavtearum quadrata 
limul fumpta cequalia lint dato quadrato ab: 
rcdlangulum vero fub ipfis contcntum 
xquale quadrato dato ce!. 

v i , 

X'A .{ . .»";•• : 1 ^ •-• « 11/ *• '.' !.•'•••; " ' * 

r\ % > iüt; ¿3; ¿ < 

" '■ ■ " T % * y r d ' 



• • * * ♦ 



Sint reda: lioe;?, de quibus quxritur &x> Sr xy. 

ANALYSIS. 
Sint igitur axa+- xyx A_< 

Sedetiam 2tf*J/ A^ 2cdc. 

Ergo -+2^ — a_ aba+ 2cdc 

Hoc eft per 4. 2. el. tfjtf aba^ 2Cclc 

Cognita iam ay bifecetur in m. 

Etper9.2.el.erunt axa +xyx ^-A_ lama* zmxm 
Ergo zama ^.zmxm aba 

Etdimidiando ama*, mxm »— í^^. 

Ergofolutum. CONS- 
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i. • 



a -h 



a m x y € ~~d ,| 

• . -j . * >\ 

OONSTR. 6c DEMONSTR. 



íj 



Inveniatur^cuiusquadraturrraequale íít quadrato ab 
cum duobiis quadrarisr^, & bifecetur ay in m. Deindeá df- 
midio quadrati ab auferatur quadrarum 4w,& quadrati re- 
fidui latus fit mx. Dico axfic xy re&as efle^dcquibusquae- 
ritun 

Qaoniarricnimquadrata4w,&wx2Equalia íiint dimí- 
dio quadrati ab: emnt (duplicando) dúo quadrata am y 6c 
dúo mx y hoc eft quadrata *x, 6c xy quadrato ab xqualia, vt 
oportebat. Eft autem quadratum ay aequale, ex conft. qua- 
drato ab cum duplo quadrato ¿v/,6c ex 4.2 .el. quadratis ax r 
6c xy cum. duplo re£tangulo¿x¿: ergo quadrata ax % 6c xf 
cum duplo rectángulo ¿x^aequalia enmt quadrato ab cum 
duplo quadrato c ¿ ; fed quadrata *x 5 6c x/xquafia íunt qua- 
drato abi ergo aufererrdo ab xqualibus xqualia, remanebit 
duplum re£tangulum axb&vvpXo quadrato c d xquale,adeo- 
cjpere£bangulum 4xt quadrato cd aequale , vt petebatur.. 
&uas igitur recT^exhibuimus>6cc.Quod erat faciendum.. 



-• ■ i. 



1 - 



« » 



«• , < .' 



> « • 




■. 

* t 
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-pRtxposiTio xy. 



Datam reflam ¿¿ di videre ín * , vt quadrata 
- ax.xb fimulfumpta ad reéíangulum abx 



..{p- *••{•(• --i )»•«• ¿»:;i 



¿T # ^ # mk b 

» • I ' I • 



Sínrígir.prop. axa+ xbx* abx* g. h. 

Velfifiant 

Vel per i .6.el. pbx.- abx. 

Ergo per 14.5 .el; ' :axá+ xbx**Ji+-*pbxZ. 

Etw£x£r, tu . \ ^ otffSfíb rrt Muá^pb&**xé 

Ideftper3.2.eL ^ pxb * 

Ergo E.P. ¿*t tftf. jc¿. 

Etdivid. . Jta¿ ¿.45¿ ;xb* 1 

Et dímid.anteced. ^ TttX. xb, 

Etpercompof. ... qa. qx* mx* mk : 
Ergo folutum. 



• • • 




ST. ET DEMONST. , .... 



^ Fiat vt A ad g ita; ab zápb T &c agatur ^diraidio f * xqua- 
lís^bifcftáque ¿£ ¡n i*, ipfis q* y & feu ám, reciproca? in- 
venianturj*, ^cw^quarumdifferentiafit jw. Dicafac- 



Sunt 
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Sunt enim ex confo. proporcionales qa. qx. tnx.mh , & 




pon erunt proportionáles'^v. ax. *x. xb, quare quadratum 
ax arqualeerit rectángulo pxbfic addito quadrato x¿,erunt 
quadrata^j&x^qualk rectángulo fxb cum quadrato 
A-¿,hoc cft re&angulo pbx: ergo quadrata txfic xb , hoc cft 
reárangukmi^xadr^anguíuii^tfÍF^ob eamdcm altiui- 
dinemí^eruntvt/i'ad ^idéftyt^ ad h. Qiiod erat fe- 
ciendum. 



,r1 



DETERMINATIO 

Propoíitum problema folutuín cíl fuppp- 
:ndo rationcm datam g zd b cíle tóáioris 
inaequalitatis. Oporteat vero determinare 
problema,hoc eft an ipfa ratio #qualitatis,mi- 
noris.ve iníequalitatis*lari pofsit. í; ab ; I 

. ;J<¿ /*u A$ i.? 

Sit . *: *¥xbx >-Jk~* abx. ■> \ 

Etaufer.*í*. axa^\^abx—xbx, t í 

Idcílper 3 .2.el._, , . «A-., f*¿ 

Etperi.ó.el.erit ^ 1 lx<ÍÍA~ J xb. 

• * • f • • • 

- • .•»*»*• • * . " * , T * »\ r **» ti *.' f 

Ergopatet problema quamcumque ratio-* 
nem admitiere. Nam fi mió g ad h fucríí 
aequalitatis erunt plana axa ^rxbx íequaliapk^í 

^2 no 
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no parres # v,& .v¿ crunt aequales.Si ve- 
ro^ fuerit mtáor qua h erünt plan* axa+ xbx 
maiora plano abx,&c pars ax maior erit parte 
xb. Si tandemg minorponatur minora erunt 
plana axa^rxbx plano abx & pars^x minor 
parteé. 1 < - . . 

Tres igitur cafus habet problema, quorum 
primus, quando^ ponitur maior quam h per 
primam analyfim expeditur , fecundus vero, 
quando^ & í íunt aequales. per ijs , qux pro- 
xime di&a funt enodatur. Tertius tándem, 
* quandog ponitur minor , hoc modo refolvi- 
tur. ' 

b — ■ 

, • . ANALYSIS'.' • '. " 

. . • • > • < . 

* 

■ Sintigít.prop. axa^xbx. abx, g. h. 

Vclfifiant § 77 r pb. Clb. 

Ideftpen.ó.eT./ ' pbx. oÜxi 

Ergoperi4.5.el. úxa^ xbx >— A— « pbx; 

Etaufer.x^v. axa ^A^pbx — xbx~ 

Ideftper3.2.d. axa >— a_ pbx. 

EtE.P. px. ax. ax. xb. 
Eüdivid. 9 / ap. ax. zxm. 'xb. * 
Etdimid.anteccd. aq. xm. • 

EtperdiviC xm, mb. 

&C TRO- 
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336 ANALYSIS GEOMETR 

propositv xvl • 

Datam re&am.¿¿ita fecare iritfjVt quadratüm 
' ax cum re&angulo ad quadratum ; 

; xbütwtg ad h. . I 

... 
————— 

- ü Tx b q h 

•• analysis. ' '•' ' :: V 

• «. » " ' • « ¿ ftí'i \ , • -»■ 

• • • i * í » I. , . . ./ . * <V> J ^tlj A 

f 1 

Sin t igit .prop. ¿j^y. xbx. g. h. 

Velfifiant - - - 0^. '¿¡^ 

Ergodivid. \axa+- abx--xbx* xbx. ab. bq 

Ideft per 3 .3 .el. axa+ axb. , 

Vel pereamdem bax m xbx. ab. bq. 

Velperi.ó.el. ab.ax.bqzax 

Ergoper 14. 5. el. bqiax A,-^' xbx.- 

Et E.P. bq. xb. xb. ax. , 

Etpercomp. / , . bq. . .xq f xk 'ab, '~ 
Ergo folutüm. 

CONSTR. ET DEMONSTR. ry \ 

as ;*:< .IjjIí 

Fiat v t -cád ¿ ita aq ad % /ho¿ eft vt differenria qüáf 
fuperat Aad ipfam ¿ira abad ¿?)¿pfi%ie%&*¿ rccipr¿- 
^mveniantur^ ? ,&^^(juarum4ifferentia fit Dico 

.Simtxnim proporcionales ¿7. xy. #¿. 6c per di vitrfy 
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xb.xk ^,qnarcreftangultirafub¿^ 3 Se ax quadrato xb 
erit sequile: crgty reftad^o fatBhfcw r i^cft quadratum <f# 
cumrc£tanguló4A:^adquadratumir¿,idcft ad re&angu- 
lum fub bq y Se *x> erit vt oh ad bq. , 6c compon, quadratum 
4* cum reftaagulo^xisSc-quad^^p''^, idefteum refran- 
gulo abx ad quadratum x ¿,vt *q ad bpjcu vt ^ ad ¿. Quod 
erat faciera. • ..... ^ 

„. DETERMINATIO. 5 • ■ 



, .Qgqrtct rationem dat^m cíTe maioris ínx* 
qualitáxís , nárri plana axa-fabx maioráfanr 1 Ji Vj \ 
xbx plano. Cüm Tolum abx maius fit xbx. " :y " : / 



O ' • * 



..A 



» r » 



lilll. 'Liba .»' 



PROPOSIT. XVIL 

Datis redis & ¿f, focare ¿#i$#,vt quadrá~ 
ta & xc aequalia lint re&angulis 

axb,fk cxb. 

'- • * «. ... •* 



. . , . f *' » . *■ r *r # • /, 



\ •. . \ ' " * V * « .... . . • • . • 4 

Vv A^A- 
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2j8 ANALYSIS GEOMETR. 

i . c '».!.«.'•{: .t M.;;: 1 í #4 i '•iiituiilri m #t.n 9 : .v>. ,m7..*Ya 

*\ • .•;> ■ | ' — ?J ' / "i '\ vd 
/ „í .i ' *v.¿! ■ : \ln [i Im.* 'A.-.oÍiy !, L.-j 
; * V • .\* lt- ; . ' : ; , « • > ./ • 

i . ANALYSIS» i % 

• * ■ * • '..I* ' 1 / li " ' | 'ir»' ■ . • • f-.fi *• .' • 

Sintigit. axa +xcx *x*+ ñffc" 31 ^ 4 1J * 

Ideftper 1.2. el. - -™ /, — » - 4MIX$ 

Ergo zd.2axc vcunt axa-h xcx-i~ 2axc >— ¿¿"iat^-H **** 

Ideftper 4.. 6.cL. • ¡ aaa _ iv^-^ftll^O 

Et aaftr. ? í*.erit • ¡ gbg—gox rr'Hr ) 2 { axc ' : 

Meftperi.z.eL bgx 
EtE.R zax* X€ * £*• 

Et dimid.prlmos: Afc ax - 

Ergopercomp.E.F ha. Bx. XC. ge. 
Ergofolutunu CQNST ET DEMONST. 



. — 0 » 



Fiat gb ipfi « sequalis, fie ha fit eius d ¡midia; ¡plTs aute ta 
ha, 8c «reciproca: uiyeniantut hx, 6c xr quarum fumma 

Suntenimcxconftr.propoaionaJes *r-£f>« per 
£vif.¿4.«x.'xr.£x, 8c duplicando prinM)S¿ft a**- xc. gx y 
quare reaangutum¿. ; * duplo rectángulo <*<• ent squale, 
ft addendo rettangulum erunt rectángula ^ 
ideft quadratum^, feu «, hoc eft quadrata 
duplo rectángulo *m xqtialia rectángulo gé* , idett lufr",. 
fie x¿,vna cutn duplo rectángulo axx: ergo fi auferatur du- 
pkim reftaneulum *xc, remaaebunt quadrata *x , &xc x- 
qualia reftanguloJUb ac, 8c xb, hoc eff reftangnbs *xb> ce 
r^.Cíuod^reoportebat, ^ fRO? 
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V. 



PROPOSITIO XVIIL 



Datis re&is # ¿, & ¿¿\ fecare ab iri # vt quadra- 

ta ax y & ad reótangula axb> Se exh íint 
* v - ■ inrationeidatavt/ad A • . '. 

V- — 7 c ,. 

V . / g fq P * XV c - i>h 

: < • • ,';¡ : ANAL Y SIS. 
Sintigimrppp. axa+xcx. axb+-cxh. f k 

-Velpcr i.6.el. . r ■;*»;._ . . . . acixb.' ^ ' 
Velfifiant t : i- /' gk UC. 

Veíperi.é.eL ' ' ' ^ (rbx. actxb. 

Ergo per 145. el. axanrxcx gbx. 

ExzAd^áxc. axa-j-xcx-h laxe *-JWg¿# **%axc. 

Ideftper4.2.el. oca. • - * 

Velfifiat gbq. 

Etdimid. pbq ^A~<pbx+ axc. 

Etaur>¿*. fbq—pbx h-A— < 

Ideftperi.2.el. 

ErgoE.P. pb. ax. xc. qx. 

Fiat/*_A_/£. fa. 

Ergo per comp.E.P. fa. fx. XC. qc. 

Ergo íblutum. 

~om Vv2 cons- 
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CONSTR. & DEMONST. 

Fiat vt h ad/ík 4 c ádg£, «c bifecetütfin />. Deindei fíat 
reftangulum^f quadrato4f ±q«ale>& ponatur /4 ipñ>¿ 
sequalis. Ipfis autem /S, & </r reciproca mveniantur fx , &: 
x¿, quarum furnma fic/r. Dico fa¿him. 

Cum enim ex cohftrüt/4 ad JV>vt xr ad /jr, Se per diviC 
ideft fb ad *x,vt *r ad qx: erit re&angutum fub qx 
rcftangulo^yf xqtiale¿&áddjted reftanguio />¿x , erunt 
rectángula fub gx 5 atque /^.v> hoc eft eiit re&angulum 
pbq re&angulis pbx> 6c axc xqiiale, Se duplicando , rectan- 
gulum;¿?, ideft quadratum ¿r, feu qúadrata *x, & xr cum 
duplo re&aiigulo axc xqualia erunt re&anguiisg¿x, 6c du- 
plo ¿xr, vnde dempto communi duplo rectángulo -axc, re* 
manebunt quadraca 4x, & xc re&angulog¿x;equalia: erg? 
qúadrata éxfic xc, ideft reftangulum $bx ad recVangulum 
fub ac 9 &r xí, idefrad rettangüia *xb, 8c rx¿ (ob eamdem 
» ^kitodij&em x¿) ernnt-vt rb acUr a idéílvt AcU.Quoderat 
faciendum. 
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LIBER III. 34^ 

PROPOS1T. XIX. 

Datam rechm ac fectám in b rurfus fccare in x 
intcr # > & ¿, vt rectángula axb, & ar¿ íimul * 
fumpta ad quadratum xc fint in ra- 
tionc data vtgadb. 

- » 

g 

> ■« •- a px b c. b ■ 

; r ANALYSIS. 
Sinrigír.prop. axb -+cxb. cxc. g. h. 

Ideftperi.2.eL üC\xb. 

Vdfifiant . . ac. pe. 

Vel per i .6.cl. ac.xb. cxc. ac:xb,pc:xb 9 

Ergo per 14.5 .el. CXC +-*A^pc:xb. 

EtE.R ; pe. xc. xc. xb. 

EtcoHvert. pe. px. XC be. 
Ergofolncum *:\ ."' ! 
CONSTR. & DEMONSTR. 
F&tvtgzdkiuacad ^ipfifque pe, Sebe recipreex in- 
veni antur />x,6c .vr, quarum fumma fit ipfa ¿r. Dico fac- 
turo. , ; . n 

Sunt enim ex cenfír .proporcionales pe. px. xc. be, 8c con- • - * 
Ycn.pc.xc.xe.xb y quazci£&zngúum{\& quadrato r • . 

xc erit a^quale.Ergo re&angulum fub ac 3 Sc xb> ideft redan- 
gula 4^¿,&rAr¿adqiiadratumx^hoceft ad redtangulum 
^b pf 3 & x>(obeamdemaltitudinem x¿) erunt vt ac ad 
*>idcíH¿ Vad*jQuod faceré oportebat. 

PRO- 
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54* ANALYSIS GEOMETR. 

PROPOSITIO XX. 

Datam re&am ac divifam in ¿,rurfus di videro 
in x inter a,$c b>vt rectangulum axb cum qua- 
drato ad re&angulum cxb íít in rationc 

datavtwad^. 

m 

g a x q b h c p~ 

ANALYSIS. 

Sintígít.prop; axb +xcx. cxb. m. p. 
Etcomp.pen.2.el. ac.xb^xcx. cxb. m-+p. p 
Etdivid.peri.L ac:xb-+xcb cxb. m. p. 
Ideílper?.*. acixb +xbc -+bcb 
Velfifut£.« ^A^bc xbiga. 
Hoceftpcri.2. gc:xb*-bcb. cxb. m. p. 
Vclfifiant bcb.cqb 
Ergo vt d¿ff.& E.P. gcixk cxq. m. p. 

Velfifiant . - ge. he. 

VdperxAdl gc:xb,k:xb. 
Ergo per 14.5 .e!. hc:xb cxq. 

EtE.P. he. xc. xq. xb 

Etpordívif. be. xk xq. qfa 

Ergofolutum. 



i 

i 



• ... * 



* • 1 
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vOONSTR. Se DEMONSTR. 

Fiat¿¿ ipfi be íequalis, & vt m ad¿> ita quadratum ir ad 
re&angulum e qb, & ita^r ad he , ipfifque he y & £¿ reciproca 

veniantur xb y & quarum differentia lie qh. D ico fac* 
ftum. . ' 

Cum enim ex conftr.fint proportionales he. xh. xq, qbjte. 
per compof. he. xc. xq. xb: erit rc&angukim fub he , « xb 
reébngulo^xqiialercrgoreftangulurnfub ^f, ¿ xiad 
reclangul.rx j,ideft fub hc^&c xb ( ob eamdemaltitudinom 
xb)eútvtge ad¿r 5 feu vt quadratum be ad re&anguluin 
f^¿. Sunt autem aggregata vt vnus ad vnum : ergo redan* 
gulumfubgt,8cx¿curri quadrato , hoceft rectángula 
Íub4r,8cxp,atquefub;d^&£¿ ) feu¿r, cum quadrato be 9 
hoc eft rectángula fub ac 9 & xb 3 &: xcb ad re&angulum e xh 
erunt vt quadratum be ad reclangulum c qb, ideit vt m ad /V 
& compon.re&anguium fnb *r> ¿c *¿ cirm quadrato xc ad 
re&angulcim r*¿, vtaggrcgatum ex%&; ad ipfam /> , 8c 
dividxe&angulum ¿#¿ cum quadrato xc ad re£tangulum 
**¿>vt m z&¡>. Quod erat faciendum. 

SCHOLIOK. 

• . . - «... * ' 

Vt autem fiat vt m ad />,íta quadratum h ad 
re&angulum ^¿,perfpicuum eft conftru&io- 
nem hoc modo iníKtuendam. Fiat vt m ad^p 
ita quadratum be ad aliud, cuius laterí reci- 
proca mvemantur qb, & qe y quarum differen- 
tia íitAr. 



34* ANALYSIS GEOMETR. 

PROPOSIT. XXL 

- • * • » * ^ « 

Datas re&as ab> & be ita fecarc in x , & y vt 
rc&angula ^at¿ , & byc íequaÜa fmt quadrato 
* datog: re&angula vero cxb& ayb aequa- 
lia dato quadrato h. 
x y g 

I, * */> b fdkyq c h 

ANALYSIS-, 



Sintigitur axb-+byc —*~gg 

Et etiam. cxb-+ayb h-a_/j¿. ... 

Ergopen.i.el. ac:xb-+ac\by —\~gg-M. 
Velíifiat <fc:¿f 
Ergoperi.á. *¿ -+ ¿? — A-, ¿7. 

Eterit *¿ - rvA»i jyf 

EtfiCat^f^A^ 4¿erit _A_ 

Ergopcri.cond. • pyq^byc A_ gg, 

Bifecentur pq, «f be in/, & ^ & ipfa/i in rf. 

Ergoaddendo/j/A' /;>•*. . .' ' , 

EruntpefS.2.cl pft^bkb ^K^gg+-fyf-+iyh. 

ídeftpaVtfli.;,' : ' j ?fp+-bkb ~\^gg+zféf^záyd.' 1 

-ii'y -i ir:i";rüp, , «;. ;¿ •' r:.:.:'- ,"•*•■ '<■<••.▼ 

Ergo fohitum, & quoniam nulla eft ratio vt cognita dy> nc*- 
queat pofitione variari , patetpunfru meante , vclpoft 
punáhimrf^i^aripoíTe^vndemaiiifeíhun fit problema 

** ' ' '* duas 



Digitized by Google 



.:. t L IB E R in J4f 

duas accípcrc folutiones. Si enim ponatur dy,crit by maior 
quam ye, & coafcjqiientp xk minor onaaivi x , pro p te rea 
quod Ar¿xquatur^íat vero fi ponatur ^ , erit mmor 

quam yr,& confequenter *¿ maior quam ax. 

' - .r. O 

" *' CONSTR. & DEMONST. 

^ Fiat re£tangulum fub quadratisdatis*, Schx" 

Iguale, &: ponatur pq xquaiis ipfi al. Deinde bifecentur fq , 
& £r infy ScJ^y&c ipía/£in d. Et ab aggregato quadratorum 
/>/,&¿¿auferaturaggregatttmquadrati dan g , & dupli 
quadrati/^Sr quadrati refidui accipiaair dimidium, cuius 
iatcriagatiu ^qiialis.tam^quam^, Scipfis;^ xqualcS 
fiant xí>, ót xb, Dko rectas ¿x, scb.by.yc. vtr/oque modo ac- 
Cjpptas effe diviliones quxfitas. • i- 

Suntenimexconftr.quadrata/>/>& bk xqualia quadra- 
to e> cum duplo quadratorum/¿/j &: dy¡ vc\fd> 8c yd , hoc 
eít(per 6. 2 .el.) cum quadratis/},8c ky>{t\Vyf> &yk. Vndc 
(per eandem) fi auferantur quadrata/y, 8: fy, feu yf, &cyk, 
Fcmanebiínrfeaangula^^ & ¿;rquadratb¿ xqúáli* ¡V fed 
rcclangulum pyq recíangulo axb eft xquale (cum* db>& pfi 
aeonon xb y Scyq faífac fint xquáles) ergo re&anguía axbj 
& byc dato quadrato ^erunt xqualia, vtftportebat. Rurfus 
quoniam xb^Scyqdiüt xquales,ertrnt xbfo by ipfi ^«íqua^ 
¿$,&(per r.6.cl.)rccT:angula fub xb>te ¿oárquefub íyjk áéj 
hpceftre£languk/^,&^cumre¿bingtil¿s byc y &*yh-y 
xqualia erunt rc&angulo fub ac> Sz bq, hoc eft quadratis gy 
& h-, fed rectángula *xb y &c byc oftenfa furit xqualia quadra- 
to^; igiturab.xqualibus aufecendo" xqualia, remanebüht' 
red:2ngakicxb 9 &cayb quadrato h xqualia, vt oportebat. 
Reítas igitur *b, & be divifimu$,&c.Quod erat faciendum. 

SCHOLION. 

fkc problema placet tu numeris proponere, & re~ 
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cry m s t r a : 

J .... „ *» • / . 

Y * • • • * ■ * *» í *.•!,. >V • > . • •• * 

Qníeruntur quatuor numeri cum his quatuor 

eonditionibus. 1 

, . x y g 

a xp b fdkyq c. b 

1 . COND. Aggregatum primi > &: fccundi fit 1 6. 

2. Aggregatum tertij,&quarti fit u. 

3. Aggregatum produ&orum, tqm fub primo, 

& fecundo,tu m fub qiurto fit 7 2 . 

4. Aggregatum produflborum tum fub fecun- 

do^ fu mma fecundi, rcrtij, &: quarti , tum 
fub tertio>& fumma primi fecundé 6c tertij 
fit 25 2, 

; Exponantur in dire&u ra dux re&x lineas /r£, & b c , qu:e 
números i6>& 11 reprcfentent,&:concipiaturquadratum r 
g valere 72^ quadratum b. 251:. diviíifque 4¿>8r be m x, 
& jf,erunt quarfiti numeritfx. xb. by.yc,&c per tertiam con- 
dirionejarfaftax at¿í &^ xquabuntur quadratog, &: raéfci 
cxbj 6c ayb per qu arta m conditionem quadrato h. Et ecce 
t¿&qiixftioarithn^^^ reduo 
ta. r 

Perfecuta ígitur anaíyíi patct modusrefolvendi ,£c om- 
niu ni linear uní valor facile determina tur in hunc modum» 

K í 
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Quoniam ' £g ~A_ 72 

Et W —A,-. 1 252 

Erunt <r*,& A// 1— a— 3 24, ideft 

Sed rota ' *« M >— A¿-« 27 1:) : '«3 

-Erra ' ; — A_ 12 ; 1 3 

Erit- ; h-A-. 4 ... ¡.:, 

Sed ideft />/ ~A** J ¡. ■;. ..' * .] f 

Ergo — A — 4 

Ergo /* A— « IÍ 

EO/lideft . 7#>-A_ 0+ • 

f • 

Nuncad refolutioñem.(^adrata^& í^fant 9^quadra* 
tum autem¿, & : duplum quadratum fdáxnt 72¿£<jui nu. 
mcrus fi auferatur á numero invento 9^ \ remanebit mime- 
rus2i^, cuiusdimidiumerítio^ , áquoradixerit3¿ 
pro*> 3 feujr¿ 



v 



Et quoniam erat hf ^A^ 4 

Erit bd*~\~* 4$ 

•Ergofiaddatgr dy \\ 

Erit ¿/i-A— g V * ¡* 

Sedfiá bd~S~* 4J 

Auferatur. yd 3I 

Remanebit ¿y ►—A— ij J * 

^-* : ^ Xxi Ergo 
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»> •- » 

Ergo numerar tcrtiusfy erk 8',feuií vndc qttartüs 
erk 3 , leu 9 * , & cum % fit i *, tety 8 feu i \ , erk ^ , idcft 
Enumeras fecundas 4,,íeu i oí, vndc *x primus erk i¿> 
u 5v 

Suntigkur numen quseíitrtaHi 12 4.8.3, quam 5J. 10J. 
Ij. 9 J. de quibus quserebatur*- 



PROPOSIT. XXIL 



Dato femicirculo,cuíus díameter ¿¿pfotrae- 
tafit ad c : oporteat punftum determinarq x> 
inter/, & c y vt íi dueatur contingens 



Fa£tum íam fit, & ex centro m dacatur mj 3 re&us igituc 
erk angulus myx. Bifccerur me iá^ ¡ 



; i. - 



. / ''JIM'» ?. 



03,3 r>. ANA- 
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• ANALYSIS. 

Sítigitur ' ' ; ; : xy t xe. 

Sed * \wx?n>->^mym+-xyx. . 

'Hoceft mbm+xcx. 

Ergo auf.j*Y* crit mxm—XCX — > 

HoccftperS.Intr. mc:ipx. — a_ 

EtdiíIblv.E.P. »¥• 2px. V : „ .1 

Ergo folurunu ' . ¿ . . U i ; r 



i . 



CONSTR. & DEMONSTR. 

Dividatur me biforiam mp> & ad mt mb tertia inve- 
niatur, cuiüs dimMia ílt px. Dico ti tangens ducátur xj > ip- 
fam xqualem eíTe rc£lx x¿\ Ducatui «y; 

Quoniam igitur me eft ad w^vt ad dttplam/'x? : eric 
reftangulumftíb wr,6c dupla px, lioc eft difFerentia qua- 
dratorum mx, & xr xqualis quadrato addendo com- 
mune quadratum xe y cñt quadrarom mx aequale quadratis 
mb¿dcft. my&c x^ípi ob angulum reftum^ etiam eft xqua- 
Ie quadratis^f y, & xyiigitur quadratum xc quadrato xy eric 
aequale,adeoque ipfa xy ipil xr xqualis erit. Qiod erar fa- 
ciendum.. 

SCHOLION. 



Perfpicuum eft quadratum tangen tis xy ce- 
quari reéiangulo axb> vnde re&angulum axb^,y c t % 
aequari debet quadrato *r , & proporcionales 
erunt ax.xc>xc>bx. eccc tibi propofitio pri- 
ma lib. i .quapfopter hoc,& illud, vnum idem- un 

que 



Digitized by Google 



tfo ANALYSIS GEOMETR. 

que problema efle concludes, cuius refolutio 

elegantíor per proportionales videtur. 



nde PROPOSIT.XXIIIr 

l¿V Dato qnadrato ex ángulo * ad oppQÍküjíi 

^ #72 protraftum latus rectam ducere axy f ^ 

cañe' & faceré *y datae íeqüalem. r° „ 

fpumto. 

I. » w^" 1/ 

8 3 .i ^ £ . i 

i 16. 

3*4- 




V £1 



» .'"»»; • '. 

# 4 , »«• / 



ANALYSIS. 



1 



Sitigitur xy^\-*mp 
Fiatangulus vyx —A~< xab. 

Eterittriangutum Axb — vyz. 

Etreda / : fiX —A^ jy<> 

Hincr^aangulum yax ~\~ ba^ 

Eftautempcr47.i.ei A** ^s^qya^-y^y. 
Ideft 1: axa. 

Ergoper7.2 cL iyaX~+xyXi 

ErgQfoIuaim ' \ * - CONS 
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OONSTR. & DEMONSTR. 



Invenianir¿£,cuius qtiadratum xquale fit rcfrangulo p er ^ 
fub ipfa, 6c dupla &b> vna cum quadrato dato mp. Deíbri- irArod. 
baturfuper az femicirculus fccans prctraclam de iny y du- 
caturque *xy. Dico xy ipil mp xqualem efle. Demittatur 
normalis/á/, 6c ¿uñgatur^s. 

Quoniflm igitur angulus Ayz in femicirculo re£his cft, 
erunt triangula fimilia axb : ayv. vyz. Ayz, quorum axb , 6c 
vyz erunt etiam xqualia, ob xquales 6c adeoque ax 
ipñyz xqualis, eritque re&angulum yax rectángulo z,*b x- ' 
quale,cumobfimilitudinem triangulorum axb. ayz pro- 
porcionales fi«t ay. az. db. ax. Eft autem quadratu ni az x- 
quale quadrato ay cum quadratoj^ideft ax $ íed quadra». 
ta ayfic ax xquantur duplo rectángulo dyx¿dcñ. duplo baz 
cum quadrato xy. Ergo quadratu m az xquale erit duplo 
rectángulo bAz cum quadrato xyrfed ex conftru&ione fac- 
tumcíí ídem xquale duplo reSan guio baz cum quadrato 
w/>:xqualia igitur erunt quadrata xy y 6c mp y adeoque ipfa- 
xy datx xqualis. Quod erat faciendum. 

SCHOLIÓN. 

■ 

Hoc problema per proportionales refolutum 
dedimusprop^iJib.i.&Jiplacueritr ex vltirna 
aquationehutus analyfeos etiam ad proportiona-* 
ksd^eíid^re x mhnc?nodumñcebif. 

* /» v/-»iLi* . .«i ».i — A a«c3 

4m 

Erat .—A,-, 2 ba\ -±mpm 

Ergoauf.2¿4z.erktf3¿Z — 2¿#2 >_ »A— < mpTYl. 

EtpropL a^~2ab. mp. mp. 

Et 



! 

Digitized by GooqI 



ANALYSIS GEOMETR. 
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¿3 



'" 1 -' ■ 

• 









2 



i .i 



- < 

# • »■ 



\ -i f.-.í 



• Et qaaerere oportebk ipil mp reciprocas a z > & Vje-j ií, 
quarum differentia fit dupla &b. Et hoc modo quarlibet x- 
quatio in pfoportionales diílblvi poferít. 

Etiam poterit qtuélibet aequatio quadrara compofira ad 
fimplicem revocarifooc modo. 

i • . i" * »*. « / . ' . u i'¿ 'ir j 

Erar. v - ( ¿-ÍU-, ibaz-tmpm. 

Ideft per 2 .2 .el. -+ ¿tf^ 2 ¿tf z -+mpm. ' 

Ergoaufi^erit ¿s¿ , *-a_h baz-+mpm. 
Ideft per 3. 2. el. b¿b+ abz >_a_ abz+-aba+-rnpm 
Ergoaufl^.erit M A^qba+ mpm. 



Et quaerere óportébit qtiadratum te , q lTO d requale fit 
quadraDS4^&w/.Eteamd«m obtinebimus conftruaio- 
nem, quamPappustradidit 4 nos tamen ¿n arquatione 
compoíita libcntcr quielcimm 

pro. 



tí*. 1»V 1 * '* c . /•, * 

• . ■ » — r . . . 



o .... j ;• » V 



2 a 
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XXIV 



Dato trianguli rcchnguli vno laterum circa^' 
re&um,dataque diíFcrcntia icgmentorum C f*™¡ 9 
bafeos: triangulum invenire. Ir p á ¿ 

DATO MINORE LATERE. 2£« 

tom. 3. 

Sit data .Alatlis mi- _ rf 
ñus, & data ¿differen- 
tia fcgmentorum bá- rffét 
feos. Oporteat,&:c. 

Data ¿¿ ramquam 
radio circulus >( i def- 
cnbatur,&:.v> dificrcn- 
tia íit fegmcntorum /? 
bafeos , quarcxquari 
debet datx b. 




Ata • A- N-A L Y S I S. 

- 



- * 1 • 
y ■ «1 



Sitigitur 
Sed per 47.1 .el. 
Et per 6. 2. el. 
Idcft 

Et per 3 6. 3. el. 

Ergo 

Idcft 

Ergofplutuitv, 



xy\-*s^h. 
aya ^-A_ aba+-byb. 
byb —A-<gyk+-gbg. 

aba. 

gyk mAh 

aya >— A»-< ayx+- íaba. 
aya _*a— ayib+zaba. 



"Vi 

1* • > 



Yy 



CONS 
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ANALYSIS GEOMETR. 




OONSTR. & DEMONSTR. 



In vcniatur reda *j 9 cuius quadratum xqnak fft recThm- 
f** 4. ' guio fub ipfa ay£c data ¿. vnacum düplo quadrato ab. Fiat? 
totrod. triangulum,& deícribatur circulus. 

Quoniam igiturqiiadratura ay aequaturqiradratis sb , Se 
¿^quadratum vero by aequatur re&angulo^* cum quadra- 
to^, hoc cft rectángulo ayx cum quadrato ab: erit quadraw 
tum aj aequale rettangulo fab ay,Sc Xy vnaxum duplo qua^ 
drato ab- Sed ay quadratum fa&um eft sequaíe reftartguhy 
fub Aj y Se h cum duplo quadrato ab: ergore&angulum^íütr 
ayfic xy cu m duplo quadrato 4¿,xquale erit rectángulo fu6 
éyfic h cum duplo quadrato ab,Sc dempto communi du- 
plo quadrato j^ráSr^bgiirum fubr^, Ijrxy riquale erit rec- 
tángulo fub ay, Se ¿, adeoque .v^differentia fegmentorum 
bafeos, requaíis erit datx h. Triangulum igitur^Scc. Q¿}o& 
erar faciendunu 



. » : 



t 1 



DA- 
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ber ni; m 

MAIORE LATERE. 



Sic data ai latiis ni a- 
ius ; & data ga difieren- JA 
tia fegmentorum ba- 
feos. • 




Quoni»m per 47.1. eU xax _-A_ xbx+ aba. 
Ideft * '.; 
Etper36. 3 .el. , „ .. , ^-A-^s. 

Erunt xax+ xag —A— bzb-hya^ +aba. 

Hoceftperó.z.el. , aba -\-aba. 

Ergo • 1 xax4~xag ~A~ iafá ' * ; 

V. I ■ ; ; 

Ergo fólutum eft prtíblema, & patet cónítruéKo , Se de- 
monftratio, íi inveniamr per 5 . Introdrech xa, ciuus qua- 
dratumcumreaangiúofubiplaA:^, & data#* aequale fie 
duplo quadrato¿¿. 



« ir r J» ' 



K 1 
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Dató ^vfrb^islateraAi dréá roEtóin. 

Hoc problema facilíus expeditur per proporcionales. Sit 
*b latus five maius, five minus>& je íeroidirferentia fcgmért- 
torumbafeos 1 ,r • 

Eftotriangulum,dequoquamtur¿^, &divifa bafea* 
bifariam in cadat perpendieularis ¿*.Erit igiturxy femi* 
differentia fegmentorum xz>. 





¿4 ax. 

£tdiro¿d,prim<* , , qy, J(& , q ^ **. 

> t -o «.v.c -,: »»ij3oi:nl ,fi7:nL¿r' "gí fl, 
Ergo folutum 3 cum ínter <ty> & áigbxnmüt data, nem 

pere£Ui 



CONST. ET DEMONST. 



t 



Ipfis iáÉredprocxinveniamur */. mx, quarum 
differentiafit data k. Supera dupla re&x *y femicirculus 
defcribatur ) 6c apretur ¿¿¿ungaturque ¿x.Dko triangulum 
*bz efle 3 de quo quxritu r. 

Qim enim ex conArfijUy ad Í4¿>ideít duplicando , *z 
$¿**>vt*kad *x: erif (j^árconverlamprop.8.6.elem.) bx 



per 
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perpendiculans 3 quare fegmenta bafeos enmt ax. xz, 9 quo- 
rum íemidifferentia xj ex conftruAione xqualis eft datx. 
¿.Triangulum igitur,&:c.Quod crat facicndum. 

PRGPOSITIO XXV. 

Vict&m 

Data baic.altitudine , & aggregato larerum: M ppe*- 



triangulum exhibere. 



Efto triangulum, de qua 
que¿ritur áxb fu per data ba- 
le Ab y latera autem^v. xb. 
dátame ccmpcnant , 6c 
perpcndiculiim xy xquale 
fitdatxg. 

Bifecen tur ¿r,§c di in . 

: ANALYSIS. 




dicul.i. 

R.P. 
Gng, t. 

82. ' 



, axa +xcx ~h^*axa*-xbx. 





ítigitur 
ptfint 

per9.i.el.& ij.Int. zama-t-zmx??}-*- iapa +2gg+ ipyp. 
Etdimid. ama +mxm a*-n. #¿>¿j +gg-+Pyp- 

Velfifiat 

Ét au£ t: . aim~k:k >+mxnt — a_ » 

Velfifiat ll~¥mxm~ 

Sed per 14 Int. S.P* «ím. 

Efgofubít.E.P. acá. aba. ll+inxm. mxtn. 
%%$vi¿ ... acá— aba. aba. IL mm. 

Lrgofüiutum.. ^ CONS- 



• 
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ANALYSIS GEOMETR; 




CONSTR. & DE- 
MONSTR. 



Fiat quadratum ^quadratis ap> Scg x quale , 6c quadra- 
tum /xquale differentix, qiú quadratum *m fuperat qua- 
dratum k¿ Et vtdifterentia qiudratorum ¿r, 6c ab ad qua- 
dratum *b ¿ta fíat quadratum / ad quadratum mx. Vnde 
longitudine nota erunt latera ax. x^quibus,fuperbafe ab, 
xquaiiaconftituantur latera *x<xb,&t demittatur pérpen- 
diculumAy,quodfolum reftat oftendere xquale efle da- 



Cumigiturexconílr.diíFerentiaquadratcrum ac.ab ad 
quadratum ab iit vt quadratum / ad quadratum mx : crit 
compon, quadratum se ad quadratum ab>vt quadrata / ,6c 
mxad quadratum mxScá quadratum jradquadrat.¿¿(per 
I4.1ntr.)eft vt quadratum pyad quadrat. mx .xqualia igitur 
crun: quadrata /,6c mx quadrato py.Sunt autem quadrata /, 
6c k» quadrato am xqualia,6c quadrata éf , 6c £ xqualia qua- 
drato &ergo xquaübus xqualia addédo erunt quadrata 4«, 
6c mx xqualia quadratis ap. g. 6c fyfiz duplicandOjduplum 
quadratonim awfic mx y idcñ (per 9.2. el. ) quadrata ax y 6c 
xc y üvc ex conílr.quadrata ax> 6c xb y Cive (per 1 Introd. ) 
duplum quadratorum 4^/7,6c,vyxquale erit duplo qua- 
dratorum ap. g,6c /y:ergo dimidiando^ demptis quadratis 
ap.py remanebit quadratum xy quadrato e xquale^adeoquc 
¡pía xy ipfi^ xquaüs.Quod faceré oportebat. CO- 



1 » 
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COROLL AR IVM. 

Ex pr acédente arialyfifequem deducitur ana- 
logia adpraxim numerorum haud inutilis. 

• * * 

IN OMNI TRIANGVLO. 

Vt diferentia qnadratorum fummg laferum r &> 

bufeos. • 
Ad quadratum bafeos. 

Itcreft diferentia <> qua quadratum femifummar 
laterum fuperat quadrata fcmibajhfo per- 
pendkntv . - 

Adquadratum femidiferentia laterum. 

QV^STrÓ- 
Quaeritur tríangulum,cuius bafis íit 44 altitu^ 
do i2,&íumma laterum 52, 

OPERATIO. 

Summa laterum 52. quadratum 2704 

Bafis 44- quadratu m 1 93 6 tenainus fecund. 

difFerenti a 768 t erminus primus^ 
Semifum ma lar. 26. qnadratum 676. 
Semibafis 22 quad. 484. 
Altitudo 1 2.qHa d. T44. 

Summa 62 a 628 

diff 4b. terminustertiH* 
Ergoíi 768 dát 1936. 48.dabiti2i 

V^.eft 11. femidiff.laterum, 
efl: 26 fem ifumma. 
Ergofumma,&differ. 37.Sc jj¡ eruntlatcratrian- 
gull,dc quo quxritur. SGHO- 
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SCHOLION. 

• . • i ■ i • 

Pr aditía analyfis partes trianguli omnes longi- 
tudme mas exbifat; quod quidem pr a fiare ne- 
qua ingeniofa conftruaio Viet*, cum illa dednfía 
Jtt ex inventione circnli, quiper dúo data punfta 
tra»/ie»s, alium contingat . 

R.P.Gregorias a Sanfto Vincentiovt hanepro- 
pofitionem enodaret ad elypftm recurrit. 



PROPOSIT. XXVI. 



/4L Databafe altitudme, & difFercntia laterum 
ibidem. triangúlum conñitucre. 

, ' .r. r ' . f> 

. • * - i. ' ✓ 






» - «4 m . 9 * • . 
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Efto triangulumjdc quo quarritur évb fupcr daram baíi m 
^ámaltitudnic^dacar^xquali^&Arv femidúfetentia la- 
tcrum av. vscy five av.vb fit datar d xqualís. 

Biíecetur4*in/>. 



ANALYSIS. ; 

- - , - - . * * ■ 

Sftigitur vy^A^g. 

Et " xv —a-, d. 

Et fint 0 va + t^v ^a^;^+. vfe. 

per9.2.el,& 13-Int- zaxa^-zdd A*-* 2^ 2$ 

Et dímid. # xtf +dd A^, H.jg 1 -*^>. 

Sivc fi fíat ¿¿/ i— *A^m ¿¿+ ' 

Vdau£¿¿ ■ ' ;• axa' [ . ^s^kk—dd+pyp. 
Velfifiat axa ^ # 

Etauf.//.crit 0*7* — // U-A_ pyp. 

5€dperi4.Int.&P axa. pyp- apa. dd. 
írgbíubft.E.P. ' axa. axa.-//. a pa. dd. 
gtconv. axa. II. apa. apa.—dd 

Ergoíulutum. , 
CONSTR.& DEMONST/ 

Fiat quadratum k quadratis jg&g *quale,&- quadratum 
/ xquaíe difFerentix,quá quadratum k fuperat quadratuift 
d, & vt differentia quadratorum ap, Sedad quadratum éf 
itafiat quadratum / ad quacjramai *x. RcStx ¿gitur ax 
(iam longitudine notac) addátúr Arí/teqnílis datx d y & fiat 
xz ipfi 4x acqualis, & re&is ¿v. v*. ab triangulum confti- 
^atur4**,Quodbafimh^ íemidififeí«ití* 
laterum av. vb, ideft 4v. vx, nempe xt^cujalis ^erit flatce 
^Bifecctur áb m acmittatur pcrpendicuíum ^,quod 
dkx>datae¿eflca£quale. Zz Cura 



36o ANALYSIS GEOMETR. 



SCHOLION. 



* • * 



» • * • # 1 

Pr adiffa ana fy/is partes triattguli omnes longi- 
tudtne notas exbibet; quod qtúdem pr a fiare ne- 
quit ingenio/a confiruBio Vieta, cum illa dedu&a 
Jit ex inventione circnli, quiper dúo data pun(t& 
tranfiens, alium contingat . 

R.P.Gregorius a Santto Vincentio vt hancpro - 
pofitlonem enodaret ad elypfim recurrit. - , 



PROPOSIT. XXVI. 



• • • • • - 

¿L Data ^ e altitudine, & diíFerentia laterum 

triangulum conftitucre. 

• f : » ' •• • , Oí 

1 • • • - - • . • 3. 1 • J 



ibidem. 




<r.< 



I : > 



Efto 
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LIBER III. tfi 
• Efto triangulum,dc quo quarritur * vb fuper datam baíim 
iiiaaltitudinc^dacx^xqualií&xv fcmidifíerentia la- 
tcrum áv.vzy fivc áv.vb fit datx d xqualis. 
Biíecetur4*in/>. 



«v. 



ANALYSIS. 



Sft igitur • vy ^A^g. 

Et ** xv >-a— . ¿ 

Et fint /zxvz + v^v A^-, vfo;. 

per^i.el.Sc ij.Int zaxa^zdd ^A^ 2tf¿># -^gg-»- 2$¡^. 

Et dimid. ' &xa -¿dd ¿¿A** apa +gg -*pyp. 

Sive fi fíat . dd h-a-m ¿¿+ ' 

ydmfM axa >-a_ kk—dd+pyp. 

Velfifiat axa • ^-Ap-4 # H-##>. 

Et auf.//.crit flJfll — // U*A_ 

«edper14.lnt.SP /jyA apa. dd. 

ErgoTubft.E.P. .;: ' axa. axa.—//. a pa. dd. 
ptconv. axa. II. apa. apa.—dd 

Ergofolutum. 

■ 

CONSTR.& DEMONST. 

Fiat quadratum k quadraris apficg cequate,6\r quadratum 
/ sequaíe differentix,quá quadratum k fuperat quadratum 
d, & vt diflerentia quadratorum Ap> & ¿/ad quadratum Ap 
itafiat quadratum/ ad quacfraruai ax. Rcftx igitur ax 
(iam loHgitudine notx) addátur xvteqiúlis darse d, & fiac 
tfsipfitfxarqualisj&re&is av.vz. ab triangulum confti- 
^átut^*. (^iodbafimliabeb¿tdatwn 3 & feraíd^renti* 
laterum av. vb, ideft av. v*, nempe tft^qualis ctit $ztx 
¿.Bifecetur Ab mp,& demittaturpérpendicuíum ^quod 
dicodata^eflexquale. Zz Cum 
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i* 




Cum cnim ex conftr. quadratum *x ad quadratum / fk 
vt quadratum áp ad differeíjtiam quadrati ap fuper qua- 
dratum d: erit convert.quadratum ax ad differentiam qua- 
dratorum $x, St't, y t kpzdr.ap ad quad. ^ fed quadrat. ax 
• eftád quadrat#, vt qtiadr.*/ ad quadrat.xi/^deft V:xqua- 
lis igitur erit differentia quadratorum i qiladrato fyy 
feu quadratum mx xquale quadratis l,Scpy, ideft difieren- 
te quadratoram k, Se d cum quadrato py miare addito 
" quadfatoV erünt quadrata ax, Se d, quadratis % Se py, ideft 
- quadratis *p t g Sc/yxqualia- , Se (duplicando^) duplum 
quadratorum ax, Se d, ideft ato; , fiye per 9. 1. el. quadrata 
dv, Se vz, ideft ex conftr.av, Se vt, five per 13 . Introd. du- 
plum quadratorum ap. py, Se vy xquale erit duplo quadra- 
torum ap. g Se py. ergo dimid.& demptis quadratis ap. py: 
quadratu m vy quadrato g erit xquale, adeoque ipía vy ij> 
fi g aequaüs. Quod faceré oportebat. 



« 1 



0 • • 
• > » . • i> 



COROLLARIVAi 

Ex hac propojitione feqnem colligttur analopa % 
vt patet ad finem analyfeoí. 



j 
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L I B E R III. jój 

; IN OMNI TRIANGVLO. 

Vtdiferentia qaadratorum femtbafis , ^ /¿mi-. 

diffwenúa laterum.\\ 
Ad quadratum Jemibafeos. 
Itaeftdifereniia, qua quadrata/emibajts y & 

perpendkuli fuperant quadratum Jemtdif* 

fer entice taterum. 
Ad quadratum fimifumma laterum. 

QVifcSTIO. 
Quícritur tríangulum,cuius bafis fit 44 altítu- 
do 1 2,& diíFercntia latcrum 22. 

* 

- • 

OPER ATIO. . 

• . : • j 1 . % .• . i . 

Semibafis 2 2 . quadratum 484 pro fecund.termín, 
Semidiff.later. h 11. quadratu m 121 

_ _ m differentia 363 pro prim. termino. 

Semibafis 2 2 quad. 4.84. 

Altitudo r2.qiud. 144. 
- Summa 62^ 

Semidiff.Iat. 1 1 .qua d. 121. 

pro tertio termino. 
Sügituf 363^484. 5o/.dabit 6^6 

V^.eft 26. profemif later. 
c ft 11. f emidiff. 

Ergofumma^&differ. 37.6c 15 erunt latera trían- 
guli,de quo quxritur. 

Zzz PRO- 




jfy ANALYSIS GEOMETRA 

PROPOSITIO XXVIL 

RwM ^ ata ^ titu ^í ne > aggrcgatb Iaterum , & diíFe- 
tm. 3. rentia fegmentorum bafeos: triangulum t 

conítituere. 

45 v Efto trianeulum , de 

Marín • 

/ w¿2. ¿tera ¿x.atv datam rec- 
tam 4c componant , vn- 
de xcy&c xv erunt sequa- 
les. Sialtitudo^datx 
£sequalis,&: di vifa tota , f 

bafe , fivefarnmafeg- ^ V -)/ ^ y 

mentoriira bafeos b¿- 
fariam iñ^erit/s fe mi- ^ 7 
diñerentia eorundem V* 
fegmentorum, 6c aequa- 
ridebebit datas </. Bifecetur *r in »r« 

ANALYSIS. 

SitígitUt ^ ~A~¿-"' 

Et J/^; d. 

Et fint # xtf +- XCX h-A— « 4J xwr. 

Etdimidiando ama-±mxm »ju aya-+dd-+gg. 

Velflfiat tfJ^H- . — 

Etauf.^.. ama— íh^ mxm ^h^, aya. 

Velfifiat ¡l.-+-mxm+~Á^aya. 

Sed per 14. Intr. S.P. tfffjtf. ¿i/. ¿ytf. wx^. i 

Ergofubft.EJP. dd. ll^mxm. mxm. 

Etdivid: - • ^ ama—>dd. dd. II. mxm. 
Ergofolutum. CONS* 
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GONSTR. ET DEMONSTR. 

Fiat quadratum tquadratis d£cg xqtiale,5c quadratum 
/.xqualediflerentix,qui quadratum am fupcrat quadra- 
tum ^ 8c vtdifferentia quadratomm 6c d ad quadra- 
tum ¿,ita fíat quadratum / ad aliud, cuitis larus fit mx , 5c 
nota crunt latera 4#,8c xe> íive xv. Deindevt d ad /wxita 
fiat am ad &y> aiius dupla a v crit bafis quxfita,five fegmeR- 
torum fumma Conftituatur triangulum axv , & demitta- 
tur perpendicularis xz. Dico ipfum triangulum iam oxy- 
gonium, iam ambligonium axv efle, de quo quasritur. 

Sunt enim ex conftr.latera axfic xv, ideft x c re&x darse 
se xqualia, 8c am ad dc(t vt 47 ad wxj íed(per i4.1ntr.)eff 
am adjx, vt ad mx: xqualis igitur eriry*, femidifferen- 
tia fegmentorum bafecs , re&x datx d. Cumautem ex 
conftrüt differentia quadratomm am,&d ad quadratum 
d 9 vt quadratum / ad quadratum mx>hoc eft compon .qua- 
dratum am ad quadratum d> vt qtiadrata 8c mx ad qua- 
dratum mx,ík etiam ex conft.fit quadratum am ad quadra- 
tum dyVt quadratum ay ad quadratum mx: erunt quadrata 
/, 8c mx quadrato */xquaúajfed quadratum / xquale eft 
differentix quá quadratum am fuperat quadratum k , ¿dcíl 
quadrata //,8c g: ergoadditisipfisquadratis¿/,8cc, crunt 
quadrata a m> 8c mx xqualia> quadratis ay^d^g, ideft quar 
dratis ay.yz 3 &cg 3 &c duplicando, erit duplum quadratomm 
¿», 8c «rx,ideft(per 9. 2 .el^quadrat. *x,&c xcfive ex conft. 
quadrata ax , 8c „w, five (per 1 3 Jntr. ) duplum quadrator, 
ay,yz,lk xz xquale duplo quadratomm /7.^,8c^:ergo cü- 
mid.8c demptis quadratis r t y.yzremanebit quadratum xz 
quadrato g xqtiale^deoque ipfa :re,altitudo trianguu,rec- 
&x áatxg xqualis. Triangulum igitur conftituimus , 8cc 
Quod erat faciendum. 

' COROLLARIVAL 

Hinc fequem patet analogía. m 

• 1 m 



366 ANALYSIS GEOMETR. 

IN OMNI TRIANGVLO. 

Eft diferentia quadratorüm Jemifmnm* late- 
rum, & femidifferentiae fegmentorum bofe os. . 

Ad quadratum femidifferentia fegmentorum 
bafcos. ' 

Vt differentia, qua quadratum femtfumnf* late- 
rum fuperat quadrata fmidifferentia feg- 
mentorum ha/eos^ & perpendiculi. 

Ad quadratum Janidifferentia laterum. 1 : 

oy ¿ESTIO. 

Quíeritur tríangulum, cuius altitudo fk 20^ 
' ' aggregatum laterum 8 1 , & diíFercntia 
fegmentorum baíeos 27. 



OPERATIO. 



Scmifitmma laterum 40* quadr. 1 640$, - 
Semidiff.fegmentor. 1 JJ quadr. 182* termin. fecundus. 

^ 1 45^« termin. primus. • 

Semifumma laterum 40Í quadrat. 1 £40! 
SemidifF.fegm . 1 3 \ quadr. 1 8 2 \ 
Altitudo 20. qua dr. 400. 

Summa 582^ 582^ 

K„ r OJ o f d¿ff I0 58rterm.tertius. 

Ergo fi 145 8 dat 1 8 2 J. .05 8 dabxt 1 3 2$ 

.],; ^ V.cft ni.profemidif.lat. 
Eft au tem ^.oj fem ifumma. 

Ergo fumma, & dif£ 5 2, & 2 » enint la- 

/ *. 



tera 
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tera trianguli quxfiti, 8c quoniam altitudo eft data , inno- 
tcfcent fegmenra bafeos 48, 8c 2 1 , quorum diffcrcntia eft 
27,vndebafiseritinoxygonio quidem triangulo 69, in 
ambligonio vero 2 7, quia vtrifque conveniunt data, quan- 
doquidem in triangulo ambligonio ipfa bafis differentia 
eft fegmentorum fui ipfius. 

PROPOSITIO XXVIII. 

Data altitudine difFerentia laterum , & difFc- 
rentia fegmentorum bafeos: triangu- 
lum exhibere. 




Altitudo data fit 5, femidi fferentia laterum d , 8c fem i- 
differentia fegmentorum bafeos fit p. Efto iam fa&um , 8c - • 
fit ti iangulum xyv, de quo quxritur. Sint y v.yz. aequales. - í 
Vndefí jf^8cAfvbifecenturin m 9 8c m, demittaturque per^ :« f 
pendículum^j:erir»7femidifTerentia laterum, 8c as fc- 
midiffe rentia fegmentoriHii baleos. ' t ', v # 



ANA- 
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ANALYSIS. 



. * r 



ys »— a_h g. 

Ec — a^, d. 

Et as >~\^p. 

Et íint ¿ey* -fy^y i— A— < xyx+* yvy. 

Pcr9 2.el.&i3.Intr. xxmx+- zdd \*h*m zxax-+2pp- ¥ gg. 

Etdimidiando xmx+< dd >—A~-* xax+ pp -\~ gg. 



xmx 



Veififiat 

Etauf.<W. 

Sivefífiat s 

Siveauf./¿ 

Sed per 14.Intr.SJ?. 

Ergofubíl.E.P. xmx. 

Etconvert. xmx. 
Ergofolutum 



kk. 

xax+-kk—dd. 
//. 

xmx—U. a_ xax. 

xax. pp. dd. 
xmx—//. pp. dd. 
II. jp. pp-dd. 



CONS 
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CONgTRv & i>j|MQN$TR. 

Fiat- quadratum ^quadratÍ3^,&:£ xquale 3 & quadratum 
/ xquale difterentix QuadratommiF, &z¿ f Et vt difieren^ 
quadratorum p,Sc daá quadratum ^ita fíat quadratum i ad 
quadratum mx. Nota igjitur crit xm , cui íi addatur tny da- 
tx ¿ xquajfe> & ipil x w poniur aáqualis i)*. Innotcfccnt 
latera xy, Scy&fivc xy,íkyv. Deinde fíat vtp ad d ita ad 
x¿,cuius dupla .xrvbaíiserit qtia^fica , five fegrnentorum 
lumma. ponltituaturtrianguluoi , iam oxygonium , iam 
a'mWigomum xy v, &itómittatur perpéndicularis Dico 
fadum. .\vv; v.Yjt* 

.rEftenim «yfcmidírTcrentia laterum a^./ís. five Ayf.^K 
datx ¿ xqualis ex conftr. 

Eílautem^j femidiflcren tía fegmentorum bafeos , S$ 
Cper i4>IntroduáÓ \x*iétx* cft«t a* ad /»y,ideft ád^ 
l^ieXconfTwa.*;^ r a?q[t¿tte igittír ene 

¿/datx ^. Et etiam quádrarum ;cra ad quadratum xa 
crit vt quadratum p. ad quadratum ¿/ ¿ fed ex coaftruft. 
quadratum xm ad quadratum / eft. Vt quadratum p ad dif- 
ferentiam qnadratorum </*fiye ppnvertendo , quadra- 
rum x*w ad dirTerentitó c^iadr atdriim xm, Se i, vt quadra- 
tum /> ad quadratum ¿ : ergo difterentia quadrator. xm, 
&*/a?qualis¿rit quadrato'-v-f, hoc eft quadratum xm xquiH 
léeritquadratiSA:íf 3 dr/ í five.qua^rat9 ¡ta cum different/a 
quadratorum fe 6^^&^a4¿to quadfato~¿/,'erunt quadra ta 
&: </ 5 xquaHaíq^a^átís'iiírvá¿ £,ÍÍv¿<^clfaris #.*. 0. 6c 
5, & duplicando, duplum quadratorum xw, & ¿,¿deft x#r, 
& jwy, fi ve(per 9. 2 .el.)quadrata xy, kyz>, hoc eft ex conft. 
xy, &cyv, íive (ex 1 3-Intr.) duplum quadratoaim xa.asgz 
ys, ideft xa.py&cys xquale erit duplo quadratorum xa. p, Se 
g : ergo dimid.oc demptis quadratis xa y Szp remanebit qua- 
d zmuH y r quadrato xquale, adeoque ipfa ys ( altitudo 
triairgmf) datx £ xqualis. Triangulum ¿gitur conftitui- 
mu^&c.Qiiod faceré oportebat. 

Aaa C<> 
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COROLLARIVM. ' 

,...,»:....•*■ » • • • í 

Bine mamfefta fit fequem analogía. 

IN OMNI TRIANGVLO. 

i ... » 

v/ differentia qua quadratum Jemidifferen- 

tiafegjnentorumbafcosfupera^ 
Jcmidijferentia laterum. 

Adtpfum quadratum femidiferentia fepnento- 

ru?n bájeos. 

lia differentia , qua quadrata femidffirepti* 
fegmentorvW) &perpendiciéh fitperant qua- 
dratum Jemidifferentia laterttm. ¿\ 

Adquadratumfemifumma laterum. 

... ' . . * '«.»%*.».»« 

.QViESTIO» i .. 

* •* j • 

r ■ .- # . ....-...-.» i.. ■ . v » f \i J »«.. ... - I «i 

Qusritur triangulwn, cuius altitudo fit 1 6, 
differentia taterum % i', '& differentia , r . 
fegmentorumba4ep5 33 t - 

r r 

. . * ii ■ • ' é ií » t *\ »r # - ', » » 

1 ■ m - / • . „ « r * 

■ V 

• .-. \ /. '.i. • : • • . -¿ i».. .!'.:!: M -.!.; « .',/vií * , 

. \6 ,1 .\ ' . :::: cr^ía' » oí- v :-;'.!;.•!;. m .: / J::U t \f 

¡- .... . - .f ..: 1 . ** » . 

• • 

• t 
• J *• j v - - » ~ - -J ->i* - i * . - ' . «y <A*t • •' ■ 
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operatio. v A 



Semi(iiff.fcgmcntor. 1 6J quadr. 272Í termin, fecunda 
ScmidiíF.iater. i5¿quadr. : 240^ ' 1 

■ - ■ r " - diff. ^3Ttcnriin.paW 
Semidifffegnientor. 1 6 * quadí 272^ 
Altitudo 16 quad r. 256. 

«\ Sum. 5284.. 
SemidiíF.laterum 15* qu ad. 240Í 

diff 2 88.rerm.tertius¿ 
Ergofi32dat272j[. 288dabit245<4 

/.eft 49J.profemif htetl 
/ E$t aut em i5¿fe midiff_ ! 

^ ; Y* Ergo fumma, & diff. i 65^ & 34 erunt 4atera * r > 
tríanguli quxñú , & quoniam altitudo 1 6 eft data , inno 
tefcentfegmentabafeos 63,8c 30, quorum differentia eft 
3 2 . Vnde bafis erit 93 in oxygonio triangulo , & 3 3 in am* 
bügoniojquia arnbobus data conveniunt. 



Aaa 2 PRO- 

■ 

v » -..1 ^ 



Digitized by Google 



ANÁLYSIS GEOMBTR: 



PROPOSITIO XXIX. 

Dato Iátcre/cgmchto bafeos alterno , & ag^~ 
gregato alteríüs lateris> & bafeos.trian- 
gulum conftituere. 



•J 






EífotTÍangiilum qii5efitum/fíjr,cuiusktiiS4¿ fit datum, 
íít alti tildo bxfc fegmcntum alternum xy fit re£be datae *d 
sequale, & aggregatum alteráis lateris byjk bafeos. *jr fit a> 
quale datas mc. Secetur ¿& bifariam in 



•o;í 



ANA- 
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L I B E R III. 37j 
ANALYSIS. 

Sitigieur ' , by —A— . ye. 

Etfit . xy ai. 

Ergoerit . , . . ax *~a~* dy. 

Suntautem per \i\m.aba*~ xyx byb+ axa. 
Hoccft aba +ada *-h^ycy+ dyd. 

Veíper 9.2.eí * xdmd+ itnym. 

Ergo bipartiendo ciaba*- lada dmd -+myrn. 
Sive ' 4 - ymy. 

Ergofolutum. 



CONST ET DEMONST. ' ' - : 

Adimidio qnadratorum áb.ad auferatur quadratum 
Jm,&c latus refidui fifí myJiVfcymfit fíat xy,üveyx ipil *¿ x- 
qualis,8cexciteturpcrpendicularis x^donec oceurrat da- 
tas db in b y ducaturque vy. Dico triangula aby efle quxfira. 

Cumenimexcohftr.dimidioinquadratoRini db. dd a> 
quale fit quadratis dm, &c my\ erunt,duplicando , quadrata 
db. ad, ideft ex conftr.* b. xy, fí vé (ex i z.Intr.)quadrata by. 
dx, five(quia dx'jkdy íurit a:quales,ob requ ales. d ¿/.^qua- 
drata by. dy sequalia dupla quadrator, dm.my, hoc eíf ( per 
2 .el. ) quadratis . dy : ergo dempto quadrató dy, erit 
quadratum ¿/quadratojr seqnale, adeoque ipfa by ipíijv 
jequalis, ac proinde bafis ay, & latus by, ideft /c rettam da- 
tam de componen*: Triangula igitur conftituimus^&c, 
Quod erat faciendunu . . - ' 

<* ■ ** » ' i r r* ' » • ' > i •• • • «i ^ 

,¿ SCHO- 



uigit 



¿7* ANALYSIS GEOMETR. 

SCHOLION. 

Perfpicuum cíl ram in oxygonio, quam in 
ambligonio triangulo duas accipere proble- 
ma folutiones , propterea, quod pun&um^ 
tam antcquam poft punftum m conílitui pof- 
ñtiScmy üvcym fcmper fcmidiíFercntia íit fcg- 
mentoriim dy y fkyc , quorum femiíumma eíl 
dm. 

QViESTIO. !í : 11 



Quxritur triangulum , cuiusvnum Iatusílt 
15, fegmentum bafis alternum 5V& aggre- 
gatum alterius lateris,& bafeos 27. 



OPERATIO. 



tarusdatum 15. quadratum 2 2 5 j ' ^ ' 1 i. * 
Scgmcntum datum 5. quad ratum i$ ' : ' / 

Summa 250 Y * 

, ,1,, -: Senulsis . i*?. - ;¡ 
Aggregat.datum 27. , ~.\,b 

Scmcnt. daturíi. _¿_ j ; ; . . ^ V ; i: 

Vlft. 22. ; . , 

Semifsis iz. quadratum 121.' 

Predicta lem ifsis 11 
Summa, & dif£ 13.6c 9. pro altero la- 
tero lacere, 5c reliquo Tegmento bafeos indiftindé. 

• *••* 1 . c . 



Digitized by Google 



I 



LIBER III. : 3 >f 
Siigítur accipiatur 13 pro altero lacere, & 9 pro reliquo 
fegmento:triangulum conftituetur,cuius latera erunt 15,6c 
1 3 , & baiis 1 4,, divifa quidem in fegmenta 9,6c 5 5 vnde ai- 
titudo erit 1 2 . Si vero accipiatur 9 pro altero latere , Se 1 3 . 
pro rebquo fegmento: triangulum efficietur , cuius latera 
crunt 1 5 >& 9, balis autem 1 8, divifa in fegmenta 13 , & 5 3 
vndealtiTiidoent V.5oJEt vtrumque trkingiilurn fttisfa- 
citquxfito. 

ALIA QV^STIO. : 

Qufcritur triangulum,cuius vnum latus íit.i 5 
fegmentum alternum y,& aggregatum 
alterius lateris>& bafeos 1 7. 



• . OPERATIO. 

Latos dátum 15. quadratum 2 2f. 
Segment.datum 5. , quadrat um 25 

Sumirá 250 



* < 



Dimidium 125 
Aggreg.datum 17 

Scgj^nt.datii m 5 . - » - • 

Summa 22. 1 
Dimidiunv m* quadratum irr ' '■■ 

Piffer. 4. 
eft a. 

.-praediaumdim. 11 ¿V'--- V 
Summa 5 6cdi ff.i3,& 9 pro altero late- 
re^ reliquo fegmeflto.Itaquc fi aíTumantur 1 3 pro latere, 
&: 9 pro íegmento, triangulum ambligonium conftituetur, 
cuius latera erunt if , & 13* baíis vero 4. differ<Mtia 

" • 1 ^ 
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37 6 ANALYSIS GEOMETR; 
fcgmentommfdipfius^&^vndealtitudoerit 12. Síaf- 
fununtur-9 pro latere,Sc 13 pro Tegmento , triangulum: 
eciam ambligonium efformabitur, cuius latera 15, & 9,ba- 
f|saucem8,diíFerentiafegnicntorum fui ipfius 13,5c 5, Se 
altitudoerit V.65. 



PROPOSITIO XXX. 



ti ■,: 



Data bafe, aggregato Iaterum,& rationc ínter 

latus alterum,& perpendieulum: trian- 
v gulum invenire. : 

Sittriangulum qux- 
fitum a xb, in quo bafis 
ab fit data , aggrega- 
tumlaterum ax. xbñt 
data *c , & ratio lateris 
áxzd perpendieulum y (f < 
ATjfitvt/ad^. 

• . - . — 

ANALYSIS, CONSTR. & DEMONST. 




•r« 1 • ♦ 



Perfpicuumcft fi fíat vt/ ad¿ ita *caác£ ¡ Se- coriftítua- 
tur triangulum re&angulum acg y á cuius bafe <r¿ abfeínda- 
tur Ab, iundaque c b , fíat angulus M ángulo Úfr&^ttatís: 
triangulum axb eíTe.de quo quxritur, cum iatus xb xquale 
fit ipfi A-r , & demifla perpendicular! xjfefit ax ad at^v t ad 
<y, ideft vt/adg, Quód facera oportebat. 

*' ' ' /" > : • * ' 1 f M 1 * ' f : »lX 

*# +• r ■ *J* *j.jí i .... - 

A L I T E R. 



■ » 

Quonianvautem propofiami próbfcba pofitioiie , Yíon 

tamen 
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LIBER IH. > 

¿atncnlongitudincfolutumcft $ placct propterca aliara 
analyfimmftitucre^vjidequantafit/i^aut xb fcire pofsi- 
mus. * . 

Bifeccntur^Sc** in &demittatur mh perpen- 
dicularis ad ai. 

ANAL YSIS. « 

Érunt igit.prop. ax. ay. am. ah. 
EtvtdiíF.itai.adr. mx. hy. am. ah. 
Sedperi4.Intr.S.P. am, ap. py. mx. 

Velfifíat kh. am. 

ErgocxxquoE. P. kh. py. ah. hy. 

Etvti.adi.itadifF. kh. py. ka. ph. 

• ■ • 

Ergolongitudinenota erít py femidifferentia fcgmcnto- 
mmbafeos. , Vnde reliquíc partes triangoli longitudine ; 
-ctiam innotefcenr í 5c fimul conftr.& dcmonftr. 



1 •• t '* 



PROPOSIT.XXXL 

Data altitudine, aggregato laterum , & ratio- 

nefcgmentorumbafeos:trianguhim i 1 * 1 

invertiré» L ¡ i 

.'j.:Í i! 



i ■ 



i 
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Efto ¿xstriajjgulum/dequoquxrittir, cuius latera dx: 
xz, datam ac componant, altitudo vero xy aequalis fit data$ 
b y & fegmenta baí eos ay, yz ratíonem obtineant datam vt / 
adg. 

Secctur bifarianv se in ponanturquc bc 9 6c ¿k datas 
ideft xy> xquales. T ' ■ « " 

ANALYSIS. 



Síntigít^prop. oy. yz- f* S- 

Et quadrando * aya. yzy. f. gg. 
Etdivid. aya- yzy. yzy. jf—gg. gg. 

H oc eft per 1 1 . Intn. a xa — XCX 

Sívepcr7.IntiocL ^ar.zmx.jzy. f—gg. gg. , 
Vel per 4.7.1 .el < • acizmx. xcx —hckjf-—gg. gg. 



Vel fi fiat 
VelperL.6:el. 
Ergoper 1 4.5 ¿el. . • n 
Sive per 7.Introd. 
ErgoE.P.. 
Et dimid. & duplic. 

Etconvert. 

Ergofolu^unii 

• f ..[ f ^ 



acumx. hp'.zmxi 
xcx—hch ^A^hp'.imx. fc 

¿^t 2711X. 

hq. xh. xk. mx. 
hq.. xq. xk.. mk. 

CONS- 
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"LIBER IIL y/f, 
CONSTR. ET DEMONSTR. 

Di vidatur de bifariam in m, Se ponantur he. Se ci. datx b 
aíquales. Fiat dcmde vt differentia quadratorum/j &: g ad 
quadratum g, ¿ta de ad hp, qux duplicetur ¿n q, Se ipfis bq, 
Se mkjcciprocx inveniantur xq, Se xk, quarum differentia 
íit kq. Et nota erunt latera ax,Se xc. Reétis autem dx, Se xy, 
qux datas b, fi ve hc,zutck, íit xqualis, triangulum re£tan- 
gulum fíat dxy. Se ducatur xz* ipfi xc aequalis , fecans ay ¿n 
pun&is z,. z. Dico triangulum ¿xz, iam ambiigoniunijiani 
oxygonium efle, de quo quxritur. 
r Suntemm ex conftr. latera dx.xz. datre ae xqualia , & al-, 
titudo xy xqualis datx é,itaque folum reftat oftendere feg- 
menta bafeos *y-j& efle in ratione data vt/adg. 

Qüoniarn¿giturexconfl:r.eft%adx^vtx'/í'ad mk, Se 
convert./^ ad xh, vt xkjxá mx, Se dimidiándo,& duplican- 
do hp ad xh, vtxk ad zmx: erk re&angulüm kxh , fub me- 
dijs, ideft differentia quadratorum xc, Se he, five xz,, Se xy, 
hoc eft quadratum^ xquale re£tangulo fub extremis hp, 
Se zmx. Vnde re&angulum fub ac, Se zmx, videlicet diffe- 
rentia quadratorum nx.xc, ideft ax. xz,, ñ ve (per 1 1 . Intr.) 
differentia quadratorum ay. yz ad re&angulum fub hp , Se 
2 w#,ideft.ad quadratum ^<c 3 erit vt.de aáhp, íiveex conftr. 
vt differentia quadratorum f, Se g ad quadratum g. Igitur 
compon.erit quadratum ayad quadratum^ , vt quadra- 
tum /'ad quadratum g,adeoque dy ad/c.vt/ad g. Quod 
faceré oportebat, 

V •*• • - ," ' Ti 

* «f « • ' t 

f \ . . • \ . 1 *• ' . 1 ' ' * * 
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3 8or ; A-NALYSIS GEOMETRA 

PROPOSITIO XXXII. 

» 

Vtít Data bafe, aggregato laterum, & ratione feg- 

XetHiU. , mentorum baíeos triangulum exhibere. 
f^ixi. ni. ° 

" m * Darebarim 3 &fegmcntorünirationcm,perindceíl,acfi 
ipía fegmen ta dentur> nam ll f uerit data bafis ac , &: ratio 
fegmcntorum vt s ad r: fíat vt s ad r ita¿¿ ad be fie fegmen- 
taerunt^6c¿f. 

Sint igitur fegmenta bafeos ah, & ér, atque aggregatum 
laterum data ad: opottet triangulum in venire, 

Efto iam faftum 
&: trianguli quxCi- 
ti axc latus atí 
quale fit ipil 
Bífcceair/fíin w 3 
vtimx diñeren- 
tiaíitipfarum 
&*v/.adeoquerec ^ 
tangulum íub^, 
p - 6c zttix .Tquale-differentKE quadratomm W,videlicet 
ffiR a gg r <^°> & differentia laterum. 

ANALYSIS* ' 




a • ■ ■ « 



Sitigfe. jrtf _A^, Xtí 

Sed per n.Introd. axa—Xcx ^JU aba—bch 

Hoceft axa—xdx. 

Vel per é.Inrrod. ^; 2 WX Uph aba—bch 




utum, 

í . coks-; 
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, CONSTR.& DEMONST. »• •» 

: •. . *: ./ i » t .Ib 

DifTerentiaquadratoriim¿¿,&' £r applieeturad reftem 
daram 4¿, & latitudinis provementis dimidia fie wx.ltaquc 
re£bngulum fub 2 w.v xquabitur diflerentix quadra- 
torum AÍPyScbc. Erigaturperperidicularista' doñee oceur- 
rat ipfi ax iam longitudinc dcterminatXjinx , ducaturque 
xc. 

Quoniam igitur rectangulum fub ¿¿ 5 & 2 m #,ideft diffe- 
renriaquadratorum <rx,& x¿ xquatur dirFerentix quadra- 
torum áb, & hoc eft diireceritix quadratorurn ¿x 3 &z xc: 
emnt quadrata, &: ipfa latera xc, ¿c xqualia. Triangiv 
lum igitur exhibuimus^&c.Qiiod erat faciendum. 

Facilius quldem probhna cnodabiturperprop. 
i6Jntrod. Sicnim fiat vt^fnmma laterwn ad 
fimtnam fcgmentorum bájeos, ita ipforum diffe- 
rentia ad differentiam latevum folutum erit. Et 
idipjutn etiam obt 'wcri poterit Ji vltima ¿equatio 
inproportionalcs dijfol va tur. 



PRO- 
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ANALISIS GEOMETR. 



PROPOSITIO XXXIIL 



4 • ti 



Data altitudine, ratione latcruní , & ratíonc 
; fcgmcntorum bafeos: triangulum ; 















1 


- 1 


i. X; • * 




Efto triangiilui^^>^dequoqiiacritur y cu iüs altitud^ 
*i fitdata, ratió autemrlaterüin xk by fie darS Vt/ad ¿i'ía- 
üoverofegmcntorumbafeos^.4/fitvtw/>ad^ , 

Supei triángulum concípiatür fimile qua:fit;o 
xby, & quoniam in fola pars patet a.byin.mvq yero par- 
tes nofcimtur /»/>./ j. Facilius proptórcá erit querer* »wf> 
quam xtty. 

, ANALYSIS. 

Sint igit.prop. fftv. vq. f. g. 

Etquadr. mvm. vqv. ff. gg. 

Etdivid. mvm— vqv. vqv. f—gg- gg 

Jdeft per 1 1 .Ititrod. mpm—pqp. 
Ergo folutam. 



CONS- 
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LIBER III. :." ;'\ 383 
CONST. ET DEMONST. 



Fiat vt differentia quadratonim/, 8c g ad quadratum* 
ita differentia quadratonim mp> 8c pq ad quadratum aliud, 
cuius latus fit qv y 8c ex punfto q occqrrat ipfa qv perpen- 
diculari, quae ex p efigátür, írí v y 8c iuiigatCff M v ^Denique 
triangulo wv^ ad perpendicularem ¿¿ limile fíat triangu- 
lum xby. Dico ipfum eíTe,dc quo quxritur. 

Cum enim ex conftr.dif ferentia quadratorum mp. 8c pq y 
ideft differentia quadratorum mvjk vq ad qíiadratum vq 
íit vt differentia quadratorum f> 8c ?ad quadratum g : erit 
compon.quadratuni mitad ¡quadratum , vt quadratum 
f y ad quadratum ^adeoque ¿d 1*$ vt/ ad g. Eífcujtem , 
triangulum xby ex conftr.ílmile triangulo : ergo xh ad 
¿; erit vt/ad g y 8c acT^, vt mp ad ^.Triangulum igitur 
tam oxygonium , quam ambhgonium xby conftituimus, 
8cc.quod faceré oportebat. .b. ' l ? 

' v * \" — ' ti* 



PROPOSIT. XXXIV* 

Ex datar rcete triangulom íéEianguIum cotiif- 
tituere dato pláno xquale. 

Sitdara4¿divi- & ' . , : j 

denda in x y &cy y ita £s\ 
vt triangulum reo 
tangulum lateribus 
conftitutum ax. xy y 

!*• h yP^henufa^¿ £ ¿? m\j ¿> 
aequale fit quadrato >S 
dato el Büecetur 4* in m. 

ANA^ 



ui 
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■ r 
1 



• .' ' * • 
1 J . 



ANALISIS. 



¿6Np p*k^cdG\ mí 

Etquadruplicl V • ¿UA^¿ 4¿<ak 

Sincctiara 'axa+xyxLs^yby. 

Velper^.el. #70. 

Ergo aufyty erit — yby h- A_« 

Siveper 7.1^/ [ V , 7 &ab:t0. J , í ) j p £ * 

Etbipart. ^ Wjy ^-A— 2¿vfr. 

ErgoE^_ (r:l;L , r , ; ;: l 4 , 2^ M ^ 

Ergo folutum. 

CONSTR. & demonstr: 



Fiat vt a m ad cd ¡ta edad my y Se nota crunt fegmenta ayl 
yh. Invcniantur re&is zed, 6c cd reciproca» ax. xy, quarura 
Tümmafitjpfa ^.Erigatur perpendieularis ipil *x x- 
qualis, & ducaturgy. JDico triangulum gxy efTe quxfítum. 

Eft enim ex conilr. re£hngulum ¿x^ideft fub x», 6c xy. 
duplo quadrato cd sequale, quare triangulum re&angulum 
^cequalecritdatoquadrato^.E^eüamcft conítr. am. 



ad 
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'adeJyfiveabz&zcdyVtcíi ad my y quare reéhnguíum fub 
«y aequalc eric duplo quadrat. r¿ 3 hoc eft ex conft.rec- 
tangulo axy, &: duplicando, duplum re&angulu m fu b a Ir, 
&cmy, idcftdiíFcrentiaquadratorum ay,&z yb arqualis cnt 
duplo re&angulo axy. Ergo addito quadrato yb erit qua- 
dratüm áy, hoc eft erunt quadrata *x, & xy cum duplo rec- 
tángulo ¿mp? arqualia quadrato^ cum duplo rectángulo 
*xy, quo vtrimque dempto , rernanebunt quadrata *x. xy> 
ideft xr^. xy, five quadratum e/> cjuadrato^ xquale , adeo- 
queipía^ipC^xqualis. Éx re&a jgitur ab triangulum 
re&angulum conftituimus,&c. Quod erat faciendum. 

PROFOSITIO XXXV; 

. I '! »• -v .vi JL '.v^ t i " • i 

Data portione circuli ab in re&a ¿?¿ inflc&crc Vl i e 

nocHlffliefi QC ^r^vP^taftaíc, ángulo ver- />r>/*/. 

tisis, & ratione latcrum tuiángulum inv£¿< 1 5 5 . 
~ ñire. s . 

tom. 
/4.315. 





* * 1 y ~s 



Sit data portio circuli axb y Sc eporteat reftas inffeaerc 

Ccc Hoc 
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_ « * » 



.1. ! 





(fjp Mina >i\ ,'iykiimr. > 
< ájoxnob érfrpmrnv oup <xy 

Hoc eft data bafe *í, ángulo verticis feu />, & ratio- 

ANALYSIS, CONSTÍL & DEMONST. 

j Perfpicuum c?ftj íl co^ipleatur círculus , dividanturque 
circumfercntia quidem ab tyfariam in Je, refra autcm akin 

1 t fy in data ratione: reétam /F^¿divifiirani¿flc angulum y axb 
bifariatn* ac proindesite&asdfc Jé fore in tauoáe data 
ff^ideítrad^. 



Etiam perfpicuum>fi ifcanguladato f> latera accipiantur 
fm. p$ xqualia (vel pfopoitionalia ) terniinis datx rationis 
c ad^duftáqueTw^fiatfuper^triangitlum 4xb ipfi vtpq 
fimile; triangulum áxb fore>de quq quxrituy* 



> » * • * 
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^ROPOSIT. XXXVLI 

Pata bafe trianguli refhmgüli datoque rec-i 
^otAngtflQÍiib lateribus; triangulunii n 
; inveniré. *' 



Sit triangulum,de quo quamtur 
axby cuius bafis &b fit data 3 8c fitr.ec- 
tangukim fub lateribus^ arqqafe . | 
dato quadrato/. 1 



* i. * • - • • 




- - ■ i 



ANALYSIS; 



Sintigit.prop. 
EtquadrUndo 



^ xbx. '■ 



Ergofoluhrm,cum pateat ággfégatum extremorum quá- ? 
dratum efie *¡U 



i i 



CONSTR. & DEMONSTR. 

» 1 



. Quadrato/reciproca myenianr^quadrata** , Sí xh A frop.i. 
quorum fumma fie quadratura datuí?i ^¿ t Eritigitur zzjntrod. 
re&is 4*. 4¿ triangulum conftitutum re&angulum , 8c. , 
quia quadrata funt propórtionalia, etiam latera proportio- ; 
nalia erunt, videlieet áx.f. f. xb y Se re&angulurn fub ax.xí 
x dato quadrato/ erit rcquale. Quod faciendum erar. 



CCC2 
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PROPOSITIO XXXVII. 

Dato trianguli rectanguli vno laterum cifca 
rettum,datoqiie reftangulo fub íeliquo,& 
hypothenufa: triangulum ex- 
hibcre. 

r ' . 

- t. t l . . . • / - ' * I * • " » ¡ » • 

Sít triangulum qu refitnm axb, cu- /* ' 

iuslatu^urdatum^&rcftangulum ' \ rjT 
fub reliquo Iatere 4x, & hypothenu- \ : ***í 
fybxñt aequale dato quadrato/1 




#i — V" 

ANALYSlS. ' 

Síntigit-prop. : ax. f. f. bx- 
Et quadranda axa. ffl jf. fixL 

Efgp folutum. Patet enira diííérentiamxx,trcxnoriHn qua-j 
dratum efíe ak - ' 

CONSTA ET DEMONSTR. 



Quadrato dato /reciproca inveniantur quadrata éx. bx r 
quorum difterentiailtquadratum datum ¿¿.Itaque facfrim 
• : erirtriangLiiiimTeftangiilum^A'/'^quoniam quadrata;¿x. 
f. f. bx funt proportionalia , etiam latera proportionaüa 
erunt 5 Sc re&angulum fub axfo ¿x 3 quadrato/ erit aequale. 
Quod faciendum crac. 
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GEOMETRICA 

L I B. IV. 



* . % • • » 



• . I 



AGENS DE CONDITIONIBVS 

PROBLEMATVM. 



•i» 



INSTRVCTIO. 

Onditiones m quocumque 
^/A^^ m problemate dicumtur con- 
l'Hfh^i^? ncxjones ilJíe,quas ínter fe 
W Ci U^f^sJ^L obtinere debent datx , & 

I^^S^^^^M q uí€ ^ tíe magnitudincs. 

/V*^^T Conditioncs antem , vel 
^ w " v intcr fe fiint convenientes, 

vel comiTHtnes, vel repugnantes. Convenien- 
tes quidem dicantar quando determinatis 
raagnitudinibus folinn conveniunt. Commu- 
nes verb qaanda ipiibufcumqne , vel faltem 
pluribus magnitudinibusaptantur. Repug- 
nantes tándem quando íibi ádverfantur , & 
nullis magnítudinibus conformantür. 

Hinc problema fecundum praeferiptas con- 
ditiones determinatum, diminutum, impofsi- 

J t l b'ÚQy 
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bile,& abundans dieituf . Deterftiinatum pro- 
blema cft qiiandó tot prx'fCriburitür conve- 
nientes conditiones , quot magnkudincs in- 
cógnitas poítulantur. Diminutbm vero ¿ura 
plures magnitudines incógnita: depofeuntur, 
uam conditiones prxbenfur , Vel íi totidem 
antnr , funt aliqux inter fe cpmmunes. Im- 
pofsibile autem, quando propoíitae conditio- 
nes inter fe repugnant, & nullis magnitudini- 
bus applicari poíTunt. Abundans tándem 
quando plures conditiones ftatuurítur , quam 
incógnita magnitudines defiderantur. 
i Porro conditiones interdum explícita*, 
interdum implicitíe proponuntar. Itaque 
non abs re erit , íi Analyfta , prius quam 
reíolutionem aggrcdiatur , conditiones per- 
pendat,& naturam problematis cognofcat,vt, 
ji completum íit,dcterminatas queerat magni- 
tudines; fi vero diminutum , términos , vel 
ordinem omnium reíblutiomim pofsibilium 
exhibeat; íi autem impofsibile repugnantiam 
conditionum oftendat; & íi tándem abundans 
fuerit problcma,íuperfluas, & ineptas reijeiat 
conditiones. '■»'..: k .; f 

. Huc víque de problematibus completis 
egimus, de diminutis, & impofsibilibus nunc 
reftat agendura. .jjj i. . • 'r ; : 

PRO- 
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PROPOSITIO I. 



DIMINVTA. 

In circulo xac diarncter cíl #<,quam ad angd- ^* 
Iosre&osfecat iny reda xyc protracta adv,/ c "j 
punéhim, ex quo duda eft ad a refta vba fe- tefium. 

cans circumferentiam in ¿:dantur ab* 15 5 • 
v- • - Se ac<> & queeritur bv* 




' Ducaritur bz y Se cz,, &: erunt trianguk mí z>. ayy ínter fe* 
íc 4^, ¿je ínter fe íimiIisL Unde patee. 



ANA* 
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s 



ANALYSIS. . 

Ob fimil .abz. áyv. S.P. #2. tfy. <m 

EtobfimiUrx.^f. S P. OC. 0%. ay. ÜC. 

ErgoexxquoE.P. ak ac. ac. av. 

Ergofolutum. Cogiiitaenirn*t>, fifub ducatur data ab, 
nianifefta crit b v 9 de qua quxrcbatur. 

Et perfpicuum eft problema,quoad cjrculum , dimínu* 
tumeíTe,nameaedemrecfce ab. be in quocumque circulo 
aptatx cuius diAraeter íit ipfa ac maior eapidcm bv feroper 
exhibebunt* - Tv ' :íí£ , 



PRO- 
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LIBER IV. . 593 

PROPOSITIO II. 

* 

DIMINVTA. . 

Datis duobus punáis # , & b duas re&as in- 
fle&cre ax. xb, quarum quadrata íint 
quadrato dato^ aequalia. 
Quod ídem efi ac dicereiDatz bafe ab,8c aggre- 
gato quadratorum laterum triangulum 

exhibere. 

« 

Efto fa£him,& fit trian- 
gulum,de quo quseritur 
jixbyCmvíS altitudo xy. p 
B¿íeceturdata4¿ inm, £ 
&ducatur«íAr 4 




.... ANAL Y SIS. 



Sint igit. áx'a+ xbx -A*-, gg. 

Scdpen3.Introd.^-H^JC —a— lama +imx?n 
•£ rgo ■ ' . .gg. —a— la/na-h zmxm 

Uclfiauferat.24W4 gg^-zama _a_ zmxm. 

Ergo folutum, & cum wat fit longitudine , & non pofitio- 
nenota,patetipfam, femidíametmra poíTe fieri circub, 
cuius circumfercntia fit locus pun&i quoefiti x. 



Ddd CONS- 
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CONSTR. & DEMONSTR. 




mquadratiíwaufératar , & 



qiiadratirefiduUccrpiaturdimidiam,auiis latus fie mx. 
Intervallo autem mx circakis deferibatur pxd.Dico quod- 
cumque punftum x in eircumferentia acceptum proble- 
maefficcre. Ducantur**. mx. íx,&demittatur perpen- 
dicularis xy. 

Cum igitur duplam quadratorum» /tw,6c mx aequale íit, 
ex conííni£tione,quadrato ex i 3 .Introdu6HoDÍs,qua* 
dratis ¿x, 6c xb\ erunt quadrata 4*,&: x¿ quadrat© ¿ sequa* 
lia.Quod oftendendum crat. 



Datis duobus pun&is a y 8cb duas re&asin* 
fteQtsteax. bx, quarum quadrat a dato 
quadr ato g diíFcrant. 
Quod idem eft ac dicere: Data bafe a ¿,& diíFe- 
rentia quadratorum laterum trian- 



PROPOSIT. III. 



DIMINVTA. 



gulum exhibere. 



Efto 
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39* 




Efto íam fectum, & fit triangiilum * xb, de quo quxrí- 
tur. Demittatur perpendiculáris xj, & fececur »b bifariam 
ínw. 

ANALYSIS. 

■a 

Sit Igitur — AT¿AT A_ g£. 

Sed per i i.Introd.^— x¿at —a_< 0¿:2//^. 
Ergo akimy gg. 

Érgofolutum,&cumw/pofitibne,& longitndme nota 
fit,erit perpendiculáris ex pundo^ in ¿nfinitum erefta, lo- 
cuspun&iquseíiti*. 

CONSTR. ET DEMONSTR. 

Bifecetur A¿inw 5 &ad eamdcm ah appiicctur quadra- ¡ 
tum^jfitque latitudo proveniens dupla my >hoc cft fiat ve 
*b ad^e, ¿ta g ad aliam , cuius dimidiu m fit , ¿taque reo 
tangulum íub ab> & dupla «7 quadrato £ erit xquale. Ex 
y autem indefinita erigatur perpendiculáris 71/. Dico 
quodeumque pun£tum x in reda;? aflumptum.prob^ 
ma efficere, Ducantur ax. xb. u . 5 

Cum enim reftangaUÍm íub ab y & dupla «y xquale ñt, 4 
ex conftr.qiiadratógy&éx 1 r. Ihtrodu^onis,dirTerentiíi¿ 
quadratorum ^,acx^:eritipfá dirTercntia [quadratoj 
qualis.QL.od^toítcndco^un.' . , ^ 
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PROPOSIT, IV. 

T , 
I 

DIMINVTA. 

v j{ e Dato circulo^, cuius diameter ab fit polí- 
*¿c¿r- tione data,mvenire extra ipiam,punctuni^,a 
tefium quo fi deroittatur perpendicularis*j/ T & per 
to.ifa. ídem pun¿tum agatur quae Jam^ vtrimque 
2 3 a a circumferentia terminata r vt reótangulum 
fxg vna cum quadrato xy íít sequale 

re&angulo ayL 

< 1 * ... 

• Sitigiturxpim£tiTtn,dequo 
quracritur, 8r per iHtid , duca- . 
tur kh y ipíi ah parailela eri- ^/y 
gatur ex centro c perpendi- 
calarisr^&iungatur ch. Vn- w 
de quoniam ínter fe,, ¿? 

Bec non x ye ínter fe funt 
aequales^ redangulum kxh 
[uatnraiicumque/^: fa- 
einílituetur arúlyfis^ 





«vi v* í; . , 



ANALYSIS. 



s«i .. . , . /^•^'M; , . 

Ergoerir x%x*- kxb ->-czc >—K-,ayb-*ycy. 

BJeft per 5 .2 .el. ^ -+C^C #f 

1 •" a ' . Ergo 
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Ergo folutum,& quonkm femidiamctri ch.ác femper íiint 
jequales, patet problema efle diminutum , & punítu m x 
vbicumquc extra diamctrum ab affiimi poflfe. 

; CONSTR^& DEMONSTR; 




rquodcumque^uaflivfn x\ extra 



tan guio dyb. 

Duftá cnirn per x ipuyí^arallefá jjf , $c ek ce^if ros^ 
credta perpendicukri rz-iiunctíí^ue ch : erk quadrátum *¿ 
arquale re&angulo *yb cum quadrato^r-fed idem4 Uí ?dra- 
tum 4f, idtft tí arquale eft quadrato cz, cum quadrato zh, 
-iddft cum quadrato x*. & recl*ngulo kxfai&tuf quadrá- 
tum r* cum c uadrato *x,&j($^giúp kxh aguaje erjt 
re&arigulo *jh cum quadrato jr, & fi derhantur quadrata 
xqualia^>r.remaneBit quadrátum f¿,idcft xy cum rec- 
tángulo kxh y ideít cum quolib¿t/*g per x^cquaíe re&ari- 
guio ¿jí.Quod erat oftendendum. &<¡q 



CORÓLLARIVAI ' ¿ 'm¿ 

- . • • «■- , • . - ii 

Einc mantfeflum fit prpblema qnodvh d¡mi^ ¡ 

nutum efle y quando r evoluí^mdiü^b^^!^j ¡ 
pars aquationis alteY%yWY^íf omnino aquatts r 
hoc eftquande w vtraqpe parte ¿equationis ea- ?, 
demyveleadmmagnitudi^eíexiftunt.Et eodeffc ¿ 
modemand**^ nomdtfmdetá conJlr^Ji 

. * • * ■ » ' \ *» 

» . Ii * " • J ' •i'ff • r . «• ••• I 

, ■ • 




•\VTJ 
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Cum punchim x intra circulum quasrefca- 
tur cequatio erat fxg -¥xyx >_a_ ayb. At ve- 
ro íi extra quxrendumíít)erit xquatio in fig. 
i.fxg+ayb *-A^, xyx. In ñg.i.fxg h-a^ ayb 
~+xyx. INFIG.i. 

Sint ig. /*?4- ayb —a^ xyx. 

Ideft íáí^AJJO^CD 

Add. erunt kxh +ayb +cyc —A-m xyx-+cyc. 
Idcñpir ¿i.elkxb+'acá , '\ ^. 

Vél per tf. 2. el. < ^tao \a v.v; \\ * 

{•y: »v¿* vx\ v ¡A^f piGr/ i'. ' : \ 

Sit igitur * > ^¿ _a_ ^ +xyx;y) V» * 
Sed • < kck+~A^ acá* : / ' • 

Ideft per 6.2. el.- cxc^&~^cyc - + xyx. '• 

Ergofolutum,&-patet punauniATvbIcumque extra cir 
íJüVim fami poíTe, cum femper per 47. 1 .elem.quadratum 
cxaéqaále fit quadratis cy£c xy % 

PRO- 



Digitized by Google 



LIBER IV. 



39? 



PROPOSITIO V. 

DIMINVTA. 

Datispofitrone duabus reílís lincis parallelis S( [/ 0 % 
ab, & cd, pun&um extra ipfas invenire vt x, a adcdr* 
quo íiin datisangulis/ , &£dux ducaiitur tefium 
r e&íe linear xy. xc, ipfe inrer fe habeant 1 •/'• 
rationem datam v t b ad k. 2 2 6 * 




FiantangulMÍíipfi^^wipfi/, xqiures , quíbus 
ctiam sequales debent efle angpli fyx, quare íiraüia 
crunt triangula (r*m>& byx. 

ANALYSIS. 

Sintigit.prop. xy. xc» h. & 

Velfifiat am. ?np. 

Scdobfimilit.S.R xy. xb. am. mb. 

EtgoexxquaLE.P. XC. mp. xb. mb. 

Etvtwd i.iudiff' xc. mp. be, bp. 

Ergo 
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Ergo folutum, 6c patet ptoblema eíTe diminutum , prop- 
terea quod &bjk rj^determinataí proponantur* 

i 

t 






* 1 — 3^ 



m- ra 




CQNSTR. & DEMONST. 

Fiat^t¿ admita a mad mp^Szvtbpadbcy ita mf adxr. 
Per x ducaxur rc¿ia &u ipil A paral lela. Dico fi in re&a si; 
quodcumquc afluiría :ur puq£btm x, & ipfis -i?», paral- 
lelx ducantur xy. xc ipfas efle,de quibus quxfitur. 

Cqm enim ílt xc ad mp,vth ad ¿/^ex conftru£t.&: x¿- ad 
w^, vt xb ad w^qqia vt vnus ad vnum ita íimt difteren- 
"úx) fed ob fimilitüdinem taW. ¿;x cft ad xb y vt ad 
wkergo ex xqualitate erit xy ad am vt xc ad w/(com mií- 
nis rano x¿. wb) 6c altera. xy ad xr,vt *m ad ideft vt h 
ad^ Quoderat 



» w 

• • • ■ 4 « x » « 

\ 

■ 

M . 



i • . • > • i ' • ^ 



t « 



t • 

• • • • * •-...» .*' 1- - , 



SCHO- 
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Eodcm prorfus modo erit procedeiiduirt 
í¡ redfce datse &b,M non iam parallelx 4 !fed 
concurrentes ii^^/.proponanfiin . T ; 1! !o t ?.. 

Nam factis angulis ¿001 datis «quali- 
bus, erunt triangula fimilia , & in- 

vento femel ex procedente ; analyíi punftp x 7 
fi per illud ex ,punfto concursos d dueatur in- 
definita^ \ ¿rir ipía locus quxfitus , /wnv 
quodcumque >pun£him in ca acceptum x y 
du£tis xy. xcipfis am. ¿¿-parallclis , problema 
efficict, & vt antea dpjmpnftrab itur. ; , , : ; [ 
Pneterea peyfpicpum ^ft/paetcris ;p$fitis>: 
illam conditionem, nempe , vtrcflte.x>.^ 
fin t in ratione data vt ¿ ad¿ m írrfinirum ■ va^' 
riari poíle* NonflullaaíFeramus exempk 7 
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Si poftuletur quod recta xy. xc fínt recí* 
procx datis & k. ecce - — 

ANALISIS 

Sintigit.prop. ' ~ xy. h. h xc. 
Velfifiant. " ' ¿a*, wp. o ' 
Sed ob fimiL &R ¡ xy. [xk wns inb» j 
ErgoexíequoEP. tupi xc. xfc tnbi 

Ergo íblutum, & patct conftru&io , & de- 
monfaziiQ. ] ' ¡ '// : ' 

Si petatur quo d r e £te #7;**: qaamdam tec:- 
tam datam m comporiant. Ecce ' ' 

A N A L Y SIS 
Síntigit. xy-^-xc^^mi '/ * * 

Ergo. . - xy-hxh'^t¿« ib'^bc. , : ' J 
Sedobíimil.S.P. xy. xb. a?ñ. mlr. 1 
Etcomp. - xy+- xb. xb., am-+mb. mb. 
Ergo fubíl.E.P. m—bc, xb. am +- mb. mb. 

Ergofolutu^ 

monf- 
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monftratio,& totius problematis determina- 
do fati* eft obvia. * 

PROPOSITIO VI. 

JU#+» »>J * • ••»•♦#*•** .4. i* • £ ..i. l l» t i 

J DIMlNVTA. 

Datam rc&anm divifam jn,¿ ? rurfus fecare 
mxmtetdf&cb f vt rc&angulum axb cum 
quadrato xc sqpale ík rcftangulis tum 
fub acy & x% tum fufe ta 



• r t • 



ANALISIS. 



Sintig¡t^.._ ... axb^xcx *-A— ac:xb-+xcb. 
EtgoauF.x^. * ~ ^ 

Eritperi.i.el. axb+cxb^^tlCXxb. : 
Etáuf.***. ¿xft * ^:at¿. 

Remancbitperi.a. cxb cxb. 

* 4.»-- ..».» 

Ergofolutum,&patct problema diminutumcíTe , adeo- 
quepun&um x in recia ¿£ adlibimmaíTuiróppffe. 

A . DEMONSTR." i : i - 

é 

Dico quodeumque pun£him x in refta &b aflumptum 
problema eflicerc Eftenim rcftangulum axb cum re&anr 
galQf^#qualei^^ , que*-' 

Ojú Eeez addu* 



+ o* ANALYSIS GEOMETR. 

addendoreftá^gulum rrí^rkitítan^Ri^>^um rec- 
rangulis r xhjk xc¡>, ideft cum quadrato xc, xquale re&an- 
gulo fub ac 9 ¡k *6 cum rcílangulo a:^ Quod oftendere 
oportebat, . i ' OTlU 

- íi;, '' ; '-;: r DlMÍÑVT/L ! '\ cl í> b 

Quatuoirrefías-proportionares exhibere, it& 
v t prima: atf quartam ílt vtg ad ¿,aggre- 
gatum vero (ecundíe,& quartam 
fit data afc 

^ ' • & 

aatuDrreáta^dequibiisquarnturxjr. 4*-jr* f 

CONDITIONES: • 

Vtííntprqx ya.. -^b^ l - Ul j V J U V 

Vtíintprop., xy... zb r g f . k. 
Vtíint az+ \b h^a_ ak 




quacranturmagnitudines,, pcrfpicuuroeft probkmaeflé j 
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dimíntitum. Ergo quodcumque pun&um z> in re£ta *b 
a(rumpruii)probkivaeíícietvNan>determinatjs4« , & 

fí fíat vi k ad # ira z b ad at?, 6c v t ad ka *¿ ad 
faquín erk,quod faceré oportebar. 

IN NVMERIS. 

In numerís eodem modo proceditur. At vero íí íntegros 
exhibere,& determinare oporteat, ka examen fieri pote- 

ni- , 

Sint inveniendí quatuor numeri proporcionales , ita vt 
primus adquarrupirík vt .8 ad 5»fecundusyero > 6c quartus 

componant roo. 4 «>oüí; r CLC1 ü 

Sunco vt antea, */ ár*./¿ ¿í,& qubniam íntegros quar- 
rim us, erunt xy > &zb. SJSc 5>xel eorura multíplices,, quia 
ipfi mXmm7ínterfé > & fempercric^complementum ad 

IOOjípílUS^ — 

l xy. az. y*, zb. 

Etcumtresterminí deter- 8. 95. f 

minan pofsint i il quárramu .;. 16- 190^ :* -lo 

proportronalerrt admktant,. 24..* '.u If 

erunt omnesquatuors de qui- 32. 80. ff 20 

bus quxritur, 6c fi omñes re- 40. 75. 25 

folutionespatebunt.. Fadto 48. 70. 30 

igiturexamine yt patetin < 56. 65. . 35, 

mappa , feptem inveniuntur 64. 60.. .40 

folutiones,videhcer32. 80. 72. 55.- 45 

8: 20,. & 8o.5'a.'fo: 50, 6c 80. 50. 80 1 50 

$6; 40. 144.60, 6c 120. 25. 88. 45, 5< 

360: 75, 6c 128'. 20: 512. 96. 40. 144 60 

i44r;v lQ: 79 6 - 9°r I0 4- ' 3Í- H 
^tandemi^r. 5. 2888.75,. i%ij> 30. 70 

qüxpmnesquxítionifatisfa- 120. 25. 360 7^ 
cíunt, ñeque alíx efle poflunt 128. 20. 512 80 
integris. 136.. 15. 85 

144. 10. 796 90 
152. 5. 2888 55 

PRO- 
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»: * 



DIMINVTA. 

Datam rectam m tres partes dividere m x¿ 
&J>¡ta vt tria faíla fub íingulis éarum> & fm- 
gulis datarum ad.at.ab aequalia fmt 1 
. . dato plano r. 1 • ° 

.ví .v-i, P x í y % ^ 

» 

qualia lacere pktao£.v £ . • «r.$ f - r «."i nuco/ iq 

ANALYSIS. i 



Velperi.i.el. _ Wk+mk • : • : > 

V*l per camdem *+px;uk 3 

Velpereamdcm px\bd+- xy\bc~+pq\ab — A^.fjv ! 

Ergofolutum^ patct problema effe diminutim , ¡tim£ 
nulla ílt condkio,vnde altera ¿ncognitarum/>x.Ar; írmóref--' 
cat. Quaproptér hberuníeritponftum * in^efta pfiSs&fg? 
nare,itavtvit¿rtaacquatib exiftat. Determinado igitiír 
pun&*itaficripotcft 1 p \ 
2- ? ;; .]a i 

-,. . " ' " Sunt 
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Velfifiat ' Vi,: ^ 

Ergo. . ;•.-? $x\bd ff r L } , j .•• 

E¡t, . : f! ! /*ni ^S^i' ^::;' r ":'t 

U¡jr;v;. ( )..»c r ' :i:r ! ; *»; " ' . .*:.' '. 

Ergodeterminaturrí eft p«n¿UmvA-,cumpatcat fcíbnr 
/xaccipiendameíTcminoremlatitudine proveniente ex 




- 1 ; " CONSTR. & riEMtíNST, ' r 



A dato piano f auferatur reftangufum ííib datís pq. aí T 
&r^fiduum appUcctu«ad reftam^j íkque latitudo pro* 
veniens pf. Dico quodeumque pun&uni x y inter pun£fca 
/,6c/4(;€eptiHiajpFobkiaa€ffie<:re, Demde á prxdi<3p 
^fiduo fubtialutiw iie£langulu?n (uhpxfr bdfr remaaens 
applicetur ad re£tam bc£c latitudo refiüranserit xjp.Itaque 
re&angula tib px y 8c ¿parque fub & ir xqualia erunt 
difterentia?, qoa planum g fuperat reftangulum fub />f , Se 

addito eod^fe&a$g^lo r enmt iedtangula fub p# rjl J 
8c IJ 9 aitque fub xjt,Sf ¿r¿vría cuhr recxangulo fub pq > 8c ab 9 . ^ 
hoc eft vna ciím recfcarigufts fub px, Se *b y fub ., & *¿ , 8c ' 
fubj^, & 4¿xquaha plano ¿: fecíre&angulá fub/>.v,& W y 
atque íubf jc^ ¿é aeqiiantxir re£tang»ilo fub 8c ad, rec- I 
tangula vero f¿b xy , &if>atque üib xj h 8c 4b ^q^QU. r F 
reftangulofiib^A ^i^^KaanCTla fub/^^^, { 
&b xjSfcr «7k fub , « 4Í xqualia erunt ¿ato plano 
Quod erat &ciendum. 

Quodautem^vminor debeatdíe, quam 
jj/Tatis manifeftura eft ex prxdr&a determi- 
ñatione. Qy^ES- 
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Ccotumperfon^,fcilicctyirí, foemina* , & 
pueriin diverforió 800 nutrimos impende- 
runt. Solv^i^fio^bTiviri i^fingulse foemí- 
nce,& íínguli pueri 6 nummos.Qu^ritur quot 
viriyf cemin^, & púeri fearfim erant? ? 




4f 

peditur, At vero A r /thn)e^ic^vtpOTqesfolutiones inmi- 
ris integris páteanti noc mbdaprófcedcrchcét. 

Dividir quarlitó refta^u^vaieat iw;¡úx,6dj y & 
fit/x numerus virórum, ^ fóinínamrii piictórtiffl; 

Erunt ' - ' > 

Idcftperz.9.eL , , 

Etperípfam 8pX + 6¿>AT. 1 

Etpercamdem « 8/W +3^4-6^ *-A~« 800. 

Ideft^ui*/^ft 100; fi>: - T : - ' '> : "' c ótf 1 ¿ui¿JJ 

Nunc pmnps refolutione&pofsibfles in numcris integris 
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LIBER IV 40?, 
A numero remanente 200 auferatiir 8 ( quia cft 8 f x ) ' 



& i refiduo ¿terimi 8, & íi deinceps; 



r 



200. 

pro/>*. 1. 192. 64. pro x/. 

( . , a 184 
5 176 
c \ 7* x68. 56 ' 



■ < /> 



primus/>#. l. 4, 7. 10. 15. 16. 19. 
fecund.x/. 64. 56. 48. 40. 32. 24. 16. 8. 
tertius^. 35. 40. 45. 50. 55. 60. 65. 70. , , 

doñee dúo refidui numeri niultiptíces fint ipfíus 3 (quia éx 
3- v j0 prima igi tur vice habemus tesqui divifus per 3 dat 
64,quare px 9 Sc A^erünt 1 &: 64, vndey^ erit 35 comple- 
mcntumfcilicetad 100. Quartaautem vice obtinemus 
1 68,qui di vifus per j^xhibet 5 6 y quare ¡>x 9 & xy eru nt 4, 
6c 5 6, 40. ka quidem examén progredi poteft, fed 
longe facilíus hoc modo.Primi numeri fxíunt dúo inven* 
ti valores 1, &* 4. & progrcfsio cum eorum excefili 3 dabit? 
1.4. 7. 10. 13. 16. 19. 22. Secundi vero numeri xy íimf 
dúo inventi valores 64, & 5 6 j & progrefsio cum eorum 
exceflu 8 exhibebit 64.56.48.40. 32. 24. 16. 8. Tertij 
denique numeri /f funrduo inventi valores 35^ 4o 3 quo-: 
ru m exceffus eft 5 , '& prarftabit progte&io 3 5 . 40, 45 . 5 o ; 
55.6o.65.7o.&terni correfpondentes quaiftioai fatisjffe 
cient 1 . 64. 35 , vel 4. 56. 40. &c. Et ecce tibi o£ko /cfoíu- 
tiones: ñeque plures erunt in jntegris, 

* » :«%**•*#.•* v% ' .V v * * ' ' ' * u - '>( 1 

SCHOLION. 

Hac quidem praxis m multis cafibus arithme- 
ticis locum habet. Quapropter alia placet exem- 
pk m médium aferré. 

Fff EA- 
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i * \. s f • .1 / : .. .1 - < <• » •• . . /i ... v »r . i •. 

EADEM Qy^STIO IN ALljs 1 

tcrminis propoíita. . -- 

Quídam vult 800 juimmos impenderé in 1 00 
aves, quarüm alias i4,alicE 9>&aliíE <$ númmis 
conílanr. Quíerirur quot aves vníus cüiuf- 
, que pmij accipere pofsit?. ■ - - ; 

o • • ■ . : . *. : •. • . ..». " . ■■ v v , .» . .» 
IOOv I4« 9* 6.- ; 1 800 • é ' . - 

8«¿ 3. 600 

r ■ 192 ■ 64 r 'i ' fv, r 

3 176 

- i! ' ' 4# 1^68 i»'-' ski '•- 

•>;;, ■*< ;c » ,. vi i'* .'. *'./£'*) i *%;;,! c...vv *3 C »>? ¿li 

primiprxtij 1. 4. 10. 13. i6. ! 19. 22. • ■/■ 
Seetmdi 64. 56. 48. 40. 32. 24. 16. 8. 
Tertij. 35. 40. 45. 50. 55. 60. 65. 70. • 

. i 'Differentia irirér máximum, Se minimunv practium cft 
8 y ínter médium, & mínimum eft 3 . Ergo fi á humero át^ 
fóluto 800 auferatur 6qo (£roducíüs ex dato numeró fllP 1 
tthgueádó ioo, St^rdetio ínfima 6) & fíat examen fubtra- 
hcndoíémper 85 &r dividendo per 3. invenientur ofto re- * 
folutioneSjVtantea^quantm quíElibetfatisfacitquseftiom. ' 

Eodemmodo proctditur quamvispratia po~ 
nantur in mmerisfrfBiX^ >* 

ALIVD- 
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ALIVD EXEMPLVM. 

■ 



• ialiúe i¿ alte ta & al¡# í cpníhftf* t^airitur J! 



, -quqt ave^ vrugdcuitíiífiic príetij . 

. ■■«mptacifunt? •• ■ .i 



Aves prxtia ISunrmi 

Diífcr. 1. J. r 12. faáusai¿j.iñ f t 

. . 12. refiduus. 
Elev.per2. 2. 1. " 24,. 

' • ' " \ • > l. 22. 22. 

• 0>; 2. 20. 20. 

primipnttij 1. *i? 3.^4. 5. 76. 7. 8. 9. 10. it. 
fecundí 22. 20.18.16. 14. 12. 10. 8. 6. 4. 2. 
tertij 1. 2. 3.'4 : 5- 6- 7- 8. 9. 10. 11. 

DifTerentia ínter máximum, 8c mínimum prxtium ,eft 
1. ínter medium/^iiilímumeft Si fgitur á mimbro 
abfüluto24,numn^rum^uferaair i¿ ,faftd ex numero 1 
avium 24,in ¿nfimum pfanium [ , rémánebit i2. A quo íf 
auferatur i,&dividatur refiduusper ¿ , &ita deinceps. 
Uel (vt fra&iones; vipittytf i! dWcrentrx" 1 'rcíí- 




I 

«c,i .vi -r .8 V t ~ ! .íí r^i .or ,gí .f 

.OlCi Fffz ^ ALIA 
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ALIA QViESTia 

Aurifex triplex habet aurum , primum 22* 
fccundum 2 1,& teítiufti 18 gradaum,ex qui- 
bus 40 libras auri 20 graduum vuk cfompo- 
nere. Quacritur quantum ex vnoquoque 
aíTumere polsit ad mixtionem? 



- 



Grad, 22. 21. 18. 20 * , 

Diff. 4. 3v 40 n b: 

720. i deft 40^18. 1 
80. 

. . . , 

1 76. 

. i .; . . : 2 . •» 7 2 T 2 Af* .) r¡ 

■A o o • • 

4 64. 

5 60. 20. 

pnroi. ar. 5. 8. 11. 14, 17. 
iecundi 24. 20. i<S. 12. 8. 4. , 
tertij, 14. 15.. 16. 17. 18. 19.' 



i. * 



Differentia inter máximum, & mínimum, gradum eft 
4, inter mediüm,&: mínimum eft 3. Ergofi á numero ab- 
foluto 8op(fa¿J:o ex multiplicatione 40 lib.in 20 grad.) au - 
feratur nümefUs '720 ( fáftus ex multiplicatione 40 lib.in 
18. grad. ) & fíat examen auferendó íerriper 4,8c dividen- 
do per 3: obtinebimus fex folutiones , videlicet 2. 24. 14, 
5.20. 15,8* r6. 16,11.12.17,14.8.18,7.4. 19. Ñe- 
que in integris invenientur plures. 

Ai JA z'LZ SCHO- 
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scholion : 

Obfervatu dignam arbitror mirabttem gene- 
Jim harum progrefúonum. Prima enim {qu<e ad 
primum graduntipratium, érc.Jpcftai) procedit 
per diferentiam fecun/iiy & tertij. Secunda vero 
{qua adfecundum pehit?et)pcr differentiam pri- 
in 'h & fecundi. Tcriia denique (qu¿e ad tertium 
cwcernii)per d¡feretitiamprimi,& fecundi. 

Hinc manifeflum fit Jécundum examen omitti 
pojfe. Nam exprimo^ númeri funt tnventi 2. 24. 
i4.¿r cum feiamus exceffum , qtto progresiones 
prolectere debenty ipfa injlituipoterwt. 



r 



■ i (1 ' - • 



t 



t 



PRO- 



uig 
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proposit; ix. 

DIMINVTA. 

• , . t • • • . . »*•• . , 

• 

Dúos números íntegros exhit>ere,ita vt quá- 
dratum maioris sequale íit re&angulo fub ip- 
fis cum reftangulo fub minore,& numero da- 
to 3, vna cum numero plano dato 2 19. Et 
quiá plures funt oporteat deter- : c v A í 
. minare omnes. 1 



— — 



a x y - 

v . . . . .1 • . « <<» I v. ' 1 J » l • . » • ;^ 

Sint numeré de quibus quaeritur ay. ax. 

ANALYSIS. 

Sit ¡gk. tfjtf H-A^jy^+- 3 0*4- 219. 

Etauf.219. aya— 219 ^x^yax-t-^ax* 

Et partiendo — 216 

~~- ax^ 

ay+ 3 

Vel fa£ta partitione ay — 3 — 210 X 

Ergo folutum , cum manifeftum fit ¿74- 3 partem fore 
efficientem numeri 2 10. 

*Qf/\ dv¿- 
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«... JT »' 

• ' J » f T - 

• r • » s > . • ■• • 

Dividatur igitur 210 210 ¿7. 4*. 

inomnesíiK.scfficientcs 1 . 210 . 207 . 20 3 
1^210,2 &: 105 ,3 & 2 . -105 . 102 . 97 
7Q,& ) c. Ergoíiállngutis 3 . 70 . 67 . 61 
majOFibiis, numerus de- 15 .42 ¿ 39 . 31 
matíir3 : ' eruntreíidui 6 . 35 . 32 . 23 
207. 102. 67,&c. vale- 7 '. 30 . 27 . 17 
res numeri /f?, 10 . 21 . 18 5 

Etfiab ipüs figillatim 14. 15 
auferatur aggregatum 

altQriiisccefhcienti&corrcfpondeiitis 3 5rnumeri 3 ,rema- 
nebunt 203. 97. Stjkc. pro valoribus numerí 4.v. 

Simt igitur numeri , de quibus qiurritur 207. &" 203, 
vel 1 02 & 9 7, vel 6 7 &: 6 1 , vel 3 9 & 3 1 , vel 3 2 & 2 3 , vel 
27&-i7,veli8&:5 a vtpacetinmappn,8cin integris non 
reperienturplures- . 

SCHOLION. 

. In arithmeticis quaeílionibus, arithmeticis 
operationibus vti liccr: In arithmetica com- 
muneeft, quarriiiis divifor dividendum non 
metiatur, partitiqpem perfequi , & quotum 
exprimere per ñumerum integrum cum frac- 
to. Pari inre in partitionibns analyticis id ip- 
fum faepifsime'fiCii póte'ft , vnde mirabile 
compendium oritur ad refplutiones, 

. » ^ 1 ■ ... 



» . « • 
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Erat igitur dividendus aya —219. & divi- 
íoxay^ 3?vn- - \ " Tí 

de fa¿tá parti- • . i 

tione,vt patet aya— 219 — 3—2 10. 

in mappa , a y-h .3 ^-^ tfy-h3. < 

par s integra o . — 3 ay —2 19 
cftfy-3,& ay±j 
pars fraüa ~V._2ia 

— 2 10 

<*?+3 5 & totus quotus ay—j — ir & 

— : • — — > 

& conftat #y 3 partem eíTc efficientem nu- 
meri 2 10, & perípicuum fit quomodo huiuf- 
modi quíEÍKones refolvi debeamv / - ¿ -* 

Quando quémtnt de maximis,& minimis<>m- 
hilalwdpetitur, nifi inproblematibus,yelquaJ- 
ñoníbus diminutis determinan* máxima^ & mi- 
fttme refo/"+ ,m ' ,c 




1 . - 



PROPOSIT. X. 



1 ~ . 



IMPOSSIBILIS. 



Datas rc&as ab, & fcjtá dividere in &y,vt 
lint proportionales ax. xb. by.yc } & 
etiam ac. ay. ab. ax. 

ANA- 
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x b y c 



ANALISIS. 

• ♦ 

Sint igit^rop. 4X xí. ye. 

EtpercompoC 4% ab. by. be. 

ScdctiamSP. ac. ay. ab. ax. 

ErgoexarquoE.P. ac. ay. be. by. 

EtvtdifF.iwi.adi. ab. ah be. by. 

Ergofolutum,&patetimpofsibilitas,cum¿;párs , toú 
h xqmlis emergí nequeat. 

DEMONSTR. 

Dico propofitum problema impofsibile cíTe. Si enim 
fieri potctVfint 46, & * ita divifx ¿n x 3 & 7,vt petitur.Cum 
ígicurfint proporcionales 4.v.x¿ by.ye. Et per compoí. 
gx. §b. by. be , 6c ctiam írnt proporcionales ae. ay. ab. ax\ 
erunt ex xquo proporcionales ac. ay. be. by ; fed vt diffe- 
renrix ita eft vnus ad : ergo vt ab ad *b , ita erit be 
ad £7: ergo be , 8c ijr erunt xqualcs pars , & totum, - i 
quod eft abfurdum. Ergo impofsibile eót propoGt«ni T* 
problema- 



Ggg 



PRO- 
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PROPOSITIO XI. 

IMPOSSIBILIS. 

Duas recias invenire > quarum quadrataíí- 
mul fumpra aequalia fint rc&angulo fub ijf- 
dem reflis comprehenfíx 

Sint re&x qticcfitx ax+ ____ 



ANALYSIS 
Süitíífieripotcft axa+ aya ~A^..yax. 

Ergocrit 4-q- ^^"^ 

Et deprimir íx. <*Jf -fq. ax\ 
Sed eciam erit JfOX H-q. 

Etdeprim.per*/. 4-q. ¿J- 

Ergocum** noapofsit maior¿ & minor eflc quam <y, pa- 
t«impo&bilitas,& eodemmodo demonítratur. 

DEMONSTR. 
Dicopror^fihHn*problema.e^ enim fie- 

íipoteftfintrc£fae,.dftquibu»quceritur sxy&c aj > quarum 
quadrata**4 y & 4/aatqualiafíntreaangiilofobijfdcmj 
Hcmpc jjx : crgo reftangulum j x makis erit fuá parte, 
Hempe quadrato ax, & deprimendo per a x : erit ay maior 
quam ^ifed etiam/d^redangulurn maittsefl: ftia parte, 
videlicet quadrato ay.ergo deprimendo per ay^ritax ma- 
ior quam i^féderat minor antea .* ergo impofsibile erit 
quod eodem tempore fit maior, Se minor. Impofeibilc igi- 
fcuerit problema. Quoderat oílendendum. 
• ' * ; ¡ PlvU- 
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• 4 «• . tai | t 

PROPOSITIO m 



IMPOSSIBILIS. 



Datis re&is be. cd, quarum ab íít maior 
quam cd: oportet dividere be in x, ita vt reo- 
tangulatf¿x, & xw/fimul fampta squa- 
. ( lia rintretlangulQ^¿/. . 

¿ b x e d 

ANALYSIS. 

Sjntigítur ; , ab*. t-X-t kd 

ErgoaAifLvr^erit #¿AT bed—xed. \ 

ídeftperi.i.el. hA^ 
Ergo per i.6.el. 0¿ ^-A^-h cd* 

Ergo folututn, & patet problema impoísibile eflTe > prop- 
terea, quod áb ponatur maior,quam (d. Qiiod á principio, 
vcl á fine analyfeos demonftratur. 

DEMONSTR 

« - ■ • 

Dico problema propoíkum efle impoísibile. Si enira, 
fieri poteft íit be divifa ¿n x,ita vr re&angula abx, kxcdx- 
qualiafintre¿tanguíofc¿/; ergo auferendo reftangulum 
xedy erit *bx reftangufum acquale differe/itiae reftangül o- 
rum bedy Se xei , ideft teíbuigulo fub kx y & cd : ergo éU ae- 
qaal¿$ exit ipil cd r ká ponitur maior: ergo impoísibile erit 
■i * Gggi " • pro- 
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problema. Quod erat oftendendu m . 



a b x c d 

A L I T E 



Ctim cnim ap ponatur maior, quam cd , crít rc&angn- 
lum fub aby& bx maius rcftaneulo fub bx, 8c c d , 8c add ito 
re&angulo xr</,erunt re&anguía adx&c xcd re&angulis fub 
bx, 8c cd, atque fub xc , 8c hoc eñ reft a ngulo ¿o/ 
cajfedponuntur aequaHa: ergo impoísibileA^ 



* • • » 

i 



PROPOSIT. XIII. 

• • • * * • — 

IMPOSSIBILIS. 

* * • \ * 

Datam re&am ac vtcumque díviíam in ¿,rur- 
íus íecare in x ínter b, & ci ka vt reftangulum 
axb cum quadrato xc sequale írt reóhn- 

gulo bxc. 

a ~h x c 

ANALYSISL , : 

Sint igítur ax¿ ***** *~ A ~ 

Etdcprim.pcríx ax+ 
Sedetiameft v *** **** 

Etdeprim.perx¿ PX*+q. XC. 

Ergo bx -t-q. ¿xv .. • 

Quod dft impofsibile, cum punftum * ponatur ínter b % 
fice. DE- 
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DEMONSTR. 



Díco propofítum problema eíTé ímpofsíbile. Si crúm 
fierípoteft^íitfctradivirainA^ vt rectangulum a xb cum 

ÍuadraroAríxqualefitreaanguIo^r. Eígo rc&angulum 
xc mafus erit iba parre, nempe re£tanguk> *xc , & depri- 
mendo per ¿x, erit xc maiorquam**. Sed ctiam rcftan- 
gulumíxcmaiuscft fuá parte, videlketquadratoxr , & 
deprimendo per xc; erit *x maicr quam xc, fed xr crat an- 
tea maiorquam ¿x: ergo \>x multo maicr erit quam ax. 
Quodcft abfúrchim, pónitur enim punftum x inrer h y & r. 
Impofsibilc igitur^Scc. Quod erat oftendendum. 



PROPOSITIO XIV. 



1 



■ DE NVMERIS QVADRATI& 

Dúos nirmeros ínveníre , quorum quadrata, *• 
vel numerum quadratum componanr, 

vel numero quadrato diííeram. prip** 

- • • • . ••«'...* . .i. **J! I * • 



OJ Sint 
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Sint in triangulo re&an- 
gulo mxy dúo numeri, de 
quibus quxritur , vel ra*, 
&xy y quorum quadrata 
quadratií compon unt, 
vel my r &c mx, quorü qua- 
drata quadrato difTerurit 
xy. Centro raintervallo my 
femicirculus defcribatur 

' J ANALYSIS, ET SYNTHESIS. , 




>'•! * 



y. v 



tttfjj 
lntfd t 



. . Cum igitur numeri my. mx:xy\ dcbeant eñe ratiorialcs;; 
perfpicuum fit uumeros a x, 8c xb conftituendosf effc qua- 
dratos(ideíl in rattone duorum quadratorum ) Itaque ip- 
forum iemifumma, 8c femidifferentia my, 8c mx , ¿deft mb 9 
' ¿cw^rationaleserunt , 8cetiam rationalis erit numerus 
' *7,vtpote radix illius numeri quadrati ex multiplicarlo-- 
negcniynunkeroruhi^&Ari , qúi quaclraii ponuntur. 
Ergo fi pro 4x y 8c xb dúo numeri aííumantur quadrati i .8c 

9(hoceft, (I rigor arithmeticus fer vandus fit, dúo numeri 
laterales 1, 8c 9,in ratione duorum numerorum quadrato- 
rum i , & $ ]) eru.nt ipforuhi fermfum mai8c feáiidiffbren t ¿a 
$ > 8c 4 valores ipíbrum numerorum mj 9 8c mx , eritque 3 , 
valor ipfius xy> radix videlicet produfti íub 1 . 8c 9 , vel 
{quod in ídem recidit, 8c fadliüs expedítur)numerus fac- 
itus exmultiplkatione radicum 1 , 8c 3 quadratorum 1 , 8c 
9-Ergo numeri 5 v 4. 3 erunt dje quibusjquacritur,nam qua- 
-drata ipforum 4, 8c 3. quadratum componunt 25 , 8c qua- 
drata ipíbrum 5,8c 4 quadrato difTerunt 9-Et fie invenien- 
turplurim¿,8cnonipfitantum,fed omnes in eorum pro- 
portione etiam fatisfacient quxfíto. 



Vi 
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CORQLLARIVM. 



- ' Hiñe fací/e genefis exhiberipaterif 
huiufmodi ttmnerorim quadrcttorum in nrmerfc 
mtegris. Nam f expon antur omnes numeri qua- 
drati y & afuman tur bini, quorum fumrna f & 
difeventia numen fnt infer fe prhni: erunt ipfa 
fiimma, & diferencia , &dnpfum j "affi fui r radi- 
abas quadraforumrfui ajfumunfnr numeriqua- 
fti> & fe genefs omnitminmtefcet* 

Exporrantnr omnes numeri quadraci 1. 4. 9. 16. 6:c. 
quorum radices 1.2. 

3. 4.&e.Siigiuir af- 1. 2 * J. 4 &c - 
famantur I.6T4, ex- 1. 4 ;.» 
hibebunt pro funv 5. y. 4, i j¿ 5. ^z, 17. 15.8.&C 
ma^dirTerentia^&r 25. 7.24. 

duplo fafto ílib ipfo- 

eum lateribus/tve radicibns* f . j. 4* Si aflumantar 4,8r % 
dabunt 13.5. r2.Siaflumantur i,& 16. dabunt 17. 15.8. 
Siaffumantur 9V & dabunt 25. 7. 24. Et fre omniura 
genefis maniféfía fit. Et non folum ipfr qtwefito íatisÉi* 
ciuntjfed omnes etiam in ipíbrum proporcione, 

SCHOLION. 

hac propofttiw feqifeutes ¿raxes kam- 
feftafiunt. a : . 

* •• • t.» ■* ' \ » 
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PRAXIS PRIMA, 



OmneS numeras íntegros quadratos invcni 
re,qui bini fumpti dato numero qua- 
drato integro difFerant 




Pfcrfpicuum cft > fi da- 
Cus fie numerus quadra- 
tus xy , ipfius coeficien- 
tes eííe &x 9 Sz x^uorura 
£cmiíumma,& feraidifíc- 
rentia my>& mx erant,de 
quíbus quxritur. Ergofi 
numerus quadratus da- 
tus diridatur in omnes 

íiios efficientes: femifumma » & femidifferentia binorum 
coefficicntiumquxfitsofatkfacient, & Ce omnes folutio 
nespatebunr. 

Sit iam datus numerus quadratus 144, & oporteat om- 
nes quadratos números cxhibere,qui biniiiimpti diíFerant 
dato 144. 

Dividatun^in omnes fuos efficientes i y 8c 144, 2 & 
72,3^48, 48*36, 

¿&24,88ci8^98c v 144,. j 

16* (12&12 quia 145, 1. 144. 143. 
nihüodifTerunt,non 37. 74 2. 72. 70. 35 

ferviuntJAfsignen- 51. 3. v 48. -45. 

tur íumma, 8c diflfe- 20; 40. 4. C 36. 32.16 
rentia binorum coef 15. 30. 6. 24 18. 9 

ficienrium, 145 & 13. 26. 8. 18. 10. 5 

143,748c 70,516c 25. 9, 16. 7. 

45 ,8cc. 8c accipian- 

curlémiflesearum,quxparcsfint37ÍC3f|20Íri6, & 

9 , 
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1 3 & 5 , vt patet in mappa , & ecee quatüor íbiutiones, 
namquadratanumerprum 376c J5,fivc20&: ió íive 15 
6c 9, fivc 1 3 & ^quadrato diíferunt J44„neque in intcgris 
invcnienturplures. 

• SifemiJ] es accipiantur imparium, vel ft coefi- 
cientes admit anuir fraftvjulnüwics in infinittm 
procedent. : ' : v • ; . V • - ' \ 
V.' ALITER 

Qiioniam igitur números integres qii.Trimusjbrevius res 
expedietur,fi-quadrans numeri quadrati dati ik integer , 6c 
in liios eflicientes dividatur. Nana íunima , & difTereotia 
binorum coefficicntiiim folurionem exhibebunt. 

Si igitur 36 quadrans quadrati dati 144 dividatur in 
íuos eficientes 144 
J& 36,2^18, 36 

36c 12, 4 &9. , 37 • * i6. 35. ; 

eruntfumma,oc 20 . 2 18 . 16. 

d^n^e retía cocf ' ^ . , 

15 -3 • 9. 

ficientium37&: 13 . 4 9-5" 

35,206c 16,15 

& 9, 1 3 & 5 , vt antea, de quibus quaerebatur, "} 

Si quadrans quadrati datifueritfraftuSipri- 
tna operatio crit inflituenda. 

CORGLLARIVM. 

: . .. . • • ' *■ « 

* ■ 

Hinc mmúfejlus fit modus conflituendi triangu- 
la , quorum latera fint rationalia, & integra 
Nam fi pro perpendículo numeras (ex.g.) ponatur 
1 2>fatfa operationcpradi8a,aj}umiponrunt pro 

Hhh vno 
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/vno> latere&fegmento bafis cofttermitwbim coefr 
ficientes [tve 3 7 & 3 $,jhe 20 ér 16 &c. & pro 
reliquo latere, & J'egmento contcrmino alij dúo 
mffiámtes. Itaque triangwlum poícrit cmftitui 
in altitudine i2 r cutus latera fint t¡j&2&& 
fegmcnta bafeas 3 $ ér 1 6 r [tve J7¿r 15 &Jeg- 
menta 1$&<),five 37 i^&Jegmenfa 35 & 
5, five 2 o ér 1 5, & Jcgmenta 1 6 & tyfivz 20 & 
13, & fegmcnta 16& $ y five ij <¿r/g- 
metrta 9 & $.Et totidem triangula in akitudim 
12 con fiituipoteruntaxy goma r &totidem am- 
bligonia, Quia fideterminatis fegmentis bájeos, 
ipjorum Jumma- accipiatnr pro baje % triangulum 
oxygomim effimtur r ambligprúum vero ¡i pro ba- 
je ipjorum J^gmentonma^maturdiferentia. 

PRAXIS SECVNDA. 

■ I t 

Quines números* integro^ quadratos inven**- 
- re* qtw bini í&hiptt numero dato cB£e- 

rantnoaquadrato., 

Hfcec praxi*ftcandá*idem habet foncfementum ac pri- 
ma , concipiendoproquadratoipfius xy nnmerum pk- 

. . . . -»t « * ; * . . 1 c 

• . ' .' • . « « . • • ■ 

» 

*'•* * - ; Sit 
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Ex pradiílh facile fdútur fequens quéftfa 



« 



Qy^sTio dimnvTa. 

QtKerirar mntierus,ita vtíi ipíí addatur 97,6c 
ab iplp aüferatur 2 3 ;. compofitus, & re- 
fídüus fiariíiimeri ^tradratL / , 



J . . . . p ' • , • • j . 1..'» r i - «»•*.. «. ' * 




LIBER IV. ,.427 
Sitdadi$numcrusi6g.cuiusqiia<fcan$4a diViditurra 1 i 
füos cfficientes • -\ » iüj 

I&42,2&21, 168 

3&14, 68:7, ■ . ; ; 42 

& íumnia, & 43. 1. 22. 41. : !¿ 

differeñtia có- «3. 2. 41* i£. . r . : 

efficienrium, 17. 3. 14. it. 

erunt 43 , & 1$. 6. 7. 1. 

41 , 23 &• 19, 

1 78c 11,136c 1,8c quatuor emergunt folutiones. Na» 
quadratanumerorumfive43 & 4i,five23 & 19, fi*s 17 : 1 
&ii,fivei3&idatomimcrodrfiewiati68. Yt aporte- 
bat. 

Si qttadrans nwneriplani dattfit fraffas cid 
primam operatimtem praxis prima revurrendum 
ertt. 

. COROLLARIVM l 
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Pcrfpicuum cft números quadratos, de quibus qt 
tur, ínter fe dif- 97 
ferrei20 3 aggre- ' 23 < 

gato vidclícet izo f 

datoriun 97 Se 30. j ; » 

23. Igituríiga 864. 961. 31. 1 30. 29. 841. 854" 
quadrans ipÍRis 192. 289. 17. 2 15. 13. 169, 192. 
1 2a ia fuos effi- 72. 169. 13. 3 10. 7. 49. 7 Z « 
cientes divida- 24. 121. 11. 5 6. 1. JU 24. 

tur 1 &30, 21& 

15,3&io,5& 

6fumma>6cdiifercntia coefficientium exhibebunt 31 Be ' 
29, 17&13, 13 & 7, ii&í, quorum quadrata 961 6c 
841, 289 6e 169, 1696c 49, 121 6c i.Et irá qtradratis ag>- 
gregatotum 96,1,289, 169, 12 1 atiferatur 97 $ vel íi <[ua^ 
dratis diftercntiarum 841 . 1 6 1 . 49. 1 addatur 2 3 : erunt fi- 
ve reíidui, five compDÍiti 864. 192. 72 & 24. quorum qui- 
libetfarisfaGkquxíico,6v ii>mtegri* non reperkntur plu* 

& qiiadrms aggrcgaú nnmerorum datorum 
nonfneritinteger, adaperationem primam pra* 
x'n prima confugiendum erií.. 

> CORGLLARIVAl ) 

H¡na etiam cotilgitar müdus iuvenieudi; biuo^ 
mmmpninumi . . '. . K ! . \ \ .,. ' , r% , ». ; ,:" 

Cum enim binpmium primuniex numero 6c radice 
compcnatiir, dummodo iutmerus maior íTt radice , 6c dif- 
ferentia potentiarum vtriufque numerus fit quadratus: 
perfpicuum cft, binomium primum quarrere , nfl aliud e£ 
• fe, quam dúos números quadratos invenire , qui numero 
ncnquadr¿itodiíierant.Itaqiu:íi pro parce radicali deter- 
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tmncturfv.g.) 9 x68 y &:quadransipfius plañí 168 ,nem- 
pe 42 in íuas efficientesdividatur: erunt aggregara cceffi- 
cientium 43.^3. 17. ij^&quilibctcorumpars.erit ratio- 
nalis^uxcumV 168 binomium primum conítituet. 

Apot orne prima , fiverefidmm primum di fe* 
reitúaejlipfarum partitm^qusbus binomium pri- 
mum conficitur. baque Jt binomium primum agcí- 
piatur 17 +/168 : apot orne prima crit if 

*r 1 68. Vndepcrinde erit binomium , ac apoto* 

men qvarere. 1 

Quod fi genefinbiriomij pfimi determinare* oporteat. 
Exponaturom- 

nes numeriqua- I. 3- 4» ?• 7- * 9 ; & c: - 

drati 1.4. 916.. 1, 4- 9- l6 - 2 f- 3 6 - 49- 64. 8iA r c. 
gcequorum ra- 3- 8 - I 5- H 5f **• 6 3- *\*« 
dices 1. 2.3.4. í- 21. 31. 4T- 6a 77. ta¿ 
&c. 6c fubfiV 7- il 2 7- 4<>. 55- 7 2 >&c. 

gulis quadraáv . '1 : TT 1 2¿ *¿ 35* 4& 6f*Src, 
annotentardif- ~"u. 24- 39- &c 

ferentire , qui- 13. 28. 45.&C. 

busipfum qua- 15. 32,&:c; 

dratum quadra- ! • »• *-\ ^7>6cc # 
tafuperat ante- 

cedentiá (exclufis differenrijs , quae rmmerum exhibenr 
quadniturn^nianifeftafitgenciisjdequa quxritur- , vt 
patet in mappa.r t , y t 

Si cnim pro parte rationali Diflomij primi accipiatur 
(Vgjéyparsradicaliserit v*_ gfrfr* v^five v^five 
V.2o,five ^i'i.&fiedecxteris. , 

Contempíator quafi mwabtkmerdmm pro- 
grefsionum quomodótumque ipfas perpendas. * 

Si vero data parte rationali^v.g.) 8. determinare opor- 
teat omnespanesradieaksj^u^ cumdato 8<binoramiri pri* 
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inumconlhcuanr Duplurmpiius 8 nempe 16 dividatUf 

inomnesfaas partes componentes { 
i&i5,28ci4 > 3&i3,4, & 12, 8, 
Scc. & mulciplicaris binis partibus 1 6. 
inrerfe,&cxtrahendo radiecs in- i • if, * *f. 
yenientur V i^V.28. /^9.V 48. . * . 14. ^.28.. ( 
V55. ^60.^.63,6* quxlibet ea- 3 , 1$. : 
ram cum datomimero 8. biíiomiü 4 . 12. / 48. 
conftituetprimum, & in integris r 5 . n. ^ff. 
non eruat plures. 6 « 10. V..dp* 

Siaccipiantur radiees binarum 7. 9. Vj6.j. , 
partium componentium , bino- 
miuraeffic¿etur,quod radix crit binomij determinad, v.j^ 
decerm¿naíurnJamfitbinomium8-f" V 60 , crit inquam 
ipílus radix 3 biaoniium v^-f- V3. Compofitum quidem 
ex radicibus numero r 11 m 5 8c 3 , qui femiíles fuñe paran ra 
componeotium j o & ó 3 & ííc de reliquis. 



PRAXIS TERTIA. 

Paos números planos fimiles invenire, 
numeroquadratodiíFeraíifc^ . ; 



Ñomcri ptani fimiles-diamtii^imiltipKcc^feu fubmui- 
tipkce^quadratoram; Eego 

fi dúo numen quadrari quo- 4 . 1. 

rant diflJfcrentia nortfk numfe* J¿ 

rusquadratus-, multípKceo-' . ^ m 

turperipforumdifTerentia^ ^.4. >v 

nurnerifaaíemneplamílmi. 5. ' 

les , quwítird^crcn^ 45 . aou 

¿&: r 1 tiam 
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■ LIBER IV. 43 i 
riam jcxhibcbunt 12 fie 3 pro plañís qurefíra, 6c «óclem 
modo 9 5c 4 per diflerentiam 5 dabunt 45 6c 20 , & fie in 
infinimm. 

Nutneri plani Jimilcs hanc fortiuntur natu- 
ram quadfcatorúmy videlicet, quod ínter fe multi- 
flicatk aut divijijemperfaíium, aut qtMumex- 
hibeaw v quqératum x Hinc ratiopatet wuít 'tpli? 
candí quadram pcr'tpfornm differentiam y vf pía- 
tújimdesevetnant. 



r i - * 



COEOLI.ARIVM. \ 



" j Hiñe mamfefius fit modiirS mveniend't bhw-^°Pf° 

fniumjecundumyquod exradice €ompon¿tuf,& nume- 
ro, itavt^arsradiealis parte rationali , : & radác 
diflfcrentht potciiriattiitf páíticnn lofigitiidific (tt cóihtúeA- 
-fürabife«*«i parté radíeak Itáqud binomuirtí fecundám 
•quorrere, idem eíf ,ac duoynuniciüspfanclíimáes inqwitf- 
rc^qm numero difteraYit qüadrato « vnde facía operatione 
antecedente, entrad ix quadrati maioris multiplican per 
'diíTeritiám ajttbdrcnti parsmajór ,or ipík differeñTíaf párS 

Expoíitis igitur quadratisr , i.íbfri , l; r : ; . 
binomutm fec«nduav ^ 
exurget v' 12-+- 3 .Expofitis f i2*+g.bin.2 # 

4 emerger ^ 45-^ f . Ér £ p 4 

íradeittcepa VBi rtotandum !; í! ^ 
dt,mdk:cm qutámtimm*?- . ^r^-^H^i b£tt.á ¿ 
.tís^lti^cativpcfiR -dífEmn»- : r; - > f « . ; . - b 
tiamquadratorum>.commeTira 

iore,vt V 3inprimo exemplbcum partó maiorc tfiz^jc 
f 20Ín^coni^etmiímaiórepaite v^et*.; 



» 1 1 • • 
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+3 * Analysis geometr: 

i Hivi facik erit gemjin binomis Jectmdl ojien* 

SCHOLION. 

• . •* > 

» • ■ » « « 

Profecto antlqui niagno labore tra&abánt 
radicales.Reccntiofes vero confervando ra- 
dices in fuis minimís tcrminis opcrationcs 
reddunt facilíimas.HIi quidem fi multiplicare 
oportcbat 3 per V2>quadratap$rtium9 & z 
multiplicábante & radícem fa£ti , ne'mpe >f 1 8 
pro faóto proferebant. Hivero infin^tionc 
^ multiplícationis contenti,partes coniungunt, 
& pro fafto 3/2 exhibent , hoc cft ter V 2. 
ímmb radicem quamlibet.qum id fierí poteít 
ad miniijiam dcnominationcm rcducunt , der 
pritnendo planum, cuius cft radix, per máxi- 
mum quadratuín , quod ipfum metiri poteft. 
Itaque ^ yojdeprimendo pbnum 50 per qua- 
dratum 25,ad $ Vi reducunt,& loco >j 50, iu- 
remcrito.5^2 yfurpant; .r.v : 

Quocirca notare oportet radices quadr** 
tas vcl ínter fe éfle primas , vel compoíitas, 
quemadmofjum numcri, primi funt inter fe> 
vcl inter fe compofiti. • Itaque ^2. 2 f 2. 3 y 2* 
4^2. $srz y Scc. ( quas antiqui V2. tf8. 
V 3 2. jo.&c. in tota fuá denominatione con- 
fervabant) cíTe inter fe comportas , hoc cft 
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LIBER IV. +33 
longitudine commenfurabiles,planc indicant. 

Praterea obfervareoportet,quemadmodum 
onmis numerus omni radici incommcnfurabi- 
lis eft longitudine, ita íimiliter omnem radicó 
omni radici,íi vtraque in fuá mínima dcnomi-- 
narione non 
habuerit>incommenfurabilem eíle, vtfunt 
& v^.&c. Et idcm inrelligcnduni eft de radi- 
cibu s di verfe fpecieL 

Ex prxdi&is facillis colligitur modus invenicndi omnes 
partes radicales , quxcum data parte ratioaali binomium 
fecundum conftituant. 

Sit data pars rationalis 1 5 .qticmvrititr ¡> Scc Quadratura 
225 ipfius 1 5 dividatur in omnes x 5 

fuosefficientes 1 8c 225,3^75, ' ¿25 
5 8c 45,9 8c 25,15 8c 15, Se (ne- 1 225 
gte&is ccefíícientibus 1^225,9 3 75 
&25,quia£unt numeri quadrati) 1 . 75. 76. 3$ ^3 

exbiniscoefik:ientft)usdiv¿datur 3 . 25. 28- 1+ ^3 

maiorin omnes fuosefficientes,& 5 . 15. 20. 10V3 

dimidium aggregati ipforú muí- 5 45. 
tiplicatum per >/. coefficientis 1 . 4.5. 46. 23 V5 

nunoris,patserit radicalice qua 3 . 15. 18,. 9^5 

quxritur, 8c itainnotefeét omnes. ^ . 9. 14. 7V5 

Siint quadrati 225 coefficientcs g 9 ,25. 
8c 75 ,quorum maior 75 divifus in 15 15 
fuosefficientesexhibeti 8c 75, 3 1 . 15. 16. 8V15 

&25,5 8c 15, quorum aggregata 3.5. 8. 4V15. 

funt 76.28.20,6c femifles mulri- 

plkatacper V coefficíentisminor¿s,nempe ^3,^^38 ^3. 14^3. 
10 3,qnaram quaelibet fatisfacit quaeíito. Et fa£ta eadem opera- 
tione cum reliquis cocfiicicntibus 5 8c 45 , 1 5 Se 1 5 , vt patet in 
mappa , erunt omnes partes radicales , de quibus quaeritur 
38 V3, 14 V3. 10 V 3, 2} Vf. 9 ✓ 7 Vf. 8 V 15. 4 V15. 

lii qua- 
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4?+ ANALYSIS GEOMETR. 

quarum quselibet cum dato numero 1 5 binomium fecun. 

dum conftituet.Neque in inregris reperientur plures. 

Noca fi exempli gratia pro parte maiore accipias 10/3. 
& binomium fit 10 V 3-t- 1 5 ,vel in tora fuá denominarione 
v r 3oo-f— 1 5 : radicem diíFerentia potentianim partium eíTe 

5 v^.v^lin tota fuá denominaticne V 'j^yítmiffcm videli- 
cetd¿fTerentixcoefficientium5 8f 15 multiplicatam per 
V 3. & fie de reliquis. 

Hiñe manifeftus fit tibi ordo huius operationis/unt eniro 
IO&-5 femiíTesaggregati,&:dirTerentix coefficientium f 

6 1 5 ,quorum quadrara 1 00, & 25 plano difTerunt 75 ,qua- 
re ómnibus per 3 multiplicatis plana. 300. & 75 quadrato 
dato 225 dirTerunt ) & fie de reliquis. 

Sufjiciens quidem fpecimen tibri 10.ekm.dedi- 
mii$ r quitoftisárcac<mpofitionem, & divijioncm 
magnitudinum^five hfigiMdine tant\im , Jive ton- 
gitudiney&pQtentia mcommenfurabifmm verfa- 
tur.Vt quifqne ex pradifíisreliqms ex binis no- 
minibuSj ahafque magnitudines,de quibus ibt agi- 
fur 7 fecMidum pr<efcriptas coñditioncs {qu<e omnes . 
diminuta fimt)inquh 'ere pofút. Aquonos etiam 
vliro abftimmus y quia hac de re plura habemus in 
noftra Árithmeticaiqu* nondum prelum fubiuit. 1 
Et quemadmodnmpradiflo fibro eaEuclides>qu# 
ad plana pertinebant$niuit¿ta & nos refolutio- 

ni prabkmatum planorum finem imponimus* 

— 

D O. M. 

Omms laus, honor, & gloria. 

APPEN* 1 

. • '. ¡: .• ••• •• . * •, ' í' i ' • : - ' '.' • - 



APPENDIX- 




^Nalyíis noftra circa trígono- 
¡* metriam xque f acije; immo 
facilius,quam circa geome- 
triam vcrfatur, ncquc alitcr 
vniverfalis dici mcrcrctur. 
Quinto labore Vetcrcs hac 
in re infudaverint, & quan- 
to iludió Recentiorcs cojmmunem trígono- 
metriam eó yfque promoverint , vnde datis 
tribus parübus triangulum refolvi pofsit: ijs, 
qui Authores per legerunt > fatis eft notum. 
Vlterius nos progredimur, noftra enim Ana- . 
lyíis trigonométrica datis in vnoquoque trian* . 
gulorum tribus quibújuumquecondit'umibus map- 
pamftatuit,per analogías arguit, brevifsimis i 
lineis problema íolvit,&per logarithmos cal- 1 
culum inftituit.Dum tandem,favente tempo- 
re, typis mandatur,vnum, vel alterum exem- 
plum ( quoad calculúm ) curiofis porrigere 
placet. 



* 

i 



V 



J . i 




- 

' I .....ll > 

t: < 

i C ' - 



.4 



liií- \ ; ¡ - 



Digitized by GooqI 



4j6 APPENDIX 

PROPOSITIO I. 

Data akitudinc aftri in circulo hone fexrcy 
clcvationem poli irivcftigarc,qux declinado- 
uem aftri diíFerentice afceníionali exhi- 

beatxqualem. 

Datur altitudo aftri ¿a ^^sr m ^^ 

circulo horx íextx , ne:ii- \ >^^» 

pearcusr¿/g. ro.Quxritur / \ 

altitudo poli bx , quarde- / \ V / \ 

clinationem. aftri yv x~ I ^¿~JJS¿ \ _y 

qualem reddat difieren^ ¿* JV ^ 

tia? afcenfionali z,j. \X 

Amlyfis no (Ir a quar y 
ta ar güín etatione pro- *r~ 
bkma faluit r & hanc operatíoncm injlituendam 
docet. OPERATIO. 

Sin. z.g.io. eit 9-99335 m logarithruis, 

Quadratum 19. 986 70 

Dividatur per z. ^0.30105 
Vtergodimid.quadr. 19.6^567^ 

AdquádRadij 20.0000a 
Ita/fo.g.ro. 9.2 3 967* 

Adfin .arcus- 9.5^4.00 
Cuius-^2.eft 9^7020^ 

Erat dimid.quad. 19.68567, S^nanirale 4.849?"! Radiu 
Er g° aggdempco Rad. 1^65587^ naturale 4,5 2691 11 Rad. 

Ergo 1 9. 9 7 2 05 . pro íumma* 9 3 76 2 in Rad. 

Cuius / eíl 9.98602.. /r* .2;g. 14..2 7.pro j^velsy. 

Ergo 18.50897 prodiC o3224<iriRad. 

Ciüus V^cff 9^5443-i ?,, - 2 g''79 : 39 : P ro -y <l, 5 vc lf7« 

Eftigiturdeclinatioaftri/z/ , five differentia afceníio- 
flalis*?; camg.i4.2 7,quam g. 79.39. Vndc quoniam al" 
áaido in circulo hor* fextae eft data g. 10 , fi accipiantur 

pro 
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pro declinatione g. 14, 2 7. in triangulo^*/ innoteícet altitu- 
do poli b::> de qua quxritur g 44. 6 > fi vero pro declinatio- 
ne Uimantur g.79.39. erit altitudo poli g. 10. 10. Idem ob- 
tiactur pofiris in triangulo zjv tam pro zj , quam pro y v 
• ¿amg.i4.27.iamg.79.3.9. 

Conílat iginir problema duasadmittere folutíones.Nam 
altitudo poli tam g.44.6.quam g. ro. ro. quando- fydus in 
ckculo horx fextx elevatum fuerit g. *o. xqualem exhi- 
bebit declinationem fyderis differencix afcenítonali. Sed 
fecunda rcíblutio foíi non convenir , cum máxima ipfiu» 
declinarlo fitg.z^o.Etnotareoportet problema ¿mpof- 
fibile cíTe^uando logarirhmusj quiyfo. 2 .eft deelinat ioni*, 
maior appareat radio. 

In exempfis no jira trigonometría lOperatwú- 
bus adproximum jnímifim confenti fiimiis f qui 
mmorem vo fuerit exaffione?n fecuniis vil pot erit 
I taque qui a valore naturaíem determinare opor* 
tet logar íthmi fy.óSfój) ip/epr Radium depri- 
fnítur,irremanet 9.68561^11 quet/itus in tabú- 
lis Jinuum exhibet pro valore naturaíi 484.9 3.5 
de jvtroqtre per Radium multipñcato y logar ithmi 
19.68 f6j. va for ejl naturafis /// Radium. 

Et eodem modo logaritbmus 19.97205. accipitur 
pro fumma 95762. in Rad. qu<erendo logar ithtnü 
9 97 20 ijj qui rejpodet in tabufafumma natura* 
ft 9 jy 6^érmultipftcando per radium, &c. . 
Pr ¿etérea notandu quoniamin qualibet analogía- 
logarithmica r primus terminus auferri debet a 
Jummaifa 3. vfqwartus appareat, idipfum oh* • 
tineri aggregando cum x.&i. termino coplemen- 
tnm ad lopriminumm qui Ibcum vfútatis habet 
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inprimdtcrmmo^ér complementum ad 9 reliqno- 
rtítn , & negligencia vnum Radium ad vlt 'mum 

eolleflioms. 

PROPOSITIO II. 

Data hora ortus Aftri, daraque cius altitudi- 
ne in verticali primario: elevationem poli, 
& declinationcm Aftri perferutari. 

Datiir ortus Aftri in 
hora quarta,nerape ar- 
c us cd. g. 30, & altitu - 
do ¿piius in verticali 
primario, videlicet ar- 
cus cej ponitur g. 22. 
quxrituraltitudo poli 
bx y & declinatio Aftri 
dv, 

Analyfisnoftra quarta argumentatione pro- 
blema folvityér hanc oftendit operationem. 

OPERATIO. 

J/».2.g.22.eft 9.96716 in logarirhmis 

Quadratum 19.93432 

Dividatur per 2. 0.30103 

Vt igit.dimid.quadr. 19.63329 
Ad ra£himfub/fo.g.22. 9.57357 
Et/^.2.g.3o. 
Ita Radius 
Ad taft.arcus 
Cuius fe can s eft 
Eratdimid.quadr. 

^gg re g dempto Rad. 
Ergo 
V.eft 




10.30103 
10.00000 
10.24.1;! 



10.30322 

1 9 6 3 3 2 9, & naturalc 42 972 in Rad. 
¿9.93653 & naturale_864i9 in Rad. 
I 9- 6 3793 pn>diíF. 43*447 m Rad. 
981896 r*».2.g.56.37pro¿*. Eft 
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Eftigiturakitudopclijdcqua quxriturg 56.37 , vnde, 
quiaarcusf^eftdatusjtriangulumf^i' exhibebic pro arcu 
dv,iácñ pro declinatione Áftri g. 1 8. 14. Vel quia datur ar- 
áis i-fjtriangulum ^xáabit pro complemento arcus c¡x, 
nempe pro declinatione Aftri g. 1 8. i4.qux cum eadem fit 
vtroque modo quxíka comprobar calculum. 

PROPOSIT. III. 

Dato ángulo verticis, datifque diíFerentia la- 
• terum,& diíFerentia angulorum ad bafim: 
triangulum íphxricum exhibere. 



Efto triangulum x ij, * 






de quo quxritur. An 
lus a poniturg.8o.Dí 
renda laterum xa. ja. g. J£ 

i6.Difterentiaangulorii K J/ LJ^-^y 

adbaí1mx.;.g4o. JC ' ^ 

Analyjh noftra feptima argumentatwte folvtt 
probkmaiér hanc docei opéraiionetn* 

OPERATIO. 

Vt/rf».gip.femid¿ff.ang.adbafim 956*06 : . • . 

ad/í*.g. ló.diff.laterunj i 9.44037 * .: 

Ita/u».2 # g.4íp.feHiiaBg«U verticis 1007618 ? . 

ad k 9-95549 

Vtpredi£ta/4*.g.2o. 9.56106 

a d¿ * 9-95549^ 

Itap«dic^|^^ io.otiM 

ad/. 10.4.706 r 

Eft/4».g.8.femidiff.kícrum t 9.14780 

Ergo aggf^bmlwánthmoAim 19.61 841 
e<divMmf^^y 0.30103 
Erit dimidiüSaaggregati 19.3 1 738 

Et iT. 9.65869 pro 5 



ni • • ¡ 
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Pro fin. g.2 7 . 7, vd g. 15 2 .5 3 .femifumma laterum. 
£ft 5. 8. g. S. . íemidifferentia. 
;Ergo íiim.8c diff.g. 35 .7. 6cg. 1 9. 7; vd g.160.5 3 . &g. 144. 
5 3 . Eruat latera trianguli quacfiti. 

Dúo igitur triangula conftitui poterum: íub ángulo vcr- 
ticali g.8o. Vnius erunt latera ax g-35.7-& g.i97.al • 
terius vero latera *y erunt g- 160.5 3.6c g. 144. 5 3, qui- 
buscognitis per communem trigonometriata reliqux par- 
tes vtriufque trianguli determinan poterunt. Nos autem 
breviusproangulisprimi triánguli mvcnimuspro x. %r¡i. 
59.pro^g.32.59.Etproangulisfecundi 3 prox.g.107* 1. 
proy.g,i47.i,&probafevtriufque g. 36. 20. Etperfpi- 
cuumftt latera , & ángulos ad bafim vnius complementa 
efle ad femicirculum laterum,&angulorum ad bafim .alre- 
rius. 

SCHOLION. 

j 

» • » 

Pradiftamoperationem ad hanc analogiam 
revocare licet. 

• ■ - 

A N A L O G I A. 

Vt quadratum /^.femidiñcrentíx angulorum ad bafim. 

Ad quadratum un. 2 .femianguli verticis. 

Itaeft rcftangulum fub jíw.diñ%entix laterum , & 7*/*. fe- 

midifft rentirc ipforum. 
Ad duplum quadratum fem iíummx laterum . 

Vnde cogtútis femifumma , &-jbntáljferentia 
taterutihipfa latera innotefcent^vt antea. 

FINI S '(^^^ 
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